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Pracedentss Tabellg .

%] A p1cEs formanturab unitate,& per unitatis con
tinuam additionem .

Yy nem. Velexduabusradicibus.
Paresabinario, & per binarij femper additionem,,
IS hereis|  uel duplicando radices.

Trianguli primi, per continuatam radicum aceumuta
lationem . Sine multiplicando aggregatum collateralis radicis &
unitatis in dimidium mulricudinis radicum .

Quadrati primi ex ducturadicuminfe , uel ex aggregatione fuccef-
fina imparium ab unttate. Vel exconiunctione trianguli collatera
lis cii praecedenti, uel multiplicando aggregati collateralis imparis
& unitatis in dimidium radicis .

Parte altera longiores exducu collateralis radicis in radicem imme-
diatd praccedentem @ fiue exaggregatione continuata parium: fiue
ex duplato triangulo precedenti : fiue ex pracedenti quadrato cum
fua radice,

Pentagoni primi ex coniunétione collateralis quadrati cum triangu-
lo prazcedenti.

Hexagoni primi ex quadrato collaterali,duploq; pracedétis tria ngulis
Vel ex pentagono coll. dictoq; triangulo : Vel ex ductu radicum
inimpares: Vel ex quadrato cum parte altera lungiori

Pyrqtni}lcs triangule prime ex fuccefliua rriangulorum aggregatione..

Similiter pyramides quadrare ex quadratorum . Pyramides pentago-
na ex pentagonorum;pyramides hexagong ex hexagonorum acerue
conftruuntur.

Item pyramides quadrata prima fiunt ex coniunctione collateralis py
ramidss triangule cum pracedenti.’

Pyramides pentagona prima ex collaterali quadrara pyramide cum
pracedenti wiangula pyramide.

Pyramides hexagona prima ex quadrata pyramide collaterali cum du

lo praecedentis triangule pyramidis .- Vel ex pentagona pyramide
collaterali,& rriangula pyramide pracedenti.
~ Columz nprima fiunt ex dudu fuarum fuperficierum in radices : ut
puta triangula exradice in triangulos: & fic de careris.

Item columna triangulx prima funt aquales pyramidibus pentago-
nis

FORMATIO NVMERORVIH

{ Impares ab unitate, per binarij continuam additio-

s ‘prfmis,ﬁ nzule fingulis, "0\1;0(.! nowatu dignua ol o bl
Columna quadrate prima, fiue cubi,Auntex duétu radicum in fuos
nadraros . : ? .
Sineex columna triangula collaterali & pmccdcnti cii {uo triangulo.
Vel ex pyramide hexagona prima cum pyramide quadrata pracedéti.
Vel exaggregatione unius, deinde binorum, deinde trium, deinde
qdaruor, & fic deinceps imparium .

Item columna pentagona prima fient ex cubo collaterali cum coluin-
na triangula & triangulo pracedentibus .

Columnaz chagou:c rima item ex columna pentagona collateralici

recedentd rrinngu?a columna & fuo twiangulo.

Trianguli {ecundi funt ex triangulo primo precedenti riplicato cum
unitate.

Pro quadratis autem fecundis,quadruplicetur dictus triangulus .

Pro pentagonis quintu plicetur . & fic deinceps pro fequentibus for-

mis,adiecta unitate. : 4 :
Item trianguli fecundi fient ex triangulo primo collaterali & quadra-

to pracedenti. {
Quadrati fecundi ex quadrato collaterali & precedenti primis,

Pentagoni fecundi ex pentagono collaterali & quadrato pracedenti

rimis. -
Hel:mgoni fecundi =quianguli ex coll;rcra.li hexagono primo cum
quadrato prgccdcnti . Vel ex quadrato collaterali & pracedenti &
parte altera longiore collaterali. Vel ex partealtera Igngiore tripli

cato cum unitate. 3 !
Hepragoni ex hexagono {ecundo collaterali cum teiangulo primo pre

cedenti. -
O&ogoni ex heptagono dicto collaterali cum triangulo pracedenti
rimi ord. Siue (quod noratu dignum eft) ex collaterali impari in

{e multiplicato .
Pyramides fecundg fluncex accu
ficietum, (cilicet triangule trian
fecundi ordini & fic deinceps. - i
Ttem pyramides fecunda triangule fient ex pyramide triangula prima,
& praecedenti pyramide quadrara. | .
Pyramides autem quadrate fecundg ex pyramide quadrat collaterali
" cum pracedenti primi ordinis..
Pyramides pentagonz fecu nd,ex pyramida pentagona prima,& pyra
. mide quadrata precedenti prima. :
Pyramides hexagonax fecundg ex pyramide hexagona prima & pyra-

accumulatione continuata {uarum fuper-
gulorum, quadratg quadratorum

mide



.c.:i.l. quashiaw precedentt prima . Et {unt #quales cubis coflarars:
libus, lingulg fingulis. quod mirum eft. _

Pyramides heptagonx fecunde, ex hexagona pyramide fecunda colla-
rerali cum precedend triangula pyramide prima. -

Pytamides oftogong fecundg ex hepragona pyramide collaterali cum
pre¢cedenti pyramide triangula prima.,

[tem unaqueq; dictarum pyramidum fic ex pyramide triangula primi

ordinis mulriplicata in numerum laterum, und cum radice col-
laterali, ; .
Columng fecundg fient ex multiplicatione {uarum fuperficierum in
radices: collaterales , wisngula fcilicet uiangulorum , quadrata
quadratorum . Erdeinceps fimiliter ., :
Item omnis columna fecundi ordinis, fier ex columna eiufdem nomi-
nis in primo ordine cum precedenti cubol & quadraro coniunda.,
OMNIS COLVMNA TRIANGVLA P'rima cum duplo (ui
wianguli, facit riplum fue pyramidis. ity
Omnis cubus cum f{uo quadrato & wiangulo, facic triplum fue py-
ramidis . : ‘
Omnis columna pentagona prima cum duplo quadrati collateralis

[=

facit tiplum fug pyramidis.

Omnis columna hexagona prima cum fuo hexageno coll.&eriangulo,

facicriplum foze pyranidis . : ;.
Omnis coFumnn triangula fecunda cum coll.quadrato & triangulo pri
mis, facic triplum fug pyramidis .

Omnis columna quadraza {ecunda cum duplo coll, quadrati primi, fa-

cituiplum {ux pyramidis. i
Omnis columna quadrata {ecunda cum duplo coﬂ.quadl:nn primi, fa-
cir tiplum {ug pyramidis . : e

Omnis columna pentagona fecunda cum duplo quadrati coll. primi,
& cum triangulo precedente primo, facit triplum fug yramidis . §

Omnis columna hexagona fecunda cum hexagono fecundo & impari
collaterali, facit rri;]um {uz pyramidis ., S R

Item eadem columna cum quacrrato & hexagono primis facit triplum
{ug pyramidis, ‘ :

Omnis columna {eptangula cum hexagono fecundo & impari collate-
ralibus, & cum triangulo primo precedenti facit triplum fug py-
ramidis . ¥

Omnis columna oétangula cum hexagono fecundo & im pari collate-
ralibus, duploque trianguli_precedentis primi, facit triplum fug

ramidis .
pyramidis S

DE SOLIDIS REGVLARIBVS,

LeTrAHEDRVM [en Pyramis conftruitur ex unica te,cum quatuor
radicibus pracedencibus,cum fexcu plo trianguli primi,uno retror-

fum intermilld,accepti : & cum quadruplo pyramidis triangulz {c-
cunda pracedentis .

Cubus, conftruirur ex unitate cum oo radicibus pracedentibus , ¢i
duodecuplo  trianguli primi, uno rewrorfum intermiflo > {umpti

. cumg; {excuplo pyramidis quadrate fecunds precedentis .

Oahedrum conftruitur ex unitate, fecuplo radicis pracedends, ex
duodecuplo trianguli primi,unoin rcrsni!lb,rcccpri » &ex oftuplo
{:y ramidis eriangule fecunda pracedentis. Quod femper exitequa

¢ cubo pradicto .

Icofahedrum conftruitut ex unitate , ex duodecy plo radicis prazceden
tis, ex uigecuplo trianguli primi, uno retrorfum omiﬂb,acccpti: &
¢x uigecuplo pyramidis triangule fecundae pracedentis.

Dodecahedrum conftruitur ex unitare , ex uigecuplo radicis praceden
tis , ex trigecu plo trianguli primi, uno recrorfum interci ente, ocs
cucrentis : & ex duodecuplo pyramidis pentagona fecunde prce-
dentis. Quod femper inuenitur zquale Icofahedro dudum memo
Iato. -

Trem cubus,auc o@ahedrum pradictum (fune enim xquales) poreft
aliter conftrui « Nam difpolicus im aribus ab unitace per ordinem,
unitas faciet primum cuium prediGum? tres fequentes impares
fecundum ; "quinque fequentes impares tertium ; deindee fo
prem fuccedentes quartum ; nouem quintum, Er fic deinceps
in infinitum : impares fub multitudine impari {uccefline coacer-
uando, ;

Adhuc idem cubus, feu o@tahedrum producetur ex dudtu im paris col
lateralis in quadratum fecundi generis collateralem .

Et notandum qudd talis cubus five o®ahedrus fempereft pyramis
triangula fecundi generis in locis imparibus accepta .

Prarerea non omittendum eft, quad ex fuccefina coaceruatione talig
cuborum fiue o&tahedrorum ab unitate per ordinem,conftituuncur
Quadrari quadratorum ab unitate (eianm receptorum, Qui qui-
dem quadrari quadraterum , fen biﬁ]uadmti producuntur ex quas
dratis primis in fe ductis. Quod ficut hacenus Ignoratum,ita poit-

haciucundum (titu fiec {peculatiuis ingenijs . .

Deniq; cum his , neq; illud fubticebo, quod Tetrahedrum ﬁlpcrius
memoratum,eft & cubus mixrus quidam terti j generis , qui confla-
tur ex binis femper proximis cubis primi ordinis , fcilicer col;utera-_

i&
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¢
li & precedenti. Quemadmodum quadrati fecundi ex duobus quas
draus primis,collaterali & precedente coalefcunt . Quod non mi-
nus eratadmirandum . :
Hec omnia in tabella premiffa per exempla fingula notefcunt, &
in primo horum Arithmeticorum libello demonftrancur,

DENVMEROTPERFECTO.

PerrecTvs Numerus producitur ex multiplicatione ultimi in ferie
-][a:m' ter parium ab unitate difpofitorum , in torum aggregatum ip-

orum,dum tamen tale aggregatum (it numerus primus ; hoc eft a
nullo,preterquim unitate numeratus. Tales numert femper inue-

niunwr in ordine triangu[o & hcxagonorﬁ primorum.In hoc nume,

ro perfecto partes integrant totum , ut oftendit Euclidesin ultima
Noni. Secundaconditio faciens numerum perfeGum eft impari-
tas . unde impar numerus perfectior,quam par:quoniam affinitat@
habet cum Monade genitrice numerorum,que reprefentat Deum
Mundum , Naturam , Solem,& quidquid unicum eft. Tertia Con
-ditio,eft poreltas . Vndeimpares numeri, quorum poteftas & offi
cium eft formare numeros quadratos, perfectiores func paribus,
ui formant parte altera longiores . Rurfum hexagoni ¢quianguli
unt perfectiores, quam impares communes: quoniam formant cu
bos. Quarta conditio,eftforma. Vnde numeri ¢quilateri perfe.
¢tores, quim non ¢quilateri. * Sic quadratus perfectior,quam al-
tera parte longior . Etcubus perfectior,quam folidus non ¢quilare-
rus . Irem Hexagonus ¢quiangulus perfectior quam hexagonus pri
mus. Vnde prima conditio friuolacft: quoniam nuda & cxpers
elt cererarum fructuofiorum qualitatum. Verum hecdifcuflio po
fita eft in poftremo problemartum Mechanicorum.

b, - ' A ]
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Arithmeticorum Liber Primus .

-

: PROLOGOMENA.
B U M Euclides agar de planss , folidsi s
qua drth;&, mb:.'fq',- numerts : De ceteris
<@ glreriufmodi formis, Ut triangulis, pen-
tagonss 5 hexagonss @/ [equentibus tam [uperficia-
libus, guany folidss s neque apud noStros, neq; apud
Grecos (quemn Jetam )farss feripfit quispram:nec ipfe
Pythagoras, [iue lamblicnssaut Necomachis,a qui=
bue Boctins nofter , quicquid de Arithmeticts tra-
didit, mutnatus eft : lordanus autem;mea quidens
sidicio) melins rotique egiffet, [f ab alijs omiffa ple-
Nl s tlmlﬂ.gﬂ'ét',pariuﬁm?m in repetendis ifs ,quc ab
Eicclide [atis fierant demory?rwtg,ﬁrsﬂria infudaffet:
Nos igitur conabtmur ea; que fuper hifce numera-
vijs formis; nobis accurrunt ; exponere:: minltasnte-
vim faciliori -via demonflrantes, &/ ab alijs autho-
ribus aut negleta,aut non animaduerfa fupplentes.
Sed iam & diffinitionibus inchoantes, rciignq com-
modins exequemur . R s N
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Unitas ¢ft principivm ¢ constitutrix omminm numeroyums,”
conflituens antem amprimas feipfam.. Om '
aut eft vnitas,qua re(pondet pundo : qu
habet partem in continuis, ficut vnitas in difcrens, Autelt,
lincaris,qui refpondet linca, Aur fuperficialis;qui refponder
fuperficici, Autfolidus qui folidum in geomerricis imiratur
Polt vnitatem itaque primus lineatium numerorum eft Bina
rius: ficuc linea finita dao extrema fortinur. Primus fuperfi-
cialium ternarius : ficut Triangulum: figurarum geomeotri-
caram prima eft: Primus (olidorum quaternarius: quoniam
pyramis triangula in numeris, ficut eadem in continuis foli
dis prima cft.Sicut igitur monas pucto:ita dias linea: Trias
{uperficiei, ac retras folido affimijlatur. Linearium numero-
rum, Par clt qué Binarins metitar. Impar vero,qui pari vni-
tatem addigvel minuit, Supecficialivm autem primigeneris
numerorum,alij trianguli Etnt;\.‘\lij'qua;‘imd, Alij pentago~
ni, Alij Hexagoni, & Hexagonorum , alij Tetragonici. alij
Aequianguli,a forma {cilicer,in qua difponu ntus,numerod; .
angu'orum aut larerum vocati.Radices numerorum fant g,
ab vnitate; & fecundum vniratis crem&rum (ucceMue accre-
feunt. Triangulus nuinerus eft,in ptimo genere,g ex aggrega’
tione radicum ab vnitare acceprarum conflitutus trianguls:
formam acquirit. Quadratus an tem,qui ex radicein fe ducta,
procreatur. Pentagonus verd, qui ex quadtato , & triangulo
pracedenti coniundtis quinque lateram acquirit figuram.He,
xagonus mndem,qui'pcntagono adhuc trianguli ngiiungcns,.
fextum lucrifacit latus. Hre itaque figure ex criangulis, & qua’
dratis compaginanturNam Hexagonus mquiangulus ex vnis:
tate & fex multiplicato triangulo conftenitur: Ex his fuperfi-
cialibus formis totjdem, Pyramides, totidemque coliing confi
ciuntur, qui folidi numeri merito vocantar. Nam Pyramis
tridgula ex aggregatione triangnlatum ab. vaitate perordings
fumprorum fabricatur. Similiter & Pyramis quadrarg, ex cus.

nis igitur numerys
amy punétum nop-

e oo oe Miloquadratorum:I entagona, Penragonorum: & Exagona,

®®0 08 a0 e MOnOrIM ab vnitate continuatim funy roxum erigerur. |
®%000 aoe e Yuie, &duplexeric hexagona Pyramis, filicet 3 fuis (ingu=,

®2o0s0.
®oogpe
(==}

=JR=]
e

/

* o0 o o [T hexagonis confteade. Columna verd eriangula ex duéta

e e0eotidicisin ﬁn_m_\ triangulum. Quadrata que cubusvocatur;®
©5949,° ¢xductu radicis in {fuum quadratum.

Penragona,ex ductn ra
didis in Pentagonum. Et hexagona veriufque f pecici ex radice
: 3 .in

Radicers
{

PP P,
e = dmpares,

Arawy e
e

F®

-

MEIBER - PRIMIVSS & 3
in hexagonum multiplicata pracreabitur. Sunt& numeri
parte alteta longiores, quorum quiliber fit ex ductu collate-
ralis radicis in precedentem. Hisira (e habétibus,dicendum
elt decorum propricratibus & colligantijs.

| B
Scuor.‘:vu.

Ab his propagantur quincuplices Pyramides, & totuplices columnz,
. in quibus omnibus pofitio vnitacum , aut trizngularem, aut tetra-
gonam feruat formam. Sed hexagonus @quilaterus hic reponi di- -
nus eft vifus,propter colligantiam, quam cum primo hoc genere
formarum feruat : Reponetur & in fecundo mox genere, quando-
quidem conftruitur ex cenerali ynitate,, & ex triangulo in larerum
~ aumerum dufto,hoc eft fexcup'icator& ipfius tam pyramis, quim
¢ columna femper habet pro axe lincarem numernm | fiue radicem
collateralem ex centralibus feilicet vnitatibus fuperficierum com-
¢ “pofiam. Qux omnia hic in tabella per numerarios charaQeres,
+ tam ad diffiniwionum, quim ad demonftrandorum cxempla exara-
bimus, ab vnitate vique ad denarium procedere contenti.

(S

FORME NVMERARIZE PRIMI GENERIS.
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4 ARITHMETICORYM
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5 - J1 0% 9
Vor wnitates habet rumerus quilibet , totums in ordine
radicum locum fortitur. Et é contrario, quotum in radici-
bus locum obtinct quinis numerns, tot quoque completitur vnis
tates. Nam radices ab vnitate exordium capientes per fin-
gulos locos fingulas acquirunt vnitates . Quaproprer mille
narius numerus , quoniam ex mille’ conftat vhitatibus,
millefimus eft in ordine radicum: Et vicifim numerus,
qui millefimum in radicibus locum fortitury mille compres
hendet vaitates, hoc eft millenarius ipfc numerus erit, Etioc
et quod proponitur demonftrandum.

Omnis datus mumerus inuenitur in ordine radichm..  Efto
datus numenis a.quicunque fit,aio qudd a.numerns inucni-
turin ordine radicum ‘omnino. Habeat enim a. quiuis
vnitates , veputamille. lam enim per precedentem a. mi-
merus millelimum obtinebit in radicibus locum. ‘Quod et

ropofitum . 3
adices [fingule duplicate conflituunt pares fingulos per
ordinent. . Nam talia dupla menfurantur & binario :
uandoquidem per binarium multiphcantur : & ideo per
gilﬁnitionem {untipfi pares numeri;quorum primus femel,

fecundus bis , tertius ter; & fic deinceps A binario menfu-

fantur, Y10 . A S AR IoA) %
fmpares ab wmitare ﬁcr binarij- appofitionem - fucceffine
fint..  Nam vnitas binario appolfita, per differen. facit

~imparem, fcilicet ternarium:  Sed per Pr:r:milﬁm pares
' numeri propagantur A binario | per binarij crementum :

-

& per|differen. impares addunt paribus, fingult fingu -

lis vnitatem @ Igitur impares propagabuntur A ternario

peridem binarij crementum (vt finguli' fingulos imparcs
vnitate femperexcedant.) Quod eft propolitum .
[nordine vadicum impares ¢ pares alternatim ¢r ipnicens
Juccedunt. . Nam, per premillam , impares ab vnitate pec
binarium crefcunt; quo fit ve in radicibus, vnitas, & vno
ﬁ:nal:crinrcnnillh numero, {equétes fintimpares: per antep-
miffam verd, pares i binario per binarium crefcungquare in!
radicibus binarius,& vno femper intermiflo,{equentes {uns-
pares, Sic ergo fit,veimpares,in imparibus, pares fcrlnpcr in
: QC1S
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locis’, pa;ibus radicuth inueniantur _altcrnatim,~ﬁcutprbf
ponitur; i i, sifial rrarn} motarh

- Ommis radix cum radice precedenti jcit fibi collateralem . 6
imparem:cum fequenti verd fequenteni . Nam binarius cum.
vnitate facit ternarium : cum ternario: autem iuncétus, facic
binario maiorem:& ideo imparem fequentem fcilicet 5,per
quartam premiffam.Rurfus,cdm ternarius coniunus cum
binario, faciat quinarium, imparem fibi collateralem ; Iam
idem cum quaternario radice fequenti facier binario maios
rem,hoc cltyimparem {equentem, pet quartam precedérem,
qui {eprenarius eft . Eodemque modo in infinitum, {icuc
propolitio concludit. , ]

Omnis radix multiplicata inradicem Seqrentem,producit du-, 7

plum triangali (ibi- collareralis.  Exempli gratia, ducatur
quaternarius in fequentem radicem , (cilicetquinarium : & 1— ——— =4
producuntur 20. Aio,quéd 20.duplus eftad triangulum ipfi 2
quaternario collateralem . - Sumantuc enim ab vaitate ad 3—r—— ——a
quaternarium radices:quibus applicentur totidem & ordine 4—
prepoftero ab vnitate radices, fingule fingulis : fic enim fiet
vecrefcentes cum decrefcentibus {inguli fingulis coniunéti
numeri faciant quatuor fummas equales : hoc eft quatuor
céuim rios.quare earumaggregatum et planus numerus,qui,

tex ductu quaternaryj  in quinarium : & idcirco zo0. erit,
talis planus . Duplus autem eft planus ipfead criangulum,
quaternarij : quandoguidem, sacr diffiealis triangulus et ag-
gregacum voius di®orum ordinum : quod elt dimidium
planis Igitur 20. duplus erit ad triangulum: quaternarij.
Et fimiliter in omnt cafu id quod proponitur demona
ftrabimus . : R y ranirrolgs

Ommnis_triangulus duplicatus, efficitnwmerum paste altera 8
longiorem fequentem . Exempli gratia, triangulus quacti
loci,elt denarius, Aio,quod 10.duplicatus efficic parte altera;
longiorem quinti loci.  Nam ll)er diff. wabs parte altera
longior producitur ex radice collaterali in pracedentem z
feilicet'ex §.in'g, Sed per pramiflam ex du&u 4. in 5. fie
duplum trianguli quardi: Ergo ale duplum xqualectt, N
parte aleera longiori quinti loci. quod eft propofitum .
Omnis quadraties cnm radice fiea conlin@usyconficit fequens 9
tens. parte altera longiorem.  Exempli gratia, quadratus g.; ——16
quatti loci et 16, ciufque radix 4. Alo,quod fexdecim com 44 Loy~
quatnor conficic parte altera longiorem quintiloci. - §—10
e 3 Nam
1

¥
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10*  Ommis parte alteralongior cum vadice collaterali coninnéius, | quadratunyquintum, fequitur ; veidem quadratus quartus
" ronﬂat:o!!a‘rc{afmf quadratums. - Exem pligratiatParrealtera: ~Heum imparequinto,hoceft 16.cunr 9.con tiruac qu::ér:ttll m
4—10 longior quinti loci elt 20. Aioyquod 20.cum §. ficitquadra- “quintum {ciliceta goficie concludit propofitio .
5 g | tim quintim. - Nam, per diffitalis parce alterarlongior fiv 3l Omm&quadranﬁmm.dnp!o [ radices & unitate coniun~ 14%
Ly=ny ex 4.in 5.dictus verd quadratus fitex sin'fe. Sed talia pro- . €us conflriiit quadvatum [equentems..  Exempli gratia:Quar-
ducta differunt quinario multiplicante: quoniam mulripli- tus quadratus (cilicet 16. cam duplo fux radicis, hoc eft, 16
cati differunt vnitare, Igitur 2o. cum quinario conficit reli-| cum 8. & vnitate coniunctus efficit quadratum fequentem.. 40 3
quum 'Erodtlﬁtttnt;fcilicpt quadtatum quinarij ¢ quod fuir - Nam per 3* huius, ‘duplus radicis quarta; eft parquinti 4.} =l
“demon ‘mnﬂ_nm:. it ralguhios Baup o 14 21} q locizcui fi addatur vnitas, fit per diffimpar quinrus: Igitur
CXIY Omnis triangnluscum pracedenti triangilo contuniug per= <vtalis duplus cuny vnitate,eltimpar quintus:Vertm;per pra-
fieit quadratum fibi collareralen.. Exempli*g’mtin:Triangull’IS‘ - cedentemyquartus quadratus cum quinto impare conflituic
T o) quintus feilicet 157 cum ‘triangulo pracedenti feilicet 10! - 0¥ fequentem.Igitur & quartus quadratus cum di&o duplo
AC{; % 23 Pcrﬁcitquadramm ‘1‘”““““ . Namj 1.5, perdiff. crianguli & vnitate C_Oniuh&us : hoceft, r6.cum 8.& 1.conftruit qua--
} 1y conftatex prgccdcnn A & radice' s Igitur aggregatum tali@ dratam quintum feilicet 2 s.quod eft pro olitum,.
5 duorum triangulorum coftatex tali radice,& duplo Al pra- Ex aggregationeimparinm nuperorunab vnitate. per ordi- 1 5%

6

ARITHMETICOR VM
Nam per diffinitionem 4. muldiplicatus in 4+ producie’

quadratum fuum feilicet 16. Etidem 4.ductusin . fequen- |
tem radicé, producit partealtera l5giorem quintam,feilicer

20.5ed talia duo producta difterunt quaternario : quoniam
multiplicantes differunt vnitate, Igitur16.cum 4.efficicv 20,
hoc eft,quadratus cum radice partealtera longiorem quins
tuin. quod fuit demonftrandum, |

cedentis,hoceltyex 5. & duplo ipfius 10.'Sed duplum ipfius
wianguli 1o.per antepremillam eft parte altera Iogior quin<
tus: Ergo dictum triangulorum aggregatum,equale eritag-
gregato ex partealtera longiore quinto, & exradice quinta.
Per pr:tcedcntcm autem’, parte alrera lohgior quintus cum
radice 5 conflatquintum quadrarum: Igitur dictum trian-

1 "LIBER PRIMVS/

. Omnis quadratus cum impari-fequente coniunius, conflituit

\quadvatuny fequentents . Exempli gratiaz Quartus quadra-

. tus fkilicet 6.cum imparequinti locisfcilicercum 9. coniun

. Gus,efficier quintum quadratum ., . Nam per {extam pree-

‘millacum , radix quaréx cum ‘quinta componunt imparem
quintuem cumdue. per preecedentem, quadratas quartus,
cum quarta & quinta: radicibus, pnrirerfumptus , efficiar

- e fucceffing fumptorian: , construuntir quadrati numeri con-

tinuati ab wnitatre, ipfisq, imparibus collaterales.. . Nam per:

a.m*cpr:cnﬁﬂ&'m y'vnitas imErimiscdmimpari {fequence -1
citquadcatum fequentem {ailicet, 4. Eripfey quadratus 3
fecundus, cum dmpari tertio fcilicet 5. facit quadratum ¢

134

|l

} 4} 9}
tertium, {cilicet o Jremque 9. quadratus tertius cum impari 7 -

1
>y

gnlqrum L5 & 10, aggregatum, pcrﬁci: Quadratum quin- uartt {cilicer -.-'-ﬁlcitquadmtilm' qimrmm,-_l'cilicct 16. & 9 :
tum: quod eft propofitum . ' ‘ :Ec deinceps ininfinitum , femper 13* repetia: propofitum
12* | Onimis quadratus: cum radice fua,&r cum radice fequenti con= demonftragurs/voh o 43 ¥l -

M

inlius,confummat quadratum fequentems . Exempli gratia:
Quadratus quarti loci feilicet 16, cum radice fua (cilicet 4.
& cum radice fequenti s.compofitus,confummat quadratd
fequentis loci falicer 2 5. Nam pernonam pr.l.‘ccdcnrcmb
quadratus quartus cum radice fua coniuctus, efficiv quin-
tum parte altera longiorem: per decimam verd pramiflam,
juinms partealtera longior conilet iunctus cum quint ra-

ice, quintum quadratum . Igitur quartus quadratus cum
4* & 5% radicibus acceprus conficic 0¥, quintum : ficut
proponitur,

Omuis

Omnis Pentagonus conflicuitur ex triangulo & parte altera | g

longiore collateralibns conitm(is . Nam per diffinitionem
ip{'c 3 ext:mpli gmzia » pentagonus quartus, 2 2. fitex O™ 4°

- & AP rertio coniundis;hoceft ex 16.&6.Sed per1o* huius,

partealtera longiot quattusy (cilicet 12, cut radice quarea,
{cilicer 4.conficit 1 quartum.Et per diff trinnguli; triangu~
lus quartus ‘conftatex A 30 & ex radice quarta . Igitur &
Pentagonus ‘quarcus| conflituetur’ ex parte altera longiore
quarto, {cilicet 12.& ex A quatto filicer 1o ficut propont-

tur demonftrandum. -

vV 4 Omuis:

12

a
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}16’1
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w8 ARITHMETICORYV M
17 Orayis item pentagonus conStruitur ex triploprecedentis pi.

6
.'iﬁgd
izg‘ + 14
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19

anguli, & cx collaterali vadice,coniuniis. Exempli gratia: pen-
* tagonus quartus. fcilicet 224 fivex triplo tertij AU, feilicet ex
18i& ex radice 4* 4 - Nam perdiffinitionem,pentagonus
" quartus fcilicet 22.fit'ex A® precedenti tertio & ex'quadrdco
quarto. Quadratus autem quartus {cilicer16.per1tt huins
conftat ex A tertio 6. & ex AYquarto 10.contundlis: & A"
quarrus ex diff Al conftat ex Al tertio § & ex radice 4* con-
“inn&isdgitur & Penrtagonus 4® conftabitex tribus triangulis
tertijs, & ex radice quarta:quod eft propofitum, Vel ficzq
'rcr' pra:ccdc_ntcm » Pentagonus 42 conftabar ex partealtera
ongiore quarti loci, & ex A®quarto ¢ & per 8¢ huius, parte
altera longior 4 ®quinaler duobus triangulis tertijs : & A"
quartusequinaler A® 3° & radici quartz:iam & pentagouus
4" xquinalebic tribus A rectijs & radici 4= quod. eit pro-
pofitumeizizpancmi il i & el
Omnis hexagonus primus conflat ex pracedenti triangulo,cr
infuper ex ifs omnilus, ex quibus collacevalis pentagonns confla-
« re-oftenfius eft . - Nam, clim per diffinitiohem ixntagonus,
~vnd cum preecedenti triangulo conftituat collateralem hexa-
gonum , {equitur ve hexagonus ipfe conftet ex dicto iam tri-
‘angulo, & exiis fimul,ex quibus per duas precedentes, con-
~ftare oftenfus eft Pentagonus. - Sicut proportio . prafens
concludit: . S :
- Omnis ‘bexsgonus fit ex quadrato-collaterli, duplog, praec-
~dentis trianguli. Exépli gratia, hexagonus primus quarti loci
{cilicer 28.ficex qmﬁrato quarto,fcilicer 16./& duplo prace-
dentis trianguli;(cilicer 6.~ Nany per diffini.hexagonus con-
{tat ex pentagono collaterali; & ex pracedenti A, Pentago-
nus autem ex quadrato , & ex pracedenti triangulo . Igitur
hexagonus conitabit ex quadrato,& ex duobus precedentib,
~triangulis:quad eft propofitum. '

20, OmnisradivduecEain imparem collateralem producit bex.:@-

=16
afr 78
(T3

e prinwm collateralem. - Exempli gratiaz-radix quarta fci-
icet g.multiplicans quartum imparem, fcilicet 7.facit colla-
_teralem hcxagomuQ primurn;fcilicer 28 Nam radix 4. in
e dudt;facic quadratum: 4% foilicer1 6. Et cadem radix 4o in
_pracedentem radicem feilicer 3.dudta facitper 7! huins;do-
pl\pn_ triangaliterdij, {cilicet 6, Sed per prcedentem, tale
40 cum duplo-talis trianguli perficiunt fimul hexagonum
primum 4'loci.Ergo radix 4.ducta in {e;& duda in 3.hoceft
e i ducta

TTULI'BERT PRIMVS. c9
wdu@in 7. 4%imparem;,per 6* huius,procreabit hexagonum
primum4! loci; quod et propofitum .0t
- Siexvadicibus ab wnitate difpofitis fumantur tres,vel quing;
~wel feptem y Vel fieh quanisimpari multitudine ab vnitate conti-
- nuatinuemeri s tunc illorum aggregatum equale erit ei; qui fit ex

duétu medijin poftremum, - Exempli gratia:capiantur {eptem
- xadices fic 1. 24 3.4 §. 6. 7.quorum medius eft 4’ fcilicet 4.
Aio igirur,@ horum 7. numerorum aggregatum aquale erit
¢i quod fir ex multiplicatione medij (cilicet 4.in poltremum
~Acilicer 7.q fic oftenditur, . Aflocientur propofits radicibus

totidem finguli fingulis xquales; fed ordine prapofteroap-

plicati numeri : fic fier, vtcrementa decreméris compenfata
faciant combinationes fingulas 2quales:vtque bini medij ab
extremis xquidiltantes (cilicet 4+ & 4. fint inuicem xquales.
- Quare congeries totalis amborum ordinum erit. planus nu-
- merus, qui fitex ducu o&onarij- in {eprenatium : quie {unt
s latera plani. Igitur & fumma vnius ordinis,qua dimidid eft
. totalis camuli producetur ex 4.in 7:hoc eftexmedio nume-
- rorum in poftremum. Quod fuit demonftrandum,
Omnis vadix media inter vnitatem & imparem in ordine ra-
dicumymultiplicata in talem imparem, producit triangulum im-
pavis eiufdem collateralem, . Exempli gratia, capiantur, ficut

in .pr::_ccdcmi;quotuis imparis mult™ radices ab vnitate c6-
: tnuAte 1:23:4+5.6.7- feptem falicet: Aio,quod in his radix -

aqualiter remoraab vnitate &impari : ve 2. qui aquidiftar
- ab ynoy&a s.multiplicata in 3. producit collateralem ipfius
3 rriangulum . Nam, Ycr pnrc«l_cnrem, 2.qui medius eft
Jipfornm 2.4 trium fcilicetab vnitateradicum, ductus in
poftremum, fcilicet 3. producit aggregatum iplorum 1. 2.3,
Sed raleaggregatum, per diffinitionem, eft criangulus collate-
-xalis poftrema radicis 3.Igitur 2.dutus in 3.producit A¥col
lateralem ipGius imparis fcilicet 6.quod cft proi)oﬁmm. Item
3.radixequé remota ab vaitate, & a quinario duda i quing;,
_producit i g.triangulum. { .collateralem quinariy : quia..per
pracedentem qmcrcgt aggregatum ex ipfis Lo 2. 3,44 5. quo-.!
eftipfe triangulus, icut proponitur.  Adhuc 4. radix xque
diftansab vnitate &4 7.1n 7. iplummultiplicata generat 28.
A (.collateralé iplius feprenarijiquandoquidem per prace-
‘dentem, producitaggrauatum exipfis L. 2, 3. 4. 5.6:7. ipfum
videlicer triangulum, Ec fic deinceps,arguendo per preceden-

Vv e . -~
tem, & per diffitgianguli confirmatur propofitum. b
(S48
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10 ARITHMETICORVM
3% Hexagoni:primi ab vnitatecontinuati per ordinem, fine g
trianguli numeri locornns: imparism, .. Nam per; 26 hdis
radices fingulein fingulos.impares multi plicateyp rodil'cun:
per ordinem hexagonosipfos. ‘At per praceden tenyradices
fingul® in fingulositem impares ducke, procreant triangulos
im parium collaterales perordinem'.  Igicur & 'rri:mguﬁ'im-
arium locorum funt & hexagoni per ordinem continuatiz:
ficut demonftrandum proponitur..
' COROLLARIVM: .19

Vndemanifeltom reft élu'éd ‘omnis: hexagonus tctmgoﬁi—:

cus ¢t & weiangulus numerits.. |

Omnis numerus: perfeltius eft bexagonus tetragonicus fiue-

24* primus. Hocnos fic demonftrabimus. Exponantur ab vni-

tate continuati numeri pariter pares, hoceftin proportione

“a ¢ continua dupla a.b; ci'di e. quornmaggregatum fit na-
b 10 merns primusyquitdicf & ex ey poftremo'in £l produca-
tue g qui per Vltimam nonielementorum Euclidis, efit

. < Unumerus perfetus o Oftendendum igitur efty quod g..
afh hexagonus eft;non @quiangulus;hoc pacto. Sitiplius e

noni pradict, ficut refiduum ipfius biad vnitatem, fic
refiduum ipfius h.ad aggregatum ipforuma b ed e.Sed
cefiduum ipfids b.elt vnitas] & perinde equalis vnitati :-
7 Iyitur &refiduum ipfins h.xquale eric aggregato ipfo-
496~ ruma b cd e.hoceltyipif - Verdm fiab ipfo h. duplo
ipfius. e. & perinde numero pari {ubtrahatur voitas ; jam
fuperelt numerus impar collateralis ipfius e. in- radicibus :
A 1 ‘Ergo ralis impar eftipfe £ Quare per 20% huius,e.radix mul-
‘tiplicans ip fum f.collateralem imparem;generat hexagonum
ﬁti collateralem.. Fuitautem tale productum ipfe numerus
g.omnino igitur & gnumerus hexagonus et . quod demon--
frandum fuir. ’- ;
x§  Omnisnumerns perfecus off triangulus..  Nam per prece--
denteny, omnis numerus perfectus eflt hexagonus- primus..
Per corollarium autem antepremiflie; omnis hexagonus ta-
lis efty &rriangulus 1 Igicur & ompis numerus perfectus eft
+ “teianglus;Gicut propofitio concludic. ! LR e

v 260 Omds padi fexenplicata @ cnm wnitate,cumif; fexeuplo:

I pracedentis trigngnli coniuna, confiimmat f;b.r.:tgarm‘m wquiithi--

grlum fequenteme, .. Exempli graria: Sumartur 4.quiquarta
e, &Y dix

radx

d ' duplusipfe h.Ertuncfiabipfo b.{ecundo, & ab ipfo h..
: demnturfrim“us,-fcﬂicct vnitas, erit per penultimam,

LIBER, PRIMVS. | 26 8

radixeft 5 & tertius triangulus; feilicer b. “Aio;qudd 4ifexcu- .

licarus {cilicet 2.4 cum vnitate y & cum: fexcuplo ipfius 6.
Fcilic:ct § 6. coniundtus, _conﬁcithexagonnm @quiangulum | 6
fequentem , fcilicet 611 Namiradix quarta cum tertio tri=
angulo, per dif. Al'; conficiz quartum miangolum Igitur fex-
cuplum quarteradicis cum {excuplo tertij A\ fimul effi-
ciunt {excuplum quarti trianguli. Quare vnitas cum fexcu-

1
424 }6;'
6—3; 6}60

® co

o e

Oe®© Ooeo
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plo 4® radicis,& fexcuplo'tertij trianguli fimul, (entaqualia; © © & pyo0 0

aggregato ex vnitate & fexcuploquarti tiangulic verimtale ® ©

0 ° %

aggravatum,  per diffinitionem ipfius hexagoni'; conftituit, ©CcOee0o00

ipﬁlm hexagonum quintum.. Ergo hexagonus quintus con-
ftenitur ex vnitate, fexcuplo radicis quaree, & fexcuplotertij

Oo0oegope 0o

e O6ee0

A, quodielt propofitum, - » 000
Omnis parcealeeralongior triplicatus & cum vnitate con- 27 '

iunéfis,conficit hexagonsm aquiangulum collateralem Exempli

gratia:Quintus parte al tcmlllo‘ngior eft 2¢.huius triplum fci

licet 60. cum vaitatecfficicquintum, de quoloquimur, he-

xagonum failicet 61, Nam per difhi. Hexagonus quintus 61 61

conftat ex vnitate & fexcuplo 4' triangulifeilicet 10, Quin- '3_"10'_"“ 2

tusautem parte altera longior, per 8¢ huius, conftatex duo- Svds 6: 61

bus quartis triangulis. Sequitur ergo, vt fexquarti trianguli
xqualeant tribus partealtera longioribus quinti loci : veq;
hexagonus quintus conHetur ex tribus partealtera longio-

-~

ribus & ex vaitate: ficut proponitur,

COROLLARIVM.

Vnde manifeltum eft, quod omnis quadratus cum radice
fua coniun&tus & inde wiplicatus, ac mox cum vnitate po-
fitus,conficithexagonum equilaterum fequentem. Nam per
nonam huius , quadratus cum radice (ua equalet parte al-
tera longioti' fequenti. ‘vnde corollarium conftat ex pra-
mifla. " :

L ntvibss mumerts wquali excellie crefeentibus,congeries extre- 2.8
morum eqialis eft dupfomedij . Exempli gratia; tees numeri
3+ 5. 7. binatio creftentes fint. Afo qudd extremi {tilicer 34
o 7. fciune duplum ipfius 5. Nam,quanto gumnor eft
quim s5.tanto 7umaioryquee 5.per hypothefim. Exceflus ita-
que binarij refarcit ciufdem defectum ; & perinde excedens
cum deficiente, hoc eft rertius cum primo faciuntduplum
medij : quod eft propofitum, ;

2 Tntribus

"
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. hexagonum @quiangulum quintum .

12 ARITHMETICO RV M

29 Intribus triangulis comtinuatis is ordine triangulorun’, cons:

gevies extremorum amitate excedit dnplion medij., ' -Excmpli '
gratia, res capiaprur continui trianguli; vepura tertius,quare i
tus,& quintus (cilicer 6.10.15. Aio, quod extremorum 6.8¢
1 ¢.vnitate {uperar duplum medij fciiicrtipﬁus 1o. Nam ;
in his quartus A" {ua radice excedit tertium, hoc eft,quater-
nario: Q%inrus autem quartum quinario, ficut ratio diffinis
ular. Minuarur voitas de quinto: & fupereftig. |
fierque vt 6.10.14.xquali cremento procedant: fcill:cet qua-.
ternario grcfccnrcs.%rc, per premiflam 6.cum rg.duplum -
ﬁtciﬁtiphus 1egitur 6.cum L§.vnitate duplum pmdic’:hlm-z
excedét. & fimiliter hocipfum in omnibus tribus continua-
tis A% oftendam : ficut trcmonﬂmndnm proponitur. - .
' “PRrRopostTiOo 30,

Omuis triangulus quadruplicaties ¢rcum vnitate coniunius,
efficie aggregatum collateralis: ¢ fequentis quadratorim.
Exempli gratia : wiangulus 42, {cilicet 10. quadruplicatus
cum vnitate facit 41, aggregarum fCilicer quadrator: quarti:
& quinti. Applico enim A propofito pracedentem AM &
ﬁ*qucnrcm,{ciliccr tertium & quintum {ic 6.10.15. atqueita
per 11* propofitionem huius, conftabit,q quartus quadratus’
liet ex congerie ipforum 10.& 6.quarti & tertij triangulose ;-
Et imiliter,qudd quintus quadratus fict ex cumulo ipforum
15.& 1o.quinti & quarti A Quo fit, vraggregatum talivm:
quarti & quinti quadrator;, quod clt 4t.conftet ex congerie
Abw exrremorum. & ex duplo medij: Sed per precedentem,
congerics extremorum aquivalet duplum medi) & vaitaté.
Igitur aggregatum ex quarto & quinto quadratis conftabic
ex quadruplo A medij & ex vaitate.Hoc eftyipfe A" medius,
quartus in ho¢ cafu, (cilicet10. quadrupliciter cum vnitate
conficier aggregatum ex quarto, & quinto quadratis 25
{eilicet & 16, ficut demonftrandum proponitur . '

& ProrosiTi o 31°,

Omnis quadraties cum pracedenti quadrato;, & 'cum [ibi
collaterali partealtera longiori coniunius, confummat hexagoni
equianguliom fibi collateralem. . Exempli gratia : Quadratus
quintus eflt 2 5. quartus precedens 16. parte altera longior
quintus 2¢. . Aio, quod horum aggregatum confummat
Nani, per pm:mif—-
fam, aggregatum ex quinto & quarto quacratis, xquivaler
quadruplo wianguli quarti cum: vnitatejuncto. Perocta

uam

YLUBER;PRIMVS.: . 1y
@atn autem haius, patte algera longior quintasi #quiua-
let duplo trianguh .quarri:.-; [ENSQ‘B TEganimex quinto; =%
quarto quadratis , & ex parwealtera longioriquinto , 2quis

ualer fexcuplum trianguh quarti - & vnitatem. verim talg

fexcuplum cum vnitate coftituit hexagonem zquiangulum
quintum , ficuccius diffinitio fupponit:  Igitur; hexagonus

aquilaterus quintus confummabitur ex aggregato quint & -

quarti quadratorum , & quinti parte altera longioris : quod
fuic coftendendum s Similiter in omai cafu procedam. pros
pofitum demonfirans. o c 6901l
Wi b iR RO O ST L O g3 dd bty e )

. Ommnis. bexagonss .temtgouiammm{:dﬁﬂ{iﬁqmdmu
coniunéfus complee hexagoman aqiiangilum fibi collateralem..;
- Namy nifi<iffinitiones oblitus es, Hexagonus tetragonicus
fiue primi generis vocetur, -conftituitur. ex wadrato .col+
laterali;i&ex dupla Allpracedentis : Exempli gratia hexas
gonus mlis quinu locifalicor 4.6t .ex quinto quadrato 2 5
& exduplo trianguliquasti 10.Sed mle duplums per otaud

X ¢
S . m}zo?
huius;eftparte altera longior guintus feilicet 20i/ergo hexa. 455108 ="

gonus. tetragonicus quintis equinaletageregati ex quinto
‘quadrata, & quinto partealtera langiore . verdm per pra-
miffam quintus quadratus; cum quarro quadeato & cum
quinto parte altera longiore confum mat,be:mgonum_etgui-,-
latc:.um‘ct!u.i:itum « Igitur hexagonus tetragonicus’ quintus
cum quatirata quarto conflabic hexaganum *quiangulum
quintum : quod fuit demonftrandum.. Ecfimiliterin omani
cafirdemonitrabo propofitum, Teh
' ;- ProrostTrO. 33t ;
Sunt plerigue wemeri quadrati, qui coniunéi quadratum nus
merwm faciunt. Sumatur enim quilibetin ordine imparium
quadratusinamque his cum praecedentiquadrato inordine
quadratorum {um pto coiunctus; pet 1 34 huius, quadratum
conficit: Exempli graria.g.quadratus;quintus in ording im-
parium , cum quadrato quarto 16. conficir 2 s.quadratum
qQuintums Irem 2 5. quadratus, tredecimus impar cum duo-
decimo’ quadrate feilicet 144« ganiundtus ; conficiv1é 9.
quadratum videlicee credecimumiy Idemgue femper fitin
oi quadrato impari. Conftat ergo per 13t verits propolit,
Evaliter {ic : famantur dud inxqualesquadiati numeri,ant
ambo pates,anzambo impargs, fiue duo plani fimiles ab.&e
b c.qui ¢ii pacem numerum ficiangiam totiusa c. dimidius
' : par erit.
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a b d \ PR AE
——————— ab. numerum ipflo b dducadir numerus a buinipfam b ¢,
9 3 \7 &fateigiturquadtatus numerns eric e, per primam noni

2 clemétorum. Quandoquidem ex du&u quadra A" pyramidem quartam. Ergo: quinta: pyramis pentagona
21§ milinm plafiorim fit. gi( deinde 0 fgusl, d.f;’l:[l;:}'_f Etl:lrf; c'on!trllcmr ex a(g{grcl:g,monc Bym_!md_ns ;35,2 quintx, duplo-
f riis. Ac deniqnie ipfius 2 d. vel d ciquadratus ipfe g.numeras, que 4 11 u:’t : propoiitum. Similis c.l't ceeterorum lo-
4. Sicenim, per quintam fecundi clementorum' ad nurheros l—:ogt;m ; cmonpra o ERE !
4 redadm,conftabitqudd ipforum,ef, quadratoram agregas SR e OPOSITL1O 36 . 5
& tum eftxqualeiplig. quadrato.Coftarergo rurfus propofitds 0’”“"’;!’}""’”" pERRAgONS: conflatur ex pyramide quadrara X _
289 PROPOSITI O -34dlnomss e tl‘:‘ffz?ﬁ?‘d r,ﬂ*.gxpymmde& l;:vr.ﬂc:;.:dm'rm. Nam,.cuml eXewphi 75 Y i8S
Ommis pyramis iriangula cum pracedenti pyramide triangis S, Lt pcn;agona S F {ch G ik by iena x 2 35
la coniunéta;conflrnit pyramidem quadratans fibi collateralerne. gregarm g quinta p_\'l:alrm« e, & ex d}:plﬁ pyp:muhf Fa\ ;
Nam faciliratis gratia, capiatur pyramis quinta conftans per qf‘-_m::“’.' ycpet arirc preemt b p}imnudxstf.\ quintz, & dP}"' 4.pyr.a®
e O e e )
R e e o i s me S e G
ot Gy 6 facivpyramidein O quintas Namjper vt hutusgfecundus tagonany §4.& fimili argiimento Sthtiis i:yngl?nis péntagona & (_§-pyra. | tridg,

10:—1§ .16

‘Yot eef2s, tum {cilicet g.ltem 2® & 3™ teiangulisy (Gilicer 5.8 6: faciunt

- 38 O feilicet g.Item 3% & y2 AT {cilicer.6.& 10 faciunt 4.8
20, 35 55 0 (cilicer 16. Adhue 4® & 57 tridgulijro.fcilicer & 15 faciae
~ 1. quintum quadratum 2 5. igitur vaitas, &aggregata talivm
' quadratorum confumant quinque per ordinem ab vnitate
quadratos : &ideo, per diffin.conftruuntipfam 0¥ quintam
pyramidetizidemque fimiliter,in omni exemplo, cuiuslibet
pyramidis A & pracedenti demonftrabo, perai® huiusars
guendo toties,quoties combinirur A".Quare pyramis quine
ta A¥fcilicet 3 5. cum praecedenti pyramide Al fcilicer 20
conftruiit §5. pyramidem O quinta. Quod eft propofitum,
: ProrostTio 352, :
' Onmis pyramis pentagona conflituitur ex: pyramide triangn=
(o 5 lacollarerali,cr ex duplo pracedentis. Cum per diff. Pentago-
L1 napyramis conftruatur ex pentagonis ab vnitate per ording
: Jr==1 aggregatis: i3, ex€pli gfay quinta pyramis pentagona confta-
Te Be 87 5 birex vnitate, & quatuor E:qucnribus pentagonis fuperficias
3+ 3+ 6-712 fibys, Quatnor aurtales pentagoni; per diffin.fidit cx coniun=
6. 6.10—12 gjope quatuor collateralium quadratorum,& quatuor pre-
104101 53§ ¢edentium AP% finguli ingulorum. Quadrati quoque tales
0. 0. 3§75 4o per 11* ‘huius conftit ex coniun@ione quatuorgollatera
hum AR® & totideny pracedentinm AvNigitar quintapyras
mis pentagona conftabitex aygregatione vnitatis quatuor fe-
quentium triangulorum,duplici totidem precedentit trians
(AL gulorum,

pat erit® Bitotigitut ipfe dimiditrs a d. quitain excedivipfu

triangulus ‘abvnitate t'ciliq;:r-;; ream-vaitate facic 25 quadras -

VLIBERTPRIMVS A ¢
gllorum. Sed per difft.vnitas,& quatuor eﬂucn tes A faciae
yramidem A% quintam: & quatuorprecedentes Al faciunt

fiet ex y}*:nni_dc o c_onai:cr:tli,-'ﬁqcx pyramude quadrangula
precedentis; ficut proponitur.
: o PRrRorostTiro @37,

u'iar_l‘g.

4]

Omnis pyramis hexagona tetragonica conflituitnr ex pyrami~

de pentagona collaterali, ¢ ex pyramide eriangula’ pracedentts

Exempli gratia, oftendam g pyramidis ;hexagona: quinta

rqualet aggregaro dnarum pyramidum, fcilicet pentagon®
‘collatetalis; & triangule quarte: fic per diffin.pyramidis he-
2igona quinta coalefcit ex vnitate & exquatuor hexagonis
fuperficialibus fequentibus : tales autem hexagoni yper ciffs
finguli ex quatuor pentagonis collateralibus , & ex rotidem
precedentibus riangulis. Cumgque voitas & quatuor pen-
wgoni fequentes , petdifferen, faciant quintam pyramidem
pentigonam i quatuorque trianguli precedentes conficiant
quartam pyramidem triangulum: Tam , pyramis hexagona
quinta; fcilicer 95.conHabitur ex Pyramide pentagona quin-
ta {cilicer 7. & ex pyramide triangula quara, [cilicer 2o,
& fimiliter per aliis locis accommodabitur, demonftratio
propofiti. ,
i PrRorostTir1O0 38%.

Omnis pyramis bexagona retvagonica conflat ex pyramide

friangnla pracedenti; & infuper ex s, ex quibus pentagona

pyramis collateralis coftare ofenft eft. Ci enim, f{tl‘ precedd

tem, pyramidis hexagona,exempli gratia, quinti loct collerex
A" pyramide 41 & ex pyramide pentagonaguea, & peagona

P}*mnidcs ;

e 4
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16 ARTTHMETICORY M
pytamidis quinta; per 3 q* conftetex | pyraniide trianguly
quinta,& ex duplo pyeamidis tridgule quarte. Jam fequituy
vt pyramidis hexagonaquinta confter ex pyramide triangula
quinta,& ex triplo pyramidis triangule 4% (Et fimiliter,cum
jerante premiflam: pyramis pentagona: §* conHetur ex pya
ramide 0" quinta, &ex pyramide triangula quarta : & peg
pr.m_nill‘.m‘x_ pyramis hexagona §? fuperaddatpyramidi pene
tagon §* p)rpa:miden'r.l:ria‘ngulam quar@m s r;onlriinus.fc-
quitar vt pyr* hexagona quinta .'mquiuaiqat.aggrcgntud\‘ax
pyr's quadrata quinta, duplog; triagule pyramidis quartes
ficut preefens propofitio concludit < s oy Belbeh
. Prorosirro. 39, e
Ommis pyramis hexagona equiangulaiconftar exradice callas
teralistanquam axey ¢ ex p‘,;'g tidiseriangile precedentis fex-
cuplo. Hee: propofitio facillinle demonfiratur ea ipfius
pyramidis hcxagqgm}&-hmagmﬁ-fn\ildi.fﬁni:idnibué. Exépli
graria; pyr* hexagona quiangula 5 loci; cilicet 12 5. pex

3. 18.1.19. diff. conftat ex vnitate & ex quatuor fequencibus thexagonis

6. 36.1.37. aquiangulis, ralesautem hexa

goni per diff finguli conftant

(_10.60.1.61. ¢ fingulis vnitatbus &'ex mccdentibus-c\“'.ﬁﬁgulis fexcu-

-

-

1—1
1. 6—7

4. 15—19
9. 18—37
16451
30.95—12§

plicatis:. Verdm fingalicales At (_qltisfunr quatuor.ab vni-

*2ate;conftruunt!per diffpyramiden triangulam 4* i & per-

indefexcuplicati conftruunt {exouplum pyramidis triangu-
Jaquarte . - Igitur' dicta pyramis hexagona 5t conftabit.ex
‘quinque vnitatibus, 52 '{cilicet radice, & ex pyramidis trian-
gulz quarce fexcuplo eftque talis rfadix quafi axis ipfius py-
‘ratnidis conftans ex vnitare verticali; ac quaruor vaitatibus
centralibus hexagonorum pyraidem ipfam. integrantium.
“Et fimiliter per quotcunquic pyramide, ficurpro 5* fadtum
“eft; ratiocinan poffumus ad demonftrationem propofiti -
it ProroSITro. 433,000
Ommis pyramis hexagona aquiangula confruitur ex aggre-
. gato ‘pyramidis hexagona tetragonice collateralis ¢ praceden-
tis pyramidis quadrate. .. Exempligraria: pyramis hexagona
xquiangula g* loci fiet ex congerie pyramidis hexagone re-
tragonice ¢*, & pyramidis 0 quarta.Na per diffi.pyramis
: h_cx::gonn :cquinngulu-s‘ conftat ex vnitate &ex -.;"'.fcqucn-
‘tibus hexagonis wquiangulis. Tales aurem 4™ hexagoni fin=
guli,per 324 huius propofitionem ; conftat ex finguls hexa-
‘gonis terragonicis collateralibus , & ex fingulis quatuor
:precedentibus quadsartis. Verlm vaitas cum quamor dictis
Hary ) ' hexagonis

.

LIBER PRIMVS. L1y

Frexagonis tetragonicis conftruunt, per diffi. pyramidem hexae
onam tetragonicam quintam : & didi quatuor quadraciab
vnitatesconflituunt pyramidem quadratam quartam . Igitue
yramis hexagona equiangula quinta coHabitur ex pyramide
flcxagom tetragonica quinta, & ex pyram ide quadrata quar-
ta:quod erat demonftrandum. Similiter per 32* & diffinitio-
nes in careris locis, verificatur prop_nﬁmm, .
ProrostiTio 41%.

Omns pyramis bexagona aquianguls aqualis oft aggregato
trium pyramidamﬁiﬁccr pentagona collateralss, ac triangule &
quadrata precedentinme.  Exempli gratia,dico quod pyramis
hexagona xquianguh quinti loci.[01 2 5. xquinalet tres pyra=
mides. Cpentagonam quintam 7 § . vnd cum triangula quarta,
{cilicet 20.& quadrata quarta, {cilicet 0. Nam per prce-
dentemy, pyramis hexagona equiangula quinta xquivalet duas
pyramides, cilice hexagonam tetragonicam collareralem 9 5.
& quadratam quartam, fcilicer 30. Per 37" autem propofi-
tionem huius, hexagona tetragonica quinta equinaler duas,
fcilicer pentagonam quintam & triangulany quartam pyra-
mides, {cilicer7 §.& 20. Igitur hexagona mquinngula quinta
squinalebit tres, fcilicet pentagonam quintam, trtangulam
quartam,& quadratam quartam , ficut fuit demonftrandums
& codem fyllogifino in omni cafu conftabic femper pro -
politum. . _ ;
. R ProrostTro 42%. s

. Omnis ¢ g quadrata, fiue cubus, componituy ex duabus:
tofumnif\tmugu i, [cilicet collarerali ¢ pracedenti, & ex pra-
cedenti triangulo..  Exempli caufa, dico, quod cubus Trintus
fGilicet 1 25. componitiit ex duabus columnis triangu is, {ci-
licer quinta 7 5,& quarta, failicer 40, & ex triangulo quarto,
{Gilicer ro.  Nam,perdiff. cubus talis conficitur ex quinque
quadratis quintis = tales autem quadrati, per vadecimam ha-
jus , conftant ex quinque triangulis quintis & ex toridem
quartis, Verdm quinque trianguli quinti, per diff. faciunt co-
Jumnam triangulam quintam 3 quinque auten trianguli
quacti, faciunt columnam triangulam quartam & vaum tri-
angulum quartun. Igitur cubus afymprus quint loci xqui-
n.;Fcbil; aggregatam duarum pyramidum triangularum quin-
£ & quartg , & erianguli quacti ¢ ficur demonftrandum fuic.
Et (imili argumento, quod pro quinto loco,, pro quocunque

tlio procedam ad confirmandum propofitun . )
' ’ SR P ro-
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T8  ARITHMETICORVM
. : PRo Plio 811T/6 ™ 2 25 i i eithie g
2335  Omnis columna penragona conflruitur ex duabus colim
10.2§7=35 [eilicet quadraracollaterali,triangula pracedent,
:o.:.j-—s b p:mwdmri. Exempli graria, columna pentagona quinta 17 5,
10.2§3§ aio, quéd conficitur ex duabus columnis | {cilicer quad i
10257735 quinma 12 5. & triangula quarta, {cilicet 4:). & ex r(«i:inn I:;:
10,40 125—175 quarto,{cilicer 10 Nam per diff.columna pentagona qtﬁnm
coaceruatur ex quinquc.pcntagonis quintis , TnE:;(']uc pens
::i%t;tl(:l I;;L(; 1:!-:?3 :; c:: ?:::'q ue quadratis quintis, totidemdue
riangulis quartis, Cumque quinque quadrati quinti confi-
ciang, per diffin.columnam quadratam,fine cabum quintum:
arque, f.:l)m quinque trianguli quartd equinaleant colum-
nam triangulam quartain, & triangulu quartum ; jam
plané {equitur, vt columna pcmngﬁnn quinta mquizlalcat
cubum quintum , columnam triangulam quartam, & trian-
) gulum quartum . Neque aliud fuit demonftrandum . Sed
25 Sz (5) argumentatio pro quin 0 loco fadta, (imilicer adaliud quem-
40 unisaccommodabirur, icut propofitio concludir. Potes aurem
1755 4° ©10 hig, pro cubo, {ubflituere ca, quibus per pracedentem xqui-
ualer cubus. Sic enim columna pentagona xquinalebit wian-
gulam columnam collatetalem, du pfu m columnz erianoula
quarte,duplumque trianguli quarti. “sidnep
Prorositio 44. :
Ouminis columna bexagona tetragonica conflituitir ex collates
rali columma pentagona, exq, precedenti colunma triangula vnd
ctom precedenti triangulo.  Exempli gratiaycolumna hexagona
o =it tctmgomm{ﬁ?.inra,fcilicat 22 y.conficiturex quinta coldmna
e F_"_’“E“gom‘ clicet175. & ex quarta cg!um na trmngu]n,{'cili‘-
o LR ;{‘.%40. v;m cum quarto trmngulo_,ﬁ:lllc.ct tov - Nam, per
i3 3t ¢ CULEL €O umna hexagona tetragonica quinti loci,coalefeit ex
w2 Puififiie hr_m_goms terragonicis. Tales autem hexagoni con-
10. 40 175—22 flant per diffin. ex quinque pentagonis ciufdem loci ; & ex
. totidem triangulis loci quarti Porrd quinque pentagoni
quinti conficiunt per diff. columnam pentagonam quintam.
Et quinque trianguli quart aquinalent columnes triangule
quarte & triangulo. Igitur columna hexagona tctrag&nic&
quinta perficitur ex columna pentagona quinta, & ex colum=
na triangula quarta, & ex triangulo'quarto : quod eratoften-
4 jd‘c_ndum ».¥tque pro quinto faétum fic pro cateris locis prio-
" ribus, vel pofterioribus argumentare, ad demonttrandum
propofitum. Et pro pentagona columna fubftituere pores e,
- quz

10

nisy
& ex trianguly

10

10

35—45§

que per premiffam pentagonz equinalent. Sic concludes,
columnam hexagonam tetragonicam @quinalereaggregatum. ., ¢ o
columnz quadrate collateralis , dupli columne triangule .

- LIBER PR’IMVs: - 19 : g
17

quart, duplique trianguli quarti. Li1o
ProerosiTIO 4§-

* Ommis columua hexagona equiangula equiulet aggregaro ex
columna bexagona tetragonica collaterali, & ex cubo,quadratot;.
precedentibus. - Exempli gratia, columna hexagona equian- i R
gula quinti loci {cilicet 30 s.xquinalet aggregato.ex columna ‘“"‘6 45 o
hexagona tetragonica quinta,fcilicet 225, &ex cubo quarto, 1\6'-} $-—-61
{cilicet &%qumi’mtociuc quartosfcilicer +6.  Nam, per difh. ; 6--1-5 s
colemna hexagona @quiangula quinta conftat ex quinque : 6.: §——6I

hexagonis equiangulis. Tales autem hexagoni componuntur, -
per 324 huius, (inguli ex coniuncione fingulorum hexagono- 161 64.225.308
ram_tetragonicornm: einfdem. quinti loci, & totidemque
quadratorum quarei loci . Sed quinque quadrati in quarto
loco valent culmn— nartum, & quadratum eciufdem: loci
fmul. Et quinque hexagoni tetragonici ex quinto loco fa-
ciunt, per diffin, columnam tetragonicam quintan.. [gicuc
columna hexagona quiangula quinta, valet aggregatum.
columna hexagome tetragonica quintx, cubi quarty, & cuj.ff-
dem quadrati : quod oft:ndendum fuic, Qux demonftratios
ficut quinto locoyita & alijs accommodatur, ad confirman-
dam propofici veritatem.. .
. COROLLARIVM
Et pro columna hexagona tetragonica, fubftituere potes -
quicquid in premifis,tali columna oftenfunreft xquinalere. t2s
« Sic concludere pollum, quod-columna hexagona aquiangula 215 g 40
aquinalet columnam pentagonam. collateralem columnam Rk
triangulam cum fuo triangulo , & cubumicum fuo quadrato 303 64
tecedentes . crLeras xquipollentias omitta:, ne plutibus, (16
quim decennegocium agam.
" ProrostrTro 46- : B g e

| Omnis columna hexagona equiangula coagmentatiy x 1

dice collaterali tanquans. axe , grex congerie pracedentis tisi-

gl columng fisi triangli [excuplicars.Nam, per diff.mlis co-
umna ¢ofraiturex hexagonis aquiangulis;hexagoni auté ex

cZetalibus voitatibus, & fexcuplo triiguli preecedetis. Exépli

gia,colana hexagona zquidgula cluim- 305 f{ifﬁcé ltru‘i tar ex
aiq; hexagonis xquidgulis,hoc &,quicuplo iph°6r.quid loci, 30§

. X 2 Tales \
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10, 60.1-6 1

10 -~(‘D.l:-£o!: -

10. 60.1-0T
L’m.ﬁu.l-&: g




L, TSI s B ¢
< S AR Tt S
3.343.3+3
4+ 44 445
§ o8 sses
faa

Cs5pyrOs

35 :

a

toj;ﬁ L,;o.Pyr.a.a,
D!a.sa' laa

k-
Ja
col, A
’S

35 A%
Sig 0>.1

a
o a0 A4
20 .&Ia*u‘

20 ARITHMETICOR VM,

Talesautem hexagoni quinque per diffi.coagmétitur ex ynta~

tatib. fingulis.f. s:.qui'cft quinta radix: & ex traguli quarti o, -
lgxcuplo.ﬁnguli: Sed quinque talia f‘_n.-xcu pla triangulorum;fa
ciunt, per diff. fex columnas triangulas quartas fcxc']uc fuos
triangulos. Igitur columna hexagona ®quidgula quinta furgil:'
ex coagmératone §¢ mdicis,mn% axis: & ex columnis quarti
loci, fex, cum totidem eard tridgulis, ficut fuit demonftradum,
Eraffumpti loci argumentum accommodabiturad quemuis
Jocnm aflignatum : ficut concludit propofito.’ ;
[ ProrosiTro 47, . L
: Omnis :.a.f:fmna triangula .cqm:!‘:l'r eft aggregato duaram pyra- g
midym , [eilicet quadrate collareralis , & triangule precedentis,
Exempli gratia,quinta colina triangula {cilicet 7 5.dico,quod
xquinaletaggregato pyramidis quadrarg quintg, (cilicet § 5.8
pyramidis triangule 4% . 20. Intelligam enim quinque trian-
gulos quinti loci; fingulos fic diftin&os, vt formationis diffi,
poltulat.1. 2.3.4. 5.quiiam per diffi.conftituir §% columinam
triangulam. ex horum fectido excipio vnitatem ex tertio 1.4
ex quarto 1.2.3.ex poftremo 1.2.3.4. qui funtquatuor trians
guliab vnitate difpofiti, & perdiffi. integrantes quartam py=
ramidem triangulam. fic relinquirar vhitas, duo binarij,tres
ternarij,quatuor quaternarij, & quinque quinarij, hoc eft qui-
cunque quadrati feriatim ab vnitate difpofiti, & per diffin.
conftruentes quintam pyramidem qouadratam. Traque totum
aggregatum ex quinque totalibus triangulis ; hodex 1. quin-
quics fumpto, ipfa videlicet quinti loci triangula columna ¢-
quinaler cumulo pyramidis quadratz quinte , ac pyramidis
triangule quarte : quod fuit oftendendum. Sipilis eft cuiusli~
betalcerius loci argumentatio ad veritatem propofiti.
ProrosiTro  48*.

Ommis colimna triangula equalis ofl aggregato tyium pyrami-
dum n—iang;;?amm,ﬁ ilicet vnius collateralis , ¢ duari precedens
tinm.Exempli gratia,dico,quod colnmna tridgula quinta.fi7 5.
zquinalet aggregato trium pyramidi triangularum. {quinte,
&duplo quarte. Nam,per pracedentem,columna tria ngula
quinta requinalet pyramidem qundmti-ﬂuintﬁ & pyramidem

 tridgulam 4% Sed per 34* huius, pyramidis quadrica sl equis

&

nalet pyramidem trianguld quintd, & pyramidein trianguld 4.
IgF columna a® 5* valebit'pyramid€ trianguld quinti, & duas

Cpyrt* Al g quod fuit deméftridiQuifyllogifinus ficut hie

quinto loco, ita & vbiuis inferuier. ficut propofitio cocludits
: : Pro-

LIBER PRIMVS.
ProrostTIO 49. :
Omnis coliomna triangula aqualis eft pyramidi pentagont col-
laterali - Exempligratia, columna triangula quinta eft 7 5.
wem numerum dico efle pyramidem pétagonam quintam.
Nam per antepremilam , columna triangula quinta valet
pytamidem quadratam §¥,& pyramid€ &' quartam. & per
36" tales dug pyramides conficiunt pyramidem pentagonam
st.quamobrem pyrais péragona quinta valebit columnam
A5t quod fuit demonftrandum. Eodein§ueargumento
vtar pro alio quouts loco,ficut propofitio {entic.
ProrostTiO f§O'.

Omnis columna triangule, cuns duplo fii trianguliy aquinalet
triplo pyramidis triagule collateralis. Exéfli gratia,columua
AR quinga 75 vad cum duplo fui triangu i.cum 3o.dico
zquinalet triplum A pyramidis quinta.f.3 5.Nam,perante
premiflam , columna A" quinta valet tres pyramides trian-
gulas.f 5* .& duas quarras. \
anguli quinti, & fient columna 5% , cum duobus tria.n;l;ul'rsr
5% fimul accepta xqualis tribus pyramidibus triangu is. (L

“5* ,duabus quartis, vnd cum duobus triangulis quinas: fed

‘due pyramides 4% cum duobus A™ quintis,fciunt per diff.
duas pyramides 5. Igitur columna triangula §* cum duo-
bus triangulis 5 valebit tres pyramides triangulas quinas.
quod fuit demonftrandum . Qua argumentatio ad omnem
alium locum accdmodari poteft; ficur propolitio co ncludit.
ProrostTiO  §1%.

Ommis cubius aqualis o5t pyramidi bexagons squiangule col-
laterali. Exem p‘{i gratia, cubus quintus feilicer r2 5.qui &
idem numerus cltpyramis hexagona equiangula quinta,
Quod fic oftendam. Cubus 5°per 42% ®qualis eftaggregato
coll n At quinte & 4% , necnon & trianguli quarti.
Atper 41* pyramis hexagona aquiangula quinta equalis cit
aggregato pyramidis pentagone quinta & pyr¥ OF quart,
& pyramidis triangulxe 4%, Demonftrandum eft igf nobis,
qu%d hac duo praedicta aggregat funt inter {e equalia : fic
enim per communem antmi concepram {equetur, ve cubus
& pyr" hexagona equiangula st loci, fintinuicem aquales.
Auferatur ab illo quidem aggregato columna triangula 5% 3
ab hoc vero aggregato pyc® pentagona §* lampridé per ante
premilfam xquales:Ec demonftrandi erit,quod duo refidua

snde.f aggregatum columna triangule quartx & A quarti;
b hinc

Apponantur verobique duo tri- -

2T
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22 ARITHMETICORVYM
A' ¢’ ; hinc autem aggregatum pyramidis O 4% ,& pyramidis eri-
10——A" 42>—1o0. angule quarte, funtinuicem rqualia : quod fic pater. Per
untcprr.:m.illl?t.m ruclus, columna triangula quarta , equalis
elt pyramidi pentagone quarte : pyramis autem pentagona
quarta, pec 36' , xqualis elt pyramidi quadrare quamd: ,' &
Py I'_El‘--}-‘-'—“‘PJ’?’ 'D" 1: Pyi“' triang:.:l:e tertiz. (1(1_'_1:}wb‘_rc_m,col(uu'g.a trian_gx'lla 430
vnd cum A" quarto, qualis evitcumitlo crium, (cilicet py-
ramidis O quacte, pyramidis tria ngule rertiz & triimguli
Pyr. A" 52 4.Qutendendum eft igitur,quod dictus cumulus xqualis eft
16 EPFA‘H‘ aggregato pyramidis quadrate 4% & ‘pyramidis triangule
A" 2 “ 20, 4. Auferatur verinque, (cilicer tamabillo cunmlo,qu?n:l ab.

10 hoc aggregato pyramis quadrara 4* . & demonftrandum
fupererit, quod pyramis triangula tertia vnd cum A® quarto
aqualis et pyramudi triangule 4% tquod randem: conftar per
dillin. iplius pyr®® triangule: quippe qua aflumpro femper
{equenti triangulo procreat fequentem pyramuidem .. Qua
argumentatione, {icutin quinto,ita &in quoliber alio pra-

cedenti vel fequenti loco, femper conltabit propolitum ..
COROLLARIV M.
Qvo x1aM igitur finguli cubiab vnitate ordinati funt-
fingulis pyramidibus hexagonis ®quilateris ab vairate di-
1}8 {pofitis,,. collatcm]il:nu aquales; proprerea manifeftum, ey,
7 }.1 ﬂugd cuborum differentiz {unt pyramidum pradictarum
10— “7}54_ _ ifterentijs. fingula fingulis.xquales, hocelt,ipfis hexagonis.
37— }.,“I xquiangulis. Ac,ficat ex talium hexagonorum ad vaititem
fucceffiua coaceruatione pyramides pradicte per ordinem
conftruuntur,ita & cubi procreantur.Suntque ipﬁ hcmgoni_
cuborum gnomones.ab vnitate continuati..
ProrostTro §2*,

Ommis cubns cunr [equenti hexagana aquiangulo coniunt¥us:
conflituit cubium fequenten..  Heec propofitio c5ftat ex prae-
cedenti corollario .. Sed & aliter hic ipfim: demonftabo.
Dilponantur numeri fic:vnitas 4.& 5.ltem horum quadrati
16. & 1 5. & partealtera longior ex 4. in 5. fadtus fcilicer 20.
Ttem corum cubi 64.& 12 5. deinde ex 4. in 20. flar So. &ex

30.

61—

% s.in 20.flattoo. Quibus difpofitis chm G4.{it cubus quater-
4 narij,atg; 12 5.cubus quinavij,otédédum ek, g 6.4 4° cabus
16.. 10 . 2§ cum §* hexagonozquiangu'o coniunctus conHat cubum §°

\

64. 30, 100. It} 12 5.quod fic pater: Qi per 9 huius 4.t differentia iploge
7 16.820.per 10! huius g.eft differécia iplorum 0.8 2 fatq;

plt 4. maldplicans 1plos 16. & 20. gcit ipfos. 4. & 30
Tremg;, '

LTBER PRIMVS., * 23
]rcmqu\eipfc s multiplicansipfos 20. & 5. facitipfos 100,
& 11 §.proprerea necelle elt,ve differentiai pforum.ﬁé. & §on
ficiple 16 yquedifferentiaipforum 8o. & voo. fit iple ro.
vtquedifferentiaipforum 100, & 12 5. fitipfe 5. quoniam
dig}:rcntiu productorum producitur ex muldplicite in difs
ferentiam multiplicatorum.Igitur differentia ipforum cubo-
rum 64.& t2 5. conftabitex congerie tritm numeroum 16.
20.& 2 f.qui quidem funt in hocexéplo,quadrartus quintus,
parte altera longior quintus & quadratus 4”1 quicum , per
314 huius; ficiancfimul acceptee hexagonum xequiangulum
quintum : fequitur,ve talis hexagonus fitdifferentia dictome
cuborumt hoc eft, vt cubus quartus 6 .cum dicto hexagono
quinto fcilicer 61. coniunétus conftituar cubum quintum
12 3. quod demonfirandum in hoc exemplo alumpfimus
fimiliter in omni alio cafu id idem demonftraturi : ficut
proponitur. Y % ‘
COROLLARIVM,

Hinc ergo rurfus manifeftum eft, quod ficut hexagoni
zquilateri ab vnitate continuati, pymmidcs hexagonas xqui-
angulas,ita & cubos ordinatim coacernant.

; ProrosiTio §3*.

Omnis parte altera longior, quadruplicatus cum vnitate,con
fcit quadratiom collateralis imparés <+ Nam parte altera lon-
gior,per nonam huius, coftarex pracedenti quadrato,fuads
radice. Igitur quadruplicatus facic quadrupli talis quadrati
(quod quadruplum eftnumerus quadratus) & quadiuplum

redidke radicis, hoe eft, duplun: radicis huic quadrato de-

Eit:;.lmx\]uc parte altera longtor quad ruplicatus cum vnitate,
efficit congeriem ex quadrato quodam, du plog; fua radicis
atque vnitate confedam. Sed,per 14" huius, talis congeries
eft quadratus fequens: Igitur parte altera longior quadripli-
catus cum vnitate facic quadratum  qui cim impar fit,pro-
prer vnitatis additionem , ericomnino & radix elus impar.

* Qui filicer conftat ex precedenti radice duplicata cum vni-

tate,& per inde eft impar ipfius parte altera longioris colla-
reralis. Exemplt gratia : numerus jo. partealtera longiot
fextiloci quadruplicatus cam vnitate ficie 121, quadratum
vndenarij fexti imparis. Nam 30. per nonam conftat ex
precedenti quadrato 2 5. fcilicerquinto, &ex quinm radice
s.quadruplum autem ipfius 2 5. eft 100. quadratus parisin
fexto loco. Quadruplum verd,eius radicis {eilicer 5 eft du=,
X 4 plum

A
49 25 100
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24 ARITHMETICORYM

plii radicis ipfius 1oo. Igf Puadrup!um totius 3 o. eft agored
gatum ipfius 100.duplod; fuze radicis:qd cii vnitate, facit per
14" , O fequenté.f. 1 r.radicis, qui eftimpar fexd loci.Quod
cft demonftridum.Similiter, ¢ pro {exto loco fyllogizamus,:
vbi vis accommodabis.ficut proponitur. PR o r 05,543,
Omnis triangulus oftuplicatus cum vnitate,conficit fequentis
imparis quadratum.  Exempligradia, 1 .5° A" o&up{[ic:uus
facit 120.qui cum vnitate facic 12 1. 0% fexti imparis.f. 11,
Nam per 8* huius, 5° triangulus duplicatus facit  o.fextum
artealtera longiorem. Sed,per precedentem,6” partealtera
rong:or quadmplicatus cum vnitate, conficit O™ 6i imparis
11.]girur & triangulus 5° 1 s.octuplicatus cum vnitate !f:’tcict
cundém OF fextiimparis} 11. quod erat demonftrandum.
Qua demonftratio &alijs locisinferuigt.ficut proponitur.
: ProrosiTio 5. .
Ouod fit ex vadicein parte altera longiore collaterali cum
quadrato collaterali coniunéfum, conflat cribum collateralenes .
Exempli gfa : quinta radix §.du&ain §* partealtera longio-
rem.f.20.facit 1oo.hocauté iiétum cum quinto' 0% 2 ;.Ea:
Nam per diffin. 5.in fe ductus, facit

25 fuum quadratum 2 s.quintiloci: & idem §. cii quinto parte

—

‘cubns quintus 12§

10
Jjo

f— 25
12§

altera longiori 20. per decimam huius, facit 2 5. quadratum
§%. Sed per primam {eciidi ElementoR: ad nGos relatam,qd
fitex 5.in fe,qdq; ex quing; in 20.eft ¢quale fimul ci,quod%r
ex §.naggregatumex 5. & 20, qui quadratus eftipfius s.
Igitur O ipfius quing; cum producto ex g.in 2o. partealtera
longiori quinto, imul funtxqualia ei,quod fitex §.in fuum
0O 2 s.hoceftcubo ipfius quinarij : qd fuit demonftrandum.
vtd; in loco quinto,fimiliter & alibi conftabit propofitum.
ProrosiTiOo §6*. :
Quod fit ex radice intriangulum pracedentem duplicatum,
& ciom quadrato radicts coniuncium, conflat cubum radicis .
Exempli gratia, quod fit ex 5. radice quinta in 10, trianguld
‘4% .0 so. duplicatum eft 100.hoc cum 25.quadrato radicis,
conflat 12 g, cubum radicis.  Nam, per $* huius 1o.trian-
gulus 4°duplicatus facit 20. partealtera lsgiorem §% : quare
produdtil ex g.in 10.f50.clt dimidium produétiex . in 20,
& ideo so.duplicatum facit produ@um ex §.in 20. Sed per

_ pracedentem, produdtum «x §.in 20, cum O iplius §. facit
.cubum ipfins 5. Igitur & so.duplicatum, hoceft; 1coicum

Oviph® j.ﬁlcirgubﬁ eiidé g* radicis. 12 5.quod eftppofitii.
R B Lo O ' Pro-

VLIBER:PRIMVS.: ¢ s
: . ProrostTio, §7' 7
.- Omnis eubus cum trianguli pracedentis quadrato coiunttus,

efficit quadratums trianguli collateralis. Exempli gmtia,cuhgls.r.'zdi._r._ 52

quintus 12§.cum quadrato trianguli quacti 1o.hoc eft cum,
s00.coniunctussefficit 21 suquadrati (cilicet trianguli quinti

15.Quod fic oftenditur.Radix quinta g.ca triangulo quarto Ic
ro.per diffinitionem,conficit riangulum quinit 1 5. quare, a%4® clt2zy.

per quartam fecundi Elementorum ad numeros redactam,
duo quadrata {cilicer dicte radicis, & dici tridguli qua funt
2§ & roo.vna cum duFlo eius ; quod ex radice fit in trian-
gulum,hoceft duploipitus sawconficiunt quadratum trian-
guli quinti, (cilicet 22 5.Sed, per -Fnt*cedc_nrem. tale duplum
Vnicum quadrato ralis radicis , hoc eft roo- cum 5. facit
cubum ipliustadicis. Igitur cubusipfe quintus ca quadrato
trianguli quard,hoceft 125. cam 100, {tmul ¢fficient qua-
dratum trianguli quinti,fcilicet 2 2 5. Quod fuic aftendend .
Que argumentatio @ quinto ad alios locos transferetur, ad
probanﬁum propofitum . .

ShE ' "ProrostTio 8%, 3

- Ominss triangnls quadratus,equalis eff aggregato cubortom ab
awnitatevfqie ad cubum triangulo collateralems inclufiné fium-
ptorum. . Sit,exempligra tia,triangulus numerus quintus,
qui, per diffinitionem ex vniratea.& {equentibus perording
radicibus b ¢ d e.fimul iuctis coacernarur: cuius quadratus
fic £, Aio,quéd £ 2qualis eltaggregato cuborum ab ipfis
a b cd eradicibus fingulis fidtorum.Quod fic demditratar,
Sit g.cubus ipfius radicis c.fitqueh.quadratus totiusa b c d,
hoc eft trianguli quarti: Eritque, pec precedentem, ip
squalis ipﬁsgh.z siick.cubus iphu
d.fitque Lquadratus totius a b .hoc elt triaguli tertij:eritq;
per pramiflam, h.equalis iplis k 1. fimul. Item, (it .1]1:cnwbu_ls
ipfius b.(ed; mquadratus totiusa b.hocelt triangulifec adi.
eritque fimiliter Lequalis iplis m n.pariter famptis. Demum
fit p.cubusiphius b.itque q. hoc eft vaitas, quadratus iphus
‘a.vhitatiss eritque non fecus n.aequalis ipfis p q. coniunctis.

‘Q&:;mobrcm 3 ipfc£ zqualis eritiplisgkmp q._paritcrac— ; p

ceptis:qui fcilicet funt ipforum a bed e.radicum fingularum
cubi. quod fuit demonftrandum. Idemque de :ylodhhcr in
infinitum cubis oftendetur. Quotum fcilicer radices peror-

dinem ab vnitate coaceruant quemuis propofitum triangu- ——
7 B2§

lum, ficut propofitio concludit. §
\ - Pro-

mul fumptis. Rurfum,fic k.cubus ipfius Sulay

¢ E ¢

0.a.quart
100

fosth 2

ryarg’

cius.(d -

1y
o |
1= 1z

r cune
di-’- Sne*

cis

50
Lso

d
e

Exf

T by

b.rco
M
k64 l.;6

("\J\/j
mr7  no

-
7



16 ARITHMETICOR v

o ProrosiTio g%,

3L A1, Oninis parte ‘a!rlcm forig:nr_c.t{g‘t_fszratcf?enrenf parte altera
g g !o_:f:g?dflem‘m d:i_pfo pmm{mm radicis , ¢ ideo in'ipfo. pariniz
‘:r} L 0 niero collaterali. Exempli gratia,quintus partealtera longior
i 10. excedit quartum (p:iftc altera: longiorem feilicer 12, in
) _ duplo quarta radicis,{cilicet' 8. Quod liquido conftar.Nam

20, fitex 4.in s.ar 2. ex 4.n 3. qua producta differunt in
_ duplo multiplicantis:quonia multplicati differunt binario.
) Efidqo-io;ninior-cﬁ; quinmy 12, in ipflopari numero quimo,'
'] fcilicer8.quippe qui per tertiam huins,eft duplum pradi@ta
G . 4" radicis. Sic & pro ' alijs locis conftar propofitums -

s Proposi o Gov. ol ip
S 24 Qmnis quadrarus imparis excedit pracedentis imparis quas
differentia.  dratum in quadruplo collateralis paris.  Exempli gratiazqua«
dr:}u' quarti imparis , £ 49+ excedit quadmtum‘t tertij im =
%14 %48 ;\:Iiri's,- feilicer 25 in quadruplo quarti paris 6.hoceltin 34.*

25 49 '
il | 1

- - g

am per 53* pracedentem 49. conftatex partealtera lons
giori quarto quadruplicato , & vnitate. Er per eandem 253
conftatex partealtera longiori tertio quadyuplicato & vni-
tate. Igitur 49, exceditipfum 2 5.in quadruplo differentix,
qua parte altera longior quartus excedic parte altera lons
giorem tertium 3 Sed per pramiffam talis differentiaeft pes
numerus quartus, feilicet 6:ergo 4. excediripfum 2 5.in
quadruplo quiarti paris, 6.hoc el in 24. Quoderatdemons
ftrandum . Quare ficut pro quarto, ita pro alio quocunque
loco propofitum concludemus. ' adiad
ProrosiTtio 61*.
Ounod fit ex qualibet radice in parte altera longiorem collate-
ralem ﬁ coninngatur cum quadrato collaterali; rbnﬂabimr gio=
0 , qui coniun EEus cum quadyato triangnli pracedentls, conficit
quadratims trianguli collateralis.  Exempli gratia't Ex radice
$.in quintum partealtera longiorem {cilicer 20i firr00.qui
§——20—100 iunétus quadrato quinto fcilicer 2 5. conflat 12 5. Aio,quod
15 12 gipofitus cam®A" 4 0.l cum too.coficier O Al 5 15.6.
sy 225 Nam,fwfr‘; s* praecedentem,quod fivex radice’ s*in §°
parte aleera lsgiorem, fiiigatur ciQ® §°, coftitnir > cubi,
'S.cd,p_ 5 5* precedrem, sPeubus ci o AN 4 cdiun&us cofi-
¢ f*:urtlt:'l‘“a.“'-s':[gf:;qilii firex 'mdi‘cc §* in 59 parre alrera 16gioré,
- — i s;:l. uimrcumi:j N hOC_t'ﬂ,!plc-nﬁus 124, h_npponntur[ﬁ]“'
——225 A4 [1ooconficierg At 5ifl22 s.quod fuit oftendédum,
in 5" loco & fimiliter in alijs locis conflabit propofitum.
Pro-

10—

100

12

LIBER PRIMVS; 7
: ProrosiTio 62%,

Vpitas prinsen cubym, z duo fequentes impares iunét fequen-
tem cubumstres [equentes tertiwm cubum. Quatior fuccedentes
quartun. - Quingue poft eos quintum. Sex [extan.. Seprem [epti-
munt . Semperd, wno: plures fequentem. deinceps in infinituns
cubum aggregati conflabunt . Difponantur ab vnitarea.per
ordinem impates in indefinitum b ¢ defghklmnopg.

Aio,quod b e. fimul {ecundum ab vaitate,cubum faciunc.
quadque d ¢ Elimul tertium cubumzquodque g h k L.imul
fumpti quartum cubum: quodd;ipfimno pq-fimul quin-
tum cubum iuni conficiunt : Iraque deinceps. - Sicenim
ipfon: b c.aggregatum r. & ipforum d e fcumulus {.& ipfo-
rum g h k1. congeries t..& ipforum mno p q. aceruus u.
exitque demon(trandum ,quod a. eric primus cubus; {cilicer
vnitas. & 1: fecundus cubus. & s. tertius. & tquartus.& v
?uintu_s.hoc modo. Quonid ipiabcdefg hklmna p'q.-a‘—-.i-;-—mt -

unt impares-numeri ab vnitate per ordinem difpofiri : pro- . A

precea, per 15 huius, ipforum ars ¢ v, aggregatum erit T i}riS"
quadratusab vaitate in ordine quindecimus : iuomam po- € ) '
ftremaus impar , {alicet q.quindecimus cft in ordine im parii 4

: ; L 7 :
ab vnirate. Iraque taleaggregatum erit ﬂgadr‘.uu_s-, q'uxﬁt 2 08 (1y
quinto triangulo; hoceltlnumero quindenario, Talisergog 1,
q{t}md'mms , X pramilla, §8.. eritaqualis quinque cuborum

ab vniratedifpafitorum, cumulo . Etideorotsa rs t u. g— 137

numerus erit quinque talium cuborum congeries... Ec perh——15( ¢
cadem ac fimiliter oftendemus, quod ipforum a rs taggre- k——17 L g
atum erit quadgatus ab vairatedecimus = ( quandogqui em | 19.J
" decimus eltimpar : ) hoc et quadratus quard trianguli -
qui clt numerus «L-n:u'ius :qui quadratus pex §8* prceden- R
tem erit congeries quatuor cuborum ab. vhitate ordinate- VT 25
rum. Quamobrem,cum ipforum ars tv.cumulus fit quin- 77— B Kge 5
que cuborumab vnitate continuatorum: congeries : arque 5:: :;:\ :

ipforumars t.cumulus fic quacuor ab vaitate caborum ag-
yeegatio inecelle elt ve v.fit §* cubus ab voitate.  Et [ioi-
i‘itcr polt quim per cadem oftenderimus, pars. hircu mulus
trivm cuborum ab vnitate: relinquetur tquartus ab vnitate
cubus. Demum oftenf{o,quad a r.fit duorum cubore cumuius,
{upereric efle tertius ab vaitate cubus . Cumg; a. fit vauras 3
erit& ralter ab vaitate cubus : quod erat demon trandum.
Et fimiliter deinceps,pro {exto, feptimo. cererisg; in infini=

tum cubis procedi poteft, ficut propofitio conclulit .
Pror o~



L8 ARITHMETICORVM
W PrRorosrrtio ' 65,

Omnis cubus ciom quadrato &~ triangulo collateralibug conw
iunctus,triplum efficic fue quadrate pyramidis, > Exem pligrad
s.col.A g2, T tia: quintus cubus eft 12 5. quintus quadratus 25, quintus
__ ‘triangulus 1. Aio,quod horumaggregatum triplum et ad
pyramidem quadratam quintam, fcilicer § 5.quod fic patet.
La10. A.4°. — Cubusquintusper 42* huius ; 2quinalet columnas duas
riangulas.fquintam , & quartam & triangulum quartom,
Item pet vadecimam huius, quadratus quintus @quivalet
duos triangulos,{cilicer quintum & quartum. Quamobrem
™ aggregatum praditum xquivalebit duas columnas trians
gulas, fcilicét quintam & quartam , & quatuor fimul trian=
gulos fcilicer duos quintos & duos quartos. Igitur demon-
ks ftrandum erit,qudd congerics talium duarum columnaruny
;jj i s & ralium quatuor ttiangulorum’ eft cripla ad pyramidem
=9 il uadratam quintam. Sed cum peér 34° huins,pyramis qua-
pyr.r_‘l.;‘{”.pyrf.‘a_“ 52 . drata quinta conftetex combinatione duarum pyramidum

ul? §°

i Al
125 40,060, Q% 4

0% 5% ~10. &% 47
z;{
1. &% %

ss<7 . triangularum quinte & quarte:iam oftendédum erit, quod

20.pyr.al 42 — congeries pradicta duarum columnarum & quatuor trian-
—— gulorum,eft tripla ad combinationem ditam duarum pyra=
midum.E rconftivfic. Quod per §0' huius columna trian-
gula quinta cuitt ducbus triangulis quintis fimal conficiunt
triplum’ pyramidis triangule quinte's & per eandem o
coﬁ'lmna tridngula quarta cum duobus triangulis quartis
fimulaccepa, triplum facit pyramidis triangule quarte .’
Ergo, per primam quinti Elementorum Euclidis, tota con=

geries duarum columnarum & quatuor trigngulorum, tripla -

eritad totam combinationem duarum pyramiduin : quan-
doquidem partes fingule partibus fingulis triple funt. &
hoc erat demonftrandum. Et fimiliter pro‘cubis ceterorum
focornm conftabic propofitam. : '
ProrosiTio 64,
per 43 Ommis columma pentagona cum duplo quadrati collateralis
175 12 feub®. °0F ﬂmuf Jiempra,triplem valet fiee _pyramidif pentagona. Excmpl@
col., O 52 4008447k gr-“l_tlnscolumna pentagona quinta 175 cum duplo quadrad
quinti 2 f.hoc elt cum §é. fecit 22 g, quod triplum eftipfius
Lio.a"4°—X pyramidis pentagona quint¢7 s.quod oftenditur fic.Coliina

Pev.cy’ pentagona quinta zqualis eft cubo quinto per 43* columng
a5 G5 &% 5% ¥ \“‘l"“g“lm quaree & triangt_llc'o'qlmrto fimul acceptis:quibus
st PN B AT i S quadr:uu!n quintum: & pro altera quadrato
10. A 4% %  quinto,appono duos triangulos quintum & quartium, qud

PL‘I‘
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¥ 3
: WHic pawcadefint,
yrfimul ik emon=
firandum erit quod _ : el
triangula quarea, triangulo quinto, ‘duobus triangulis

quartis , fimul triplum cft pyramidis pentagona quinte. Sed
pyramis pcntagon_a-quinta, per 36, conftat ex combinatio-

ne duarum pyramidum, {cificer quadrata quintg & triangu-.

I¢ quartg.Ergo eft demon(trandum,quod dictam aggregatum
eft triplum huic combinationi. quod fic patet,Vna pars illius
aggregati, fcilicet cubus quintus, cum quadrato quinto &
triangulo quinta fimul per prgcedentem, gqualis cft triplo
«Quintg quadratg pyramidis,

n

[

E3
Fic multa defint , qua non fimt in exemplari
manyfcripto. ) & fine .
% I E
gy e
CEIEY per3z.
g ik vl ¢ ! {cilicet penta-

: nin“t!g-: D GduD SN . .Qgrcaﬂcnd?n-
s:jrﬁ?ft, quod Tapte diftum aggtegatum eft rr_:pl_um livius
combinationisquod conftabit fie, Vnapars illius x
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30 ARITHMETICOR YV M

" feilicet columna pentagona quinta cum_duobus quadratis

quintis, per precedentem , ®quinalet triplum pyramidis

- pentagona quinta, qua fuit vna pars combinatianis 3 &
fimiliter reliqua pars aggsegati,.{cilicer columna teiangula*

quarta cum duobus triangulis quards fimul |, per so. huius,
wiplum valet pyramidis tiangulz quarta,quod et refiduum

© combinationis.Quimobrem,quoniam dux partes aggregati,
duabus partibus combinationis,fingulz fingulis rrii;]Ec' fine |
propterea;per primam quinti Elementorum, & rotam aggre- -
gatum totius combinationis triplum valebic: quod fuitde”
monftrandum. & eodem fyllogifmo pro quto wis alio afligna-’
to Joca vtemur ad roborationem propofiti, HEFHInS

e A O R N ATRA TV N
Et produplo r{u;tdmti collateralis ac’ pracedenti triangulo
Jubflituzre potes hexagonum & triangulum collarerales : quo-
niam funt tantundens. Nam,per vadecimam huius,quadratus
quintus valet duas triangulos,quintum & quartum., Quace
duo quadrati quinti cum triangulo quarto, imul valent cu-
mulum quadicatz quint, trianguli quind,& duorum triangu-
lorum quarciloci. Sed, per 19. quadratus quintus, & duo
o LAV BB trianguli quarti conficiunt hexagonum quintum : ‘ergo hexa-
e Lt o %onus. quintus , cum triangnio quinto valebunt: duos qua~
dratos quintos,& rianguluny quartum: &ideo proillis {ub-
fticui pollunt in praenuila propolitione.
Prorosrrlo G6.

Onznis colimma hexagona equiangula cam bexagono tetrago-
nico collaterali, cumfy duobus trimgulis, collaterali feilicet ¢
precedenti,pariter [umpta, triplii facit fug pyramidis hexagons.

aj.quadratus quintus

15. &%
t;-D.;.{
10, A g

10.4 4

10, & 4

r4f [.hexag. ; : ; :
P tete. i--*E Exempli gratia, dico, qudd columna hexagona xquiangula
Col. her, 215, quinm, (cilicer 30 5. vad cum hexagono tetragonico quinto:
BULI05 £ cybr 4 w45+ cumque triangulo quinto rg. & triangulo quarto ro.

& 6+ _coniunct1, facit triplum (ux pyramidisquintx, {eilicer 12 5~
0:4.16" ad quod oftendendum (ic procedo.Columna hexagona @quis
_ angula quinta, per 45. hutus libri, equalis eft columnz tetra-
Bexagontts 5454 - gonicz quinte, cubo quarto , & quadrato: quarto pariter ae-
" cwiang gt cepris. His ego appono hexagonum tetragonicum.quintum,
“hng 410" rriangulum quintum, & triangulum quartam: ; atque ita des
monltrandumr erit, quod torum: huinfmodiaggresatum ex:
columna hexagon tetragonicr quinta, cubo quattds, qua-
F dra.to-qt}utd,hexago no quinto;triangulb quinto,&; tian gulo,
quarco h_“'{'-i_l 3 tfiPllllE elt pyramidis hexagon rquiangule:,
= . - ST, S quint®s.

LIBER PRIMVS, 31
quinte t, Gumquetalis pyramis confter, per {o.cx combina-
tione duarunr pyramidum, {cilicet hexagonx tetragonica

uinte , & quadrate quartel; iam oftendendum erit, quod
?upcrins dictum aggregatum,triplum eft Ii\?ﬁus di¢te combi-
nationis ; ‘quod haudobfecure conftac. Nam vna parsillius
aggregati, {cilicer columna hexagona tetragonica quinta,cum
hexagono {uo quinto, & triangulo quinto, per pracedentis
corollarium,xquinalet tripli pyramidis retragonica quintg:
qu vha partium combiaationis eft . Nec fecus,reliqua pats
aggregati, {cilicet cubus quartus cum quadrato quarto, & tri-
angulo quarto, (imul fumprus, per 63, huius, valet fimiliter
tiplum pyramidis quadratz quarte , qua iam de combina-
tione rcﬁgua pars eflt. Iraque quoniat dug partes aggregati
duabus combinationis partibus fingulg fingulis funt triples
iccirco,per primam quinti Elemencorum, & rotum aggrega-
tum totius combinationis triplum erit : quod et demon-
ftrandum. Ecargumentatio 4 quinto loco ad alia quguis loca
transferetur ad conclufionem propofi,
COROLLARIVM

& produobus triangulis tollaterali &~ precedenti, fubftituere
potes quadratum collateralem..  Nam , per vndecimam,qua-
dratus ¢qualis et duobus fimul trinngufis, collaterali, & pre-
cedenti. i
- COROLLARIVM:

Ruxfiem pro hexagono tetragonica, ¢~ quadrato collateralibus,
firbflituere potes hexagonum equiangslam ¢ numerum imparem

collaterales. . Nam,per 3 2.cxempli gratia, hexagonus @quian= P 32

gulus quintus, valethexagonum tetragonicum quintam cum
quadrato quarto.  Apponatur vtrobique numerus impat

-
.

pyr-hexa.gq. ;.

quintus,attunchexagonus xquiangulus quintus cum impaci J*

jm'n'to valebit hexagonum tetragonicum quintum cam qua-

rato quarto & impaci quinto. - Sed, pet 13. quadratus 42

Pyt hexa °

per 40%
&

hexa.eq.

’ TeLr 5.9 5

usi

=" - PYr. Che

L‘jo.

5, (hexag.tetr. 5*
45

61 \pcr 3.
LO4—5,
G e mt)-n

& impar quintus fimul valent quadratum quintum o Igitar 1P S IMPAL .2 25,

hexagonus 2quiangulus quintus cum impari quinto valent
hexagonum tetragonicum quintum & quadratum quintum:
fimul fumptos: & perinde jildem fubrogari poffunt.
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ey ® oo eAltenns de numeraris ﬁrmgjpr,:‘m; ge-
.;?:. 4 '_x:' nerss , nunc de centralibus dgendqm sde
° e quarum numero efl forina hexagona equi-

o ARy angulati fuperficialis, quans folidas [ci pyramis, féu

o e i
o {0 Vi, B ¢ 3 v ; -y '

S Sie 5 columnar de qua tamen- 12 primo generedifferuimus,
E f 5 : propeer talis forme dignitatem,qua meretur vtrobi-
0 8019 8o%0%°  que traétari: ltaqs quo ad hexagonam equiangulam
° 2% 000,200 25 Grmnam, bic non vepetemus cayqu in premiffis de-
3 a o . ! >
e C 0 ® n 0 113 { g YO SR R AT i
°0%c%  ©"0%°e  monfirata funt: fod pramiffis difftnitionibusy cetera
| g . 2
| ¢ 3i. 8,000 profequemur. = | 31

: BOCHONI i

ﬁ'ﬁ ‘3,00-- ':,02 At L DIFFINITIONES! A
E2%° S R - O wr s forma mumerasiacétealis plana fuperficialis 06-
B2 % o 0% 0 e ftruicur ex centrali vnirare & ex tot triagulis pr:cccdétibus-pri:
s’ % mi generis,. quot funt fornix ipfinsangulics vipore trian gulus:
e oe: cenrralis exvnitare: & teibus: criangulis < Qua ratus centralis:

ex vnitate & quartuor triangulis. Pentagenus centralisex vni-

&_: g tate & quinque tridgulis. Hexagonus ex vnitate & fex vrantea
oo G diximus. Hepragonus ex vnitate & fepté: O&ogonus ex vhita=
L te & oftotrinngulis primi generis, laterafom pet aqualia &can-
& gulos vniformes conftituentibus compaginatur.ltag;, filuber,.
ST deinceps. Vodeomnis figara c.cnztt.‘llts-ﬁq}tmddlt precedenti
o figura tridgn lu_m'._ Veru, {ﬁt:u'r in -?—!f::quonp geometrico ip:cm‘l
0% {unt ﬁ.‘mld!umtttls aqualiasita hic; in hexagono numgml} vni
: tates angulares tantim inter fediftantquanti ipfaeab vnitte
centrali remouentur: 8t tres unitates prox imy {em pcntri&gﬂ.l“'

oo 31 equilareri faciunts ficutinquadrato primo quatuor unitates:
i i quadratum conformant.In careris autem formis centralibus,.

o e o hoc eftimtriangulo; quadrato & pentagon o,unitates larerales

o @& O 3 ; \ ; L : h
oe'e o magis diftant,quim dianretrales @ minus uerd in formmis hexa~
2 P, gonum {equentibus;,ut in hepragono & octogono, ut po {tulat

us Geometricarum formarum,quas Arithmetica imitature
Qmnis

VILIBER PRIMVS * 33
Onmnis porrd pycamis centralis fit ex aggregatione centra~

fium formatum {ui, nominis ab vaitate viq; ad bafim fuam %4
fuccellind aﬁgrcgatamm. Vtpote pyramis triangula,triangu- o o o
. i L

harum: qua rata,quadratarum, & deinceps. Omnis demum
columna centealis procreabiturex forma centrali collaterali

{que(ua bafiscft) toties 4. coaceruata , quota eltin ordine; % o

fiue in radicem lateralem multplicata.Harum proprictates
& colligantias nunc explicabimus.
‘ PROPOSITIO 67, »

Omns triangulus centralis conflat ex collaterali triangudo &
pracedenti quadrato primi generis. Exempl gratia:triangulus
quintus centralis fcilicer 3 1. conftatex triangulo collaterali
primi generis, cilicet 1 5. &ex quadcato quarto, feilicet r6.
Quod fic oftenditur. Tres trianguli primo ex ordine, tertius.

quareus, Tﬂnms, {cilicet,6.10.& 1 5. fimul coniun&i,confi- 6

§ 4 H A | 8
ciunt triplum medij, & vnitatem per 29* huius, Sed per lo}l }31

diffin. rriplum medij, hoc eftquarti: trianguli, cum vnitate, 15

conficit quintum criangula centralem.Igitur quintus trian-
gulus centralis conftat ex aggregato trium dictorum trian-
gulorum tertij, quarti, & quinti.Cumque pern* huius, ter-
tius & quartus triangulus componir quartum quadratums:
{cquitur, vt quartus quadratus cum quinto triangulo imul
fumptus perficiat quintum triangulum centralem, Quod
erat demoniteandum ¥ &2 quinto loco transfertur fyllogif-
mus ad quem vis alium:ve propofitio conclufit.

‘ PROPOSITIO 68,

¢ Onmis quadratus centralis conficitur ex dnobus quadratis pri
wi genceris, [tilicet collaterali & precedenti, Exempli gratia.
Quadrarus gnt® cétralis 41, céficitex quinto & quarto qua-

dratis primi generis.fo2 5.& 16 ‘Qd fic patet. Per r t* huius, 41

quadrat® gnt’ conftatexquarto &gnto eridgulis prinvi gene
vis Erp Lim:c'ﬂlét_é, wridgulus gneus cd quadrato 4.primi ge
neris,coliciat teitgulid gned cduraléIgicur quadra’gnrus ci
quadrato quarto hmul 2quinaléetriagulos duos.fquarcum 4
primi generis, & qnui cétralé. Sed tri:igulu§ qnrus centralis
‘cum triangulo quarto primi generis, pet difin.procrear qua~
dratum quintum centralem ; ergo quadratus quincus cen-
‘tralis #quinaler duos quadratos primi generis,fcilicet quin-
tum & quartum  quod fuirdemonftrandum . & argumen-
tum A quinto ad quemuis propefitum locum transfertur,ve
conclu fio proponit. 1d idem Jcmonl'tmmr per 30™ huius,
; Proro-
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34 ARITITHMETICORVM
i .ProrOSITLIO = 69, )
Omnis pentagonus centralis. conflruitur ex pentagono primi
generis collaterali, & ex pracedenti quadrato. Exempli gratia,
pentagonus quintus centralis § 1.conftruitur ex duobus for<
mis primi generis, {cilicet pentagono quinto 3 5.& quadrato
quarto 15, Quod fic conftat. Per diffinition. pentagonus
quintus primi generis conftruitur ex quadrato quinto & tris
angulo quarto.Er r{mr pracedenteny,quadratus quintus cum
quadrato quarto faciunt quadratum centralé quinrﬁ.%irc,
pentagonus quintus cum quadrato 4° primi generis valebiit

‘quadratuny 5° centralem ca triangulo quarto primi generis.

Verim per diffinitionem,[1" quintus centralis cum tridgulo
4° procreat péragonum quintum centralem.Ergo pétagonus
s°centralis equalebit pétagond quinti & 0" 4" primigene-
erisiqd fuit demontrada. %g: deméftratio, ficut 5°ita cuis
liber ppofitaloco accdmodabitur ad cofirmadi propofitd,
ProrostTiro 70, s

Omnis bexagonns citvalis conflatur ex formis primi generis,
Jeilicet bexagono collaterali ¢ quadrata precedenti,  Hxc pro=
pofitio eademeft cam 3 2* . Sed hicin ordine centralid alitee
demonftrabitur. Dico igitur,¢ hexagonus centralis quintus
{cilicer 61. coffatur ex quinto hexagono primi generis. (.4 5
&OPquarto16.  Quod quiuisin 32* huius fueric demons
frandum,ti & hic aliter coftabit fic.Per diflinitionem, hexas
gonus 5°primi generis conftat ex AP 4° & pentagono quint
primi:& pcr‘pm:ccdcnrem,pémgonus 5? walis cum quadrato
4° primi, componunt pentagonum centralem 5%, Quare,
Hexagonus §° primi cum O 4° equinalebunt triangulum
4% cum pentagono cen trali quinto. Verlim, per diffin. pétago
nus centralis s°cum A 4° conftituit hexagonum centralem
5% . Ergo hexagonus centralis s>zquiunalebit hexagonum 5%
cum O°4° pi generis:quod erat demonftrandum, Et ﬁm:htr:;
pro alijs locis argumétatio procedatad acludédi propoficd,
ProrosiTrio 71*. 0

Oninis heptagonus conflatur cx tribus formis primi generisy
[eilicet bexagono tetragonico collaterali, atque quadrato &r tris
angulo,pracedentibus., Exempli gratia,hepragonus s°71.cons
flatur ex primi generis hexagono quinto 4 s.quadrato quarto
16.& triangulo 4° .10. . Nam,ex diffinitione, ipfe §° heptas
gonus conllat ex §° hexagono centrali & ex 4° triangulo
Sed per precedentem, iple hexagonus aquinalet ql:lintuﬂ‘l

exa-

43161

{10 |55 100 [r45 [190 ]
raditesl Aii' Dﬁ !O '3"'!_ i*"l‘i

LIBER PRIMVS,; PARS I1I. 35§
hexagonum primi ‘generis, & quadrasuntiquarcum . Igitur
hexagonus quittus primi-generis cum- quadrato & triagulo
quartis fimul . conflabunt hepragonum quintum::quod eft
propolituni.Similiter in alijs locis confirmatur propofitum,
sl ok PR OPO ST RO 2285050 abiini )

Omnis otogonus eft equalis quadrato imparis numeri fibi col-
lateralis,  Exépligratia, s° octogonus eft 81.q quidem O et
imparis gi;hoc eftnoucnarij.. Nam,per diffinitioné; s*octo-
gonus oftruirur ex 4°.AP primi generis o&uplicato,& ex vni=
tate.Sed,per 54 huius,tale odtuplii ci vnitate eft quadratus
imparis 5, Jgicur tahis O eft ipfe oétogonus. 5°.quod eft pro-
politum. ' Non alitér pro cateris in infinitum locis conftac
propofitum.  Prorostrio 73*0 . ;o

Qmnis forma centralis plana: conflat ex wnitate ¢ ex radice
pracedenti in numerums laterum dufa,é ex A radicem prace-
dentein eundem numerii dudlo. ‘Exépli gfa,hexagonus cérralis
s°61.coftatex vnitate,ex fexcuplo radicis 4% . et 24. &
ex {excuplo A" ertij 6.hoceft 3 6. liquido coftat per diffin.

cupla faciunt fex A% 4 qui cum ynitate compaginar ipfutn
hexagond..  Similkin A% cétrali, p fexcuplis accipe triplasin
Oecetrali;quadruplasin pétagono,quincuplazin Ecp ragono,
fepruplazin otogono o&tupla iplar: radici priecedétium &
AP%an pracedéui: vt in of propofito loco:acludas ppoficd.
Vi, 26* de hexagono, prafens de of plano cérali cscludir.

PLANI PRIMI GENERILS,

ipfius hexagoni:ficutin 26* fuit oftéfum.Nam dicta duo {ex- % 1
61

PLANI CENTRALES,
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36 T ARITHMETICORVM I
il o ot PRRISPIOS P T S e Ve mononitsd
o |- Ommis pyramiis cétralis conflat-ex radice collaterali tanguans
wxe , ¢y ex tor pyramidibus triangulis primi generis pracedentis
busilociyquot funt latera pyramidis centralis, Quod‘59% thuing
de pyramide centrali hexagona demonftrauit : hac prefens
de omni pyramide centrali concludit:Et demontratio viros
bique eft eadem.Iraque in omni pyramide fumenda eft radiz
collateralis: fed in. pyramide A" fumendum et eriplum
pyramidis criangule primi generis pracedentis: in quadrara
quadruplum,in pcnm'gonn quincuplum, in hexagona fex-
cuplum , ficutin 392
Inoctagona oCtuplum. Atqueirta ex diffin. conftabir, ficut
in 39.% propofitum: Exempli gratia, pyramis quadrara cens
«ralis quinti loci cft 8 s.qui numerus conftat ex radice quin-
ta,{cilicer §.& ex quadruplo pyramidis A'™  primi generis;
{cilicet ex So.& {imiliter in ceteris locis. ' ;
~COROLLARIVM.
Manifeftum eftigitur, quod ficut pyramis centralis quas
drata fupra triangulum pyramidem collateralem:ita & pen
tagona {upra: quadratam : nec non hexagona fupra pen-
tagonam, & hepragona fuper hexagonam : & oltogona fu-
per heptagonam: femper addidit precedentem’ pyrami--
dem triangulam primi generis. Sicut videlicet bafis cen=
tralis fupra bafim collateralem laterum vnitate pauciorum,
addit przcedentem primigeneris triagulum,

ProrostTa0 75, !

Ommisitem pyramis centralis conflar exrot pyramidibus pri-
mi generis; ex quot bafibus primi generis cius;bafis conflare oflE
fa oft, & einfdem nominis atque lock, Exempli gratia : pyramis
hexagona centralis quinta,{Glicet 12 5.conftatex quintd py-
amicﬁi hexagona primi genetis,fcilicet 9 5.& ex 4* pyramide
quadrata primi generis, {cilicet 30,quoniam fcilicet bafis he
xagona cétralis quinta, {cilicet 61.conftar ex hexagono quin=
to,{cilicet 4 5.8 exquadrato quarto primi generis, {cilicetn6.
vtin 70*oftenfum fuit : quod quidem demonfiratum cftin
40* huius; quoad hexagonam pyramidem :' & fimiliter hic

- generaliter deomni centrali pyramide oftendetur,

Sed in horum exemplum exponemus in tabella pyrami-
des verafque, tam fcilicet primi generis, quam centralis, in
quibus propofitionum veritas apparet, :

Pyramides

actum eft. In l\c&mgona {epruplum,
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quinto, &-quadrato quiinto; imul peit corollaritim primun:
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huiusaggregati ex a g h. wiplum eftipfius Lica & aggregard:

ex.

Exemplumproloco 5™

Jodangula. Ttemg.. quadratus, & h‘.‘triangulué-C"l“f'ﬂ?f‘&‘-f-d- $-pyr§

15525 1j. —— 6§

105. 25 1§ lo— 3§

2jJudfs 1§ 30104

3O§» 2§ Uf» 30125

35525 15 40 —14F

40§25 1§, fJo—1067
T 0.

40-
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exb g h.& K. triplam: erit ip'ﬁti's Y. NEC NON g0 ted fil okt
c¢g I duploque mplins K eriplum ipfius n;-imﬂ?ﬁ;%&;}igg

Col.jma|A r. ex d g hi criploquie ipfids k.triplint ipfius o. adhyc aparees *
i g _h--L' I RY tumexeghd q_ﬁadii't;ﬂam k?rri[h&yéd p.&'mndﬁtgi,
b. ghK- — p Sregrtumeex fgh & quincuplato k. wripliad iptam qihoe!
¢ gh KK e pa(.”tit_i_.yslr_cc?[qm m.zt_ug_ula primi generis pracedens,hoc eft)
diigh KR4t "o cal{u;c_r.;l;s :Fﬁ k trmlz‘agulo lignata perr. pyramis auté cend:
6 BlKERE 2 mil;s_pm:f:c cns,-hoqt‘{‘f, collarerilis columna r.ac triangus
£ gl:_KK-K— Ry lo k. clto hiotata'per 5.cumueaggreganinex a ghu tripli@

i B fitipfius]. peri7y* premiffam; o&chﬂiqubd,-‘h t‘cg;tiu ex!

- - b'g h. &k riplumeft ipfits il ‘Naw' per‘corollarinm 76v
aninn i s Huius, ipfa b addit fuper a ipsi vl & i;['urq'k. Et ided Zqﬂ
205. 25,0 1§, 10 — § 5 gregatum bghk, addiefuper aggregatam a g h iplam r.&
255+ 25+ 1§, 20—I0§ dir ‘Im.'n 1_phus k. Trenvipfa m. fuper L per corollarivim 74%
305, 250 1R Jo—11§ :1'd itiplam £-Triplum-:;ﬂ:aptcgn_ﬁddi'r&mcnru_m-nd'dr‘rﬁniav
355 25-91 8. 40—145 thhoc eft, ipfumr. cum duplo ipliusie. duplum’elt ipfius £
405.2§. 15. §0—165 per 5o hutus. Igitar'per” primam quinti Edcli aggregatim

Colo50. 5,4 5.4 4.pyr.5 b g'h. & k: eriplam erit ipfius m. qurod fuit oftedendurm.
R y° Etquoniam ¢ addic fuper b, ipfam r.& alinm ki per corol<

40 200 lirium 76 huius,& n.fuper mi addicrucfusipfam: fiper co'
~rollarium 7 4% Similiter penitus & eodem procellu ol{,cndi,'*

?ub_d aggregatunrc g h. cum duplo iiﬁug' Jtriplum eftip-
tusn. Nec non, quod aggregatum-d g h. cum triploipfius
k. triplumeeftiping o. Adhiuc quod aggregatum ‘e g hicume
quadruploipfius ki triplum eftipfius-p.& demum,qudd ag-.

' gregatum fg h. com quincuplo ipfius: ki triplume cltipfius.,

" q. ficut demonfttandum proponituz. -

COR OLL ARV ML D
Et codéni cremento procederenus § fi viéra oc¥ingulim
columnmam ac pyramidem ' confingeremus-formas l§qneu-
tes , {cilicet enneagonam, & decagonam, & reliquas deinceps;
Std ne curiofitas: modum' excedie , fatis fic nobis hueufd
que progreffi ; & protinus de regularibus {olidis- differere
incipiamas , ne quid in'hac {peculatione "intaGum rev
lmqqatl‘l'&- . ; 3 i T @1nI) o ¥

L ation

~ . i e : »
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: . Prorositto 38j5,

Ormnis par cum paribus amninm precedentium locorum conisntiys, con=
ficit collateralem parte altera longiorem., . Exempligratia, par quinti
Toci, fcilicer 8.coniunctus cum paribus pracedentbus 6.4.2.0.con-
flat 20.parte altera longiorem quintum. Nam per 3* huius quatuor 0. 0. 1
diGtorum parium aggregatum duplum eft ad aggregatum totidem ra 2. 2. 2°
dicum ab vnitate continuatarum, hoc eft, ad triangulum primi ge- 4+ 6. 3
neris quartum. Itemad eundem triangulum quactum duplus cft 6. 12,4
partealteralon ior quintus, (cilitet 2c.per oftanam huius. Aequalis 8. 20. te.
igitur eft parte altera longiar juin:us dio quatuor parium numero
rum aggregato. Quod fuic demonftrandum. Et demonftratio ad
alium quemuis locum transferctur vt confter PrOPoﬁtul‘n.

——

10

Prorositio 86,

Si numerorum imparium ab wnitate per ordinem continuatorum fings ;
lovum finguli quadrupli poft Ziffam disponantur, ex corum ucceffinaag-, o
gregatione cﬁgru&w quadrati numeri a paribus collateralibusin femul- 3, 4 3. 1.
tiplicatis producti. Exempli gratia,quotuisab vnitate impares, vt pu- 5+ I3, 4 5.
ta quatuor 1.3. 5.7.finguli quadruplicentur,& poft Zifram difpona- 7. 20 & 4
tur fic 0.4.12.20.2 8.2i0,quod horum quadruplorum omnium ag- 1¢: 28 ¥
gregatum et numerus quadratus, qui fied numero pari quintilociin ¢4
FC:E:&O, hoc cft,ab o@onaria. Nam, per1 5* huius eX aggregatione
di®orum quatuor imparium fic 211::dmms quartg radicis. O\:Frc
quadrupli eorumd€ imparium conficient quadruplum dicti quadra-
tiyhoc cft, quadratum, qui fit ex duplo dicte radicis in fe ducto, hoc
eft ex oftonario in f¢ multiplicato, Nam latera, quorum quadrata
funtin quadrupla ratione,feruant ad inuicem rationem duplam. Si-
militer per locis alijs conftat propofitum.

<

_XoLOG®-



46 ARITHMETICORYVM
PROLOGOMENA.
BloC a principio decreuimus, :'némiq/é Le&or,in
e b Pifce moftris numerarijs [peculationtbussvt non
NQSAR folum obfeuré ab alijs tradita facilins demon-
[iraremus, [ed etiam omiffa fuppleremus  Ne quid igitur,
quod ad formas numerorum,pevtinet,defy deraretur, ficue
pyramidibus & columnis numerarias figuras non conii
| geverss, ficut @ planis vehilimes, hatenus adftgnauinus;
ita ¢ quinque illa geometrica folida,que cvnlgo regularia
nuncupantursadaptatss fingula numerss imitabimur : flru-
uram quidem primo definientes , @/ inde proprietatem
[ingulorum, atque colligantias , per demonStrationes g e
- xemplo exponentes.. Sed, cum quinque fint apud egregios
Geometras regularia illasmiruns in modum a Platone cele-
brata corpora, Pyramus ucl Tetrabedyuns, 06t abedrum,Cu-
buss Ieofabedrum, atque Dodecabedyum ; ¢ quibua, jfchi
pyramidem tetrabedrum;itaes’ cubum hexahedrum quog;
a bafium numero wocars nemo probibet. Ex bis duw iam in
aumerss noftris traltata funt formeypyramis [cilicet inar-
dine primarii pyramidum : ¢5° cubus suter emfdem ordins
columnirs.S equItur nupc _oé?aé:et{mm, quqr[ femper f‘-’- duiar
bus proximis quadratss pyramidibus non aliter , quans
quadratis ex duobus proximis triangulss coalefcse . Super-
Jant duo reliqua,que per sumeros non mifi centralia mitel-
ligi @&/ confirui poterunt : quemadmodum in planss forme
Jecunds ordings aftruchantur . €t ficut in plants [ptanguls
&/ olfanguli numeri non,niff per centrum @ ambittmscon-
Jlari commode poffuntsita fit in huinfinods duobus pofiremis
ﬁ!:d:.'r._.lrem oftcut triangulos, quadratos,pentagonos; s’ he-
Xdgonos

]
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edgonos non foliim primi generii.fed etiam cétraliter cffor-
misuimns ad implendum fecundum formarum ordinemsita
&/ bic licebit reliqua tria prioa folida,pyramidemso&abe-
drum, @) cubum centraliter,ficut poStrema duo per nume=
ros configurare.Cuem itags tam pyramides trimgule,gu&m'
tubi prime [peciei [t iam [aperius constructs &/ expofiti..
fint 5 ¢ eorum proprietates declarate : nunc ¢/ oZabedrs
nimeri cinfdem [pecies fic quidem faciliter conffruenturs fi
abomitate exordium capientes, (vt diximzs) dias quasqs
proximas primi generss quadratas pyramides mm’:}'g.:mm;
[frcuti fitin ipfo continuo geomotricoqs oflabedro ﬁ({do.&m
staique. pyramides quadrate: prime busufiods fé z{i-ordm‘e.
habeant ot faperins de Cribebitursid ¢svoffabedri nimers
prim [pecies finguli ¢/ collaterals @y precedents pymr_ma’e
citieétsx haud difficiling fub gifdem exarabiit. Hocvs paﬂa.l

T T4 30l Sraet - 140, 204. 28§ . 385 . Pyramides qnadnmprimignuﬁr.l
T, 6019 44 S5 14623 T4t 489, 670, Ofahedri primi generis .

Et vadem ag gregatione uinfinituns fiet proceffies, ¢/ fi non
alFu, potentia tamen, que nunquam tbcoz-{co mte_//e&rf: nes
garur. eAgendum nunc de folrdis vegularibus ce:z_tm./:émg
m quibus femper comitas in aentro ponitur Jleut @/ 1 .P[“"
ok mamerss centralibus . Sed opercpreciuwm eStintelligere
imprimts quio patfo difponende fint cxrem.rv{:i_t.trm s
qittbss in locts, ad efformandasvt dcrr:t,t.-tfu{ folida nimes
ralia. Nec dubinmyquin iz fingulis, pofita conitate cEtrs tam
pér fingulos folidos angulosquam per fingula bafium.cen-
tra fingtile fint conitates diSponendu. Jraque cum pyrans
hithear quatuor angulos ¢/ totidens bafes,babebt cumcen-
trals onitate nowen conitates. ((um autem aé?.:be_a’ r':[:m ha~
) ek

e

-~
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beat fex angulos, €&/ 0620 bafes &/ centrum ; babebit con;
tates quinafccim. ¢ totidem conitates cubus s quandogqui-
dens babent angulos o5to ¢ bafés nonem &) centrum.Un.
de ficut fecundus ab cunitate oitahedius, fecundo :xdegug;
tur cubo s ita ¢/ tertins tertio : @ quartus quarto:es fe-
quentes fequentibus, finguls [inguls in infinitum [emper
wquales exiftunt : ot postea demonStrabimus. Deinde cié

Icofabedrum habeat r2.angulos folidos,bafés autem 20,7,

centrum ; conStituetur ex cvmtatibus 33. ¢/ ex totidem
ewnitatibus dodecabedrus, <t pote qui habet angulos zo.

bafés 12.¢) centram, hoc 5t fecundus leofahedrus fecun~

do Dodecabedro equalis eft. Et fimiliter deinde tertius ter.
tio: () quartns quarto: &° [equentes fequentibus [ingul
[ingulss Jeofahedri Dodecabedrss in infinitumfemper adie-
quabuntur propter candem, qu in O abedro ¢+ cubo,recs
procam: angulorum &/ bafium numerorum equalisatem:
vt infuo loco in propofitionibues offendemus.Sed quo pacts
fequentes folidi mumers,hoc ef,fequentium locorum formen
tur,audi. Nec te,perfpicaciffime leGfor,tadeat ea perpéde-
ve,que ad buufinods numeravias formasab alifs onaffas ¢

ad [peculationss Arithmetice perfectioné maximé Spectir..

€ognofces enim proprictates earumnotati digmffimas,nee
mifi curiofis ingenis Pam[w- Imaginoritags in hifce quin-
que fingulss regularibus folidis 5.4 centro ad angulos educi
fingulas femidiametros : qua quidem. in. pyramide erunt
quatuor inollabedro . in.cubo 8.im lcofabedro 12 In dode-
cabedro 20.quot [Cilicet fint [olidi anguli,feu cvertices foli-
Jog#m:])eindc s tfdemintelligo linearia latera que ver-
tices ipfos comsungunt. inpyramside [Cilicet latera ﬁ:{‘ b

olti-

-
~
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oStabedro 120 n cubototidem. In icofthedroz0. 1n dodeca-
bedro totidem . Qe quidem , cum femdraneties laters:

ﬁé{gula bimis totidem triangulos continent qurt funt. la-

tora. His fuppofitss , tam nulli obfcurwm erit imter tri=.
nd quidem quelibet buinfmods trianguls pyramides 15
teraipi 5 qug tot funt quot ipfius [olidi bafés , in tetra-
bedro [pyramides quatuor triangulas , in o&ahedro oo
triangulas 5 in icofabedro cviginti fimiliter trizngulas .
At un cubo inter quaterna triangula , pyramides. féx
quadratas . Ju dodecabedro inter quina triangula , py-
ramides 12. pentagonas . Quibus confideratss , iam con-
fRabit s onumquodque borum Jolidorum confirue debe-
2e ex cunitate centrali 5 ex cunitatibus per. femidiame-
tros difpofitis 5 ex numeris triangulis exque  nume-
ris pyramidibns ., Hoc modo: Pyramidem  fiue tetra-
bedrum s ex centro 5 ex quatuor femidiametris , ex. [e-
ats triangults 5 @ ex quatnor’ pyramidibus. triangulis.
OZabedrum ex centro,ex [enis femidiametvi s ex duo-
decim triangulis 5 @/ ex 8. pyramidibus triangulis : cu-
bum ex centroy ex 8. fEmidiametris ;5 ex 12, triangulis,
¢/ ex [ens pyramidibus quadratis. Feofahedrum ex con-
tro yex duodecim femidiametris 5 ex triginta triangulisy
€5 ex z20. pyramidibus triangulis . Dodecabedrum ex:
centro y ex 20. femidiametris 5 ex triginta triangulls ; &
ex 12, pyramidibus pentagouis. Postqmam itaque ni-
tas prabet fingulis folidis huiufivods s nomen : quippe que
wullam now numert [peticms. [ufcipit s iam in fecunda loco
(vt diximus) pyramss babebit 9. conitates ; O ahedrus
1igubus totidens. Jeofahedrus 33 Dodecabedrus totidems
' Z Nams



§0 1 ARITHMETICORV M, -
N am cetrum cum angulis & baffums céntris rot Opitates,
[aferpiunt. Quo'quidem imloco fennidiametri fums ipfe i,
guloyum conitates : trianguli nulli: pyramides. cvero fo5
Le conitates sque fant bafiuns centra .. Quare bic tam,
[emidiametriy quam pyramides exordium fumunt. Intelli:
ge autemyfemper & prime [Peciei; pyramides ;'wrﬁ,ﬁc\tm-
dic : quoniam oportet eas: ¢ffe centrales.-dn tertio mox lo<,
co'crefcunt fiugnle femidiametri per onitaténs : triangult;
autem exordium capiunt , fintque unitates ;pyramides.
werd funt 5 qua cvnstatem [equuntur : triangule quinas:
riumfingule s quadrate fenarium : ac pentagone [eptena=
rium habentes : In quo quidem loco pyramis conStat ex. 1.,
ex quatnor femidiametris:, feilicet 8.ex fex griangulics
[eilicer 6. ex quatwor pyramidibus,[Cilicet 20.qus confi«
ciunt 35, OGabedrus confear ex 1. ex [6x: femidiametrss 5,
[erlicet 12..ex: diodecim triangulis,fCilicet 12.¢) ex 8:py=
vamidibus. triaizgu[:j s [fCilicet go.qua conflant 65 €5 tan=
tundem faciunt cunitas: oo [emidiametris, feilicet 16 ac:
 r2.triangulisfCilicet 12: cumsfex pyramidibus quadratis [
36 .procubo con§truendo: nam oltabedrus es> cubus femper:
[t equales. Jeofabedrns fit ex 1. ex. 12. [emidiametrisy,
[alicet 24 ex 3o. triangulis , feilicet 30, ex.2o. pyrandi=
bus: triangulis.; filicet ro0. wnde completdityr 155 Ex
rantundem [ufCipit huins loci dodecabedris. Nam oni-
s 20. femidiametri, (Gilicet qo. trianguli 30. feilicet 30
pensagom pyramidis 12 feslicer 8 4.ffmul conflant ditic nt
merum;feilicet 155 1n quarta loco femidiametrs fingule bas
b"‘“f‘ sutvianguls (Pnguli 3. pyramidesstriangule fingule. 155
quadrati 19. pentagoni. 23. cwbi pyramis: cumi: constet g
: : unitare

LIBRI PRIMI, " PARS IIs St
rumitate ex quatuor femidiametris ; [Cilicet 12, ex [ex
trianguliss [eilicet 18.ex quatuor pyramidibus fcilicet 6o,
bhabebit 91.0&abedrus autem ex conitate fex. [emidiame-
tris [cilicet 18.ex 1z.triangulis [Cilicet 36. @F ex offapyra-
midibus tridgulis [Cr20.confans,habebit 175.¢5° tantunde
cubtis:ni conitas, oo femidiametri fCilicet 24. duodecins
trianguli fCilicer 36.@y [6x pyramides,fCilicet 11 g eundens
miimerii 175 conficsunt.lem icofahedrus conStans ex wnita
te, ex 12.femidiametrisyfcilicet 36.ex zo.triangulis; fcrlicet
90.@r ex 20, pyramidibus triangulis fCilicet 300.compra-
bendet 427. @) tantundem Dodecabedrus. Nam cunitas
cviginti femidiametri, [eilicet 6o.triginta triangull, feilices,
90. duodecim pyramides pentagons s ftilicet 276. cundem
numerum 427, conftituunt. Ju quinto loco femidiamerrs
[ingulee habent 4. evianguli finguli 6. pyramides trian-
gule fingule 34.quadrare 4. pentagonse 5. Unde ag-
gregatss conitate fEmidiametrss 5 triangulis , @/ pyrami-
dibus predicto [ub-numero fumptss s conflabunt folids
quints loci : pyramis 189. oFabedrus ac cubue 369. Feo-
Jabedyus ¢ Dodecabedrus 909. profextoloco femidsanse-
ter bubent 5. triangulus to.pyramis trianguls 65.quadra-.
ta 85. pentagona Ios. ‘Tnde aggregatio repetira faciet
pyramidem 341, Olabedrnm &/ (ebum 671 Feofiahe-
drum @) dodecabedrum 1661, Pro feptimo, loco fé -
midiameter habent 6. triangulus 15 pyramis trianguls
111, quadrata I 46. pentagona 181, ficex confriero ciensla
foet pyramss s19. 0&aledris ¢/ Cubus rro5. Feofabe
dris g5 dodecabedyres 2743 + “Dro offawa loco s femidia-

meter babent 7. triangulus 21, pyramis triangula 175,
Z 2 . quadrata
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qdadmm 231.pentagona 287. € fatrs, fecundum regulam
Summisspyramis evit 855.08 abedyus e5 cubus.16 95.1c0fR
bedrus ¢/ dodecabedrss 4215.Pro nono locofemidiameter
Jortitur 8.triaugulus 28.pyramis triangula 260. quadrata
344 pentagona 428. €5’ peralla more confueto congeries
perucmet pyramis 1241.062abedrus @) cubus 2465 1cofa
hedrus @)/ dodecabedrns 6137. Prodecinio demumloco,fé
midiameter habet. 9.triangulus 36.pyramis triangula 369:
quadrata 436. pentagona 609. ex quorum pofitione confla-
bizt fammae pyramidis quide 1729.0abedri e cubi 3439,
Icofaedrity/) dodecahedri 8:69. ¢ deinceps, feruato fem-
per preceprosininfinitum inuemetur cubus oahedro, @ do
decahedy us icofabedro equales. Quodfic effe, demonflratio-
ne poftea roborabimus , premiffis neceffarijs preambulis.
Mox @/ altas quafdam admivatu dignas proprietates exe-
cuturs s ficut profundas , ita maroribus noffrss nunquan
hactenns ammaduerfas , que quiden idetrco prelibata
Sant 3 nobis ingeniofé Lelforscvt ca,que demonfiraturi

Simusy magis tibi perusa fint, fed @ folida ipfa vfque ad

decimum locum collela bic brews tabella commonflrabi-

mnss vt dudumtraditum flruclure modum, expofito ex-

emplo prontins intelligas. Eccam tabellam.

1| 9] 35| o1 |189]341 559 |855 |1241]172¢] Pyram. cubi mixti.

1 |15 | 65 {175 |369]671 |10 | 1605|2465 3439] Otahedri cubi.

133 |tss |427 |909|1661|27 43]4215]6137|8 569|Icofahedri dodecahs

Eft etiam tertiacuborum [Pecies, quos mixtos appellare li-
buit: co quod [inguli frant ex mixtione collareralss cubipri-
migenerss @ cubi pracedentis,non aliter, gm?m grma’mri
{ centrales

LIBRI' PRIMI, PARS II. §3
céutrales ex mixtione quadrati collateralis ¢ pre-
cedentis primi generis. Sed magis admiraberis inge
niofé Lector , buinfmods cubos mixtos ¢ffe fingulos
gquales fingulis collateralibus tetrabedris centrali-
bus iamdudum expofitis, ficut i fine demonflrabi-

s, His ergo pramyffis,ad spforum folidorum dif
ﬁ'::fir:dr;'ek veniamus.. : PRIRR.SE eI

ixivbod iR LBl N X G NEE S

- Pyramis triangula fiue tetrahedrus primigeneris, qua.
ﬁgur;_l,pmfrcr bafium conformitatem,inter numerarias re-
gulares. {olidas reponi meretur, conftititin diffinitionibus
primis. Oc&ahedrus primi generis COI!}P!H. rinatur ex duabus

uadratis pyramidibus primi generis.f.collarerali, & prace-
gcnti:_, queadmodum quadratus primus coflabatur ex duo-
bus primi generis triangulis,collaterali fcilicet & praceden
ti.Cubus mixtus componitur ex duobus cubis primi gene-
tis, (cilicet collaterali & praecedenti, non aliter § antea qua-
deatus centralis conflabaturex duobus primi generis qua-
dratis,[.collaterali & prvcedenti, Nunc autem diffiniende
funt folidorum regularium centralium, fiue fecundi generis
fteuctura [ic; Omnis radix propofiti loci cum vnitate, trii-
gulo przcedente primigeneris,pyramideque centrali colla
recali, conftituere potelt numerum folidum, regularem fe-
quentis loci : ita {cilicer veradixin numerum folidorum
angulorum multiplicetur triangulus in numerum late-
rum linearum, Pyramis in numerum bafium, Tetrahedrum
igitur, fiue pyramidem conftruet, ynits centralis, radix
quadruplicata , triangulus fexcuplicatus, & pymmis tri-
angula quadruplicata,, Octahedrum autem confituet vni-
tas. centralis, radicis fecuplum , trianguli duodecuplum,
& Pyramidis triangnle octuplum. Hefahedrum fine cu-
bum conficiet vnitas, centralis , radicis o&uplum , tri-
anguli duodecuplum, & pyramidis quadmte fexcu—
plum. [cofahedrum conflabit , vnitas centralis , radicis
duodecuplum , ; trianguli _‘fri_gc_cup‘lum_ y & pyramidis
triangule  vigeeuplim . Dodecahedrum tandem  con--
flabit., vnitas radicis vigecuplum , trianguli Trigecu-
plum, & pyramidis pentagons: duodecuplum. Pyram ides
Ty v - Z 3 cemm
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enim pro cubo quadrate: pro_dedecahedro pentagones.
pro cateris triangule capiendw funt, quo. fcilicet fint core
poris ipfius bafibus conformes. . . . r A A
2t b Prorostrio 87 0.y
Omnis oftabedriis primi generis: gqualis eft_pyramidi qua-
drate centrali, fibig; collaterali. Exempli gratia : octahearus’
quintus, primi generis eft. Aio,quodis idem numerus elty
& pyramis quadrata centralis quinta. Nam per 7 & 68%
huius,pyramis quadrata quinta conficitur ex duabus pyra-
midibus quadratis primi generis, {cilicet quinta & guarm, .
& per diffinitionem ipfius, de quo loquimur, o&ahedri, ta-
lis o@tahedrus quintus componirur ex ij{dem dictis duabus
quadratis pyramidibus, Igitar o&ahedrus quintus cft pyras
midi quadratg quinta cqualis : & fimiliter in quo visalio.
loco verificatur propofitum. b =4
" ProrostTio 88

TR
L)

x :
. Cpyros Omnis cubus primi generis « ualis ¢ft aggregato ex offahe~
g F .2 53° droprimigeneris collaterali, duplog, triangile pyramidis pre=
Py O’ Copr.atiat cedentis. Exempli gratia: cubus quintus, {ci liket 12 g.rqua=
\ 75 PYT:874 [is et o&kahedro primi generis quin to.f.85.vna cum duplo
e ot 20+ pyramidis quartx primi generis,, fcilicetr cum 40. Quod ic
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~ oftenditur, per 5 1* huius,cubus quintus cqualis eft pyrami=

di hexagonx @quiangule quinta't'per 4% auté pyramis’he-
xagona quinta ¢quiangula valet aggregatum X pytamide
pentagona quinta, & cx duabus pyrimidibus quarti locife
quadrata & rriangula primi gcrie'ri;.Scd, per 6% hinins, pyra
mis pentagona §* @quinaletaggregato pyra midum quadras
ta quinte,& triangule quartg. Igitur pyramis hexagonaqn
ta, fiue cubus ipfi xqualis valebit aggregatum ex duabus'py
ramidibus quadratis quinta & quartd’, & ex duplo pyrami=
dis triangule quarte.Cuind; per diffinitionem dug pradi=
&z pyramides quadrate cahiciant o@ahedrum primi gene-
fis quintitiam & talis odtaRedrus quintus cum duplo-pyra
midis triangule quarte fam tus, adaquabic cubum ' quine
tum: qudd erat demonftrandum.& perinde ficutinquinto,
itain quouis alio loco conftabir propofitum. ]
_ .. ProrosiTio LS o Rl

Omnis impar in‘quadratum fecimd. [peciei , hoc oft, centra=
lem,fibi ‘collateralem multiplicatus,producit ghonionem ‘collare-
ralem cx ordine gnomonsent ab nirate cotipwatorum, asqy qua-
dratos ex quadratis_priniis in fe dutlic genitos per addirioncis

Jucceffiuam
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futceffiuam conflituentivm. Pre mifla vnitate , quae omnem
numeri (peciem repreefentat {ecundus impar eft 3.fecundus
autemequadratus centralis eft 5.ex horum duéo fit ) 5.gno-
mo fecundus quippe qui cum vaitate facit 1 6.quadrata fcili
cer quaternarij.Quod ficoftendo:poft vnitatem notabo pri
mum duos in tres, in quatuor, in quinque numeros ab vni-
tate per.duplam proportionem notatos. Hoc pa&to duo pri
mi numeri , {cilicet 1.2, per fextam haius fimul conficiunt
imparem fecundi loci, feilicet 3. Extremiautem fequentis
ordinis fcilicet 1.2, 4.funt 1. & 4. proximi {cilicet quadrati,
quorum congeries,per 68 huius,eft quadratus centralis fe-

cundiloci,feilicet 5. Iraque demonftrandum eft,qudd aggre

tum ex yno,& 2. multiplicarum in congericm ex I, & 4.
produc.ifgnomonc_m {ecundi loci , hoceft differétiam ipfo-
rum 1.8 16.quifunt quadrati quadratorum,primus vnitas
tis, & alter.quaternarij. Talis cnim gnomo,failicet 1 5.appo-
ficas vnitatis conftituit 16. quadratum quadrati/fecundi ;
Nam in hifce quatnor numerorum ordinibus, duo primi,
(ilicer 1.2. funt differentiz trium fequentit,fcilicer 1, 2. 4
& rurfus hi tres funt differentiz quatuor fequentium, {cili-
cet 1.2:4.& 8.&adhuc bi quatuor funt differentiz quinque
poftremorum, fcilicet I.2. 4. 8., 16. uandoquidem in nu-
meris continue proportionalibus difierentia {unt continu¢
proportibnaics, & prima di fferentize fint iam vnitates, ficut

timi ordinum fingulorum numeri. Hic cltautem procef-
{us demonftrationis: aggregatum ex vno & 2.prinu ordinis
Jduum in vnititem, facit cogeriem 1.& 2.in tertio ordine,
Jtem aggregatum ex 1.& 2.primi ordinis ductum in 4.pro=
ducit 4.& §.in tertio ording, hoc eft, 12. Igiturtale aggrega-
tum ex 1.& 2:hoe eft 3.du@um in congeriem ex 1.8 4. hoe
clt, in 5. producct cumulum quatuor numsorim, falicer
1. 2. 4. 8, Vertm talis cumulus facit camulum. differentia-
rii quarti ordinis , fcilicet ipfori I. 2. 4. 8. 16, & perinde
ficit differentiam_extremorum , {cilicer 1. & 16, hog eft,
15. gnomonem fecundi loci pradi®um.Quod fuitdemon.
fteandum. Item dico quod tertius impar, {cilicet 5. dutus
in tertium quadiatum ccntral_cm.t.r_;.pmdu_c;t tertd gno-
monem ex preedicis, {cilicer 6 s.qui.ficum 16. coninnctus

facit quadratd nouenarij, qui tertius quadratus cft, facit in-
qui 81. quadratum ex quadrato tertio in {c difto genitum. |

Quod haud obfcure,nec difficilius oftendam Hoc proceili,
o b

Pro fecundo loce.
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6 ' ARITHMETICO RV I
_I"bft-\r_n‘it;x |:‘cm~ndt~.tl)'o"m'd'ic'cs ;}Sroxidiiis*{éciihrli &*rcﬁij' [\
ci, !ml_ufe_r 2. & 5.q0i, per fextam huiusy coniundi ficiume
tertium imparem fmox duco 2. infe, &in’3. nec non i
{e, c?{ﬁcnt‘.q..' 6. 9. continue proportonales in ratione jps
folru 2.8, & Rurfum), ‘ex quaruor-multiplic::tianibusp‘
feilicerex dadtu 2lin 4. &in 6o S ex dudtu 3. in'6. &in 9,T
flant quatuor numeti limilicer proportionales 8.1 2. 18.':.7'-‘
Eradhuc ex'quinque ‘multiplicationibus | feilicer ‘ex 2. in

- fingulos dictos 4. 8: V2.1 8. %57 &l ex 3010 29, flant quini

quenuieri 16244, 36- .44 81 in eadem'ratione continua
prc:pomlon'alcs'.-A;quc his confticuris,demontrandum erir
quod agaregatiin ex 208 3. feilicer girertins imparymuls
plicatum inageregatum ex 4.& 9. hoc eft; in v3.7quod; pex
8% eft tertius quadratas ceneralis, producicdifférentiam ip
fon!m 16. & 8/ hoc'elty gnomonem éx Iiis,qmilcé: diximus
tertium, Nam per 2" feptimi’ Elementorumy Euclid. quos

niam'ex dactu ipforiin’2) 3. primi ordinisy haleuntarnns

mhert trium reliquorum ordinum, ideirco fitiguli ordines fer
uant continuat proporctionem primi: & quoniam ex mul-
nph_m_n te i_xldiffc;cp'ti:lin multiplicatorum, producitur difs
ferentia produoraim ¢ id¢irco,duo numeri primi ordinis;

fn::ihtc_t 1. & 3! {unt differéncig-nuitrorum fequentis-ordis
pls,f:cﬂicctipforum 46. & 9. & imiliter hitres funtdiffes
fenti¢ numerorum quarti ordinis,, qui'fequitity {cilicerip=
for‘un} 8. 12.18. 27. Nec fecushi quinque funcdifferentie
quinque numerorum fequentium, fcilicet16.2 4.3 6. §4.8 .
quo fir, vr cmulus: ip(oram 8./ r2. 18, 27. fic ditferentia
iplorum (6. 81. extremoram. Vnde démonftrandum erit,
qadd ex multiplicatione aggregutiip(oriim 2. 3. inconges
tiem 1pfo‘rgm’ 4+ & 9! hoteft ex-dudku . in 1 3. rertij, faili-
cetimparisin'tértium quadratim centralem’, producitur
f:um_ulus ipforam 8. 12.18. 27.hoc modo. Quoniam ex 2.
in' 4. fit 8, &ex 3.in 4. fie r2.perz 33 epaimi Euclidis(quo-
niam 2.ad 3 ficut 4.ad 16:)propterea ex 4.in aggregatum ip
foram 2.3 fit Aggregatum ipforum 8.tz per primam fecun-
di Elementorum, & per ,c.il‘rcm rationem, quonid ¢x 2.1n'9,
fit18. &cx 3. in 9. fic 27, proprerea ex 9. in aggrégatum 1p-
Lfm:umg. 3. fitaggregarum’ipferum 18,27 Rurfumergoex
(prima fecundi Eucleigi—lls fequitur, ve ex aggregato ipforum 2.
3-in aggregatim ipforum 4.9, fat cumulus quatuor nu-
mercrum 8 12,1827, Quod fuivdeémonftrandum. .
i i Eodomu

LIBRYI PRIMI,PARS AL §7
i Egdem penitas procefludemonfrabimins,p quictusim,
pat.fi7/ ductus in quadrati cétralem quartd 3 yiefficicn 7 sy
gnomoné quartd, qui ‘cum-quadrito: nouenarij iundtus. b
cum 81, coponicquadrati ex 1 6.Cilicet 2 y 6. It fimilicds
oftendemus, g quintus impar.{9.ductusin quintd quadca

Tro quinto loce.

I
4% f

16.. 20Ou
64. 80. I100.
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+

ti cétralé.f 4 1. producit 369. gnomon€ quintd,q cit 2 §6.
coftituit 62/50'q quadratuseft 5 quadrati : & ficin infiniri.

alds lz Vo [ |6 |15 177] ro | Imparss

14 Jo [16 |25 |36 | 49.]64 'St 100 | Quadrati primi.

15 [r32s |4t |61 |85 Jrrs|tgs | 181 ] Quadrati:centrales.

1is|65175369|671|1105[1695[2465|3439] Gnoimones,
srag el olai gy, Pl owostivisbgigos o srshasdo
Unnfquifque diorum gromonum equalis oft aggregato trig
gulorum-centralium ab vnirate perordinem fumptornm, & tot
quot finit onitates imparis collateralis. Exempli gratia. 1.5.guo
mo poft vnitatem equalis eft aggregato trium triangulord
centralitiin (1.4, 16.quoniam ternarius eftimpar collatera-
lis ipfius gnomonis fecandi. At 6 5: gnomo fequens aqualis
eftaggtegato quinque trian;l;ul'orum » [cilicet 1,430 6.3 0
quoniamif. 5. eltinypar collareralis dicto gnomoni. & fic
deinceps in infinitam.E¢ quoniam teia talia tiangula 4 per
diffinitionem componunt pyramidem triangulam centralé
tertij loci, & quinque talia prediét triangula conftituunc
pyramidem triangulam quinta loci, & fic deinceps per im-
pares locos in ihffn'i,r_ﬁ : proptetea propofitio pits hocdreite—
. G-G-R. OL.Io ALK EV M OUTROT|
_ Qudd rales gnomones funt pyramides triangule ‘cen-
trales per impaces lacos difpofitx in infinitum. Cuius pro- -
pofitionis & coropdgrij demonttratio heeelt. Aoy 6 §,ano-
mo tertij loci,elt pyramis.triangula teniralis quint. ' Quod
fic patet, Ducatur 5. in 31. radix.Cquintain eriangulum 51
quinitd qui bafis el pyramidis ipfius.quintz, & produtitac
“1yy.colina.frtiaguli quinta huicaddo quadratum quingd
‘prima (pecie (2 50 & triangulum quintinfivsSe conflicar
195.qd& per7ot huius; tripla elt pyramidis fuz quing, pro-
du@d dtirex goin 3 1.cum didis quadrato & eridgulo, fum-
pri,eltiquale productoex 5. 1n § 9. quoniam . 39:conltac

“eX 3t 50 & 3L hocefy triapgulo quinto vimpare tertioy & S

rradice” tertia 8 ex tali Tadice in [talenx imparem, hac
| 2 (159

-PHJ 369
S‘ls--—ﬁr
39— 195

2§6.320. 400. jOO. 02§,



§87 JARDDHMETICORYM;; ;
cftex 3. in 5. fir didks trianguliis. quintus 1g.(veex regula
progrellionis fcileconftat)Quo fir vt producti ex 5.in 39:
zquale fic producto ex g.in 3 1.in 5. & in'3; hchft 2 pros
 du@o ex 5.in 3 I.cum quadrato quinarij & triangulo quin-
" to, heceft, cum 2 5. & cum 1 5. Er, quoniam 3 1. triangu-
lus , {cilicet quintus centralis cum ipfo quinario & terna-
rio, quoniam quinarius ‘eft tertius impar, conficiunt {em-
per criplum  textj quadradi centralium , qui nunceft. 13,
—&gnomo 6. ficex s.in ipfum t3.per premiflam.Jam iccir
" eo productum iplumex j.in 39 fcilicet 1975, triplum crit
gnombonis 6 5. fuit autem & triplum pyramidis triangule
quinte : Igitur gnomo terrius & pyramis centralis quin-
~“ta funt equales. Quod crat demonftrandum. Sed reftat
oftendere,, quod triangulus  imparis loci cum ipfo imimrc
& camradice collateraliad imparem faciunt imul triplum
quadrati centralis; quicollateralis eftipfi radici. Hocielt
aflampro exem loyqued 3 1. cumis. & 3, faciunttriplum
ipfius 13. quod fic oftenderur: Difponantur quaruor feries
numerorum, fingulz abvoitateinitium capicntes:iin qua«
rum’ prima fint trianguli: centralis locorum imparium ,
fcilicet 1, ro. 3 1. 64. & infecunda 1. 3. 517, & caeteri im-
pates per ordinem. Intertia radices naturalis progreflus
1o 2. 3.4+ &c In-poltrema 1. §u 13.2 5. & caeteri quadra-
ti centralis. In'quiﬁus id quod volumus facile conftabir,
Nam cum in exordio tres vnitates fint |

1 |10 |51 |64 | 109]166]235][3 16]409 | 5 14| Triag.cérrales locorﬁix_npa_ﬁﬁ

1| 3] s]| 719 len iz fis] a7 |19 |Impares

‘x|l 2) 3] 4] s 6] 7 18] »|ro|Radices.

1) 5|13 |25 |41 |60 |85, [113]t4s [l81|Qqnt'lm}cmmlcs.

triplum quarta.ct trium fubf{equétium tres ad primas vai-
tates’ angumenta f{uper ipfas. vnirates faciant _dnodcn:n_f-
rinmy, qui numerus triplus eft ad augumentum, quo in
quarta f{erie fequens vnitatem excedir iplam vnitatem ; iam
ideo necefle erit, vtaggregatuim trium corollarium, fcilicer
10, 3 2. firtriplum ad hiic fequentem, fcilicet . Item quo-
niam augumenta trium in tertio loco fcqllcntil;m‘ ﬁq‘xfa
wres priecedentes conflant: 244 Et augumentum reliquiin
J qu:r.trn

- quod ad demonftandum propofitum facict,

LIBRT "PRIMI, M PARS 1L §9
quarta feric fupra fuun precédentem elt 8. Idcirco & ::F-
5 i<

grégatum triuni illoram, feilicee's 1153 ent & riplum

& reliqul; feilicet 15. Et fie deinieepsin infinitum, propree. * 10

angmenth llic ' per ‘dusdenatium} hic ‘pee‘quaternarium

crelcentid femper {demonttrabimus.s Quod demumiin di« +3 1.

&is quatdor feriebus numeri (¢candith talia procedanccre

menta, facillimum ‘et oftendere. In- triangutis quidem. i *+64.

confideretur continuatoram crementa , qua crefcunt per

rernarium , fam alternatorum crementa per duodenarium * 109,

augebuntur At in {erie imparium quisnelcit crementd fieri

per binarium ; &lin {erie- radicum ﬁwr’-vhiramm ddeniqzin ¥ 166.
ferie poftrema quadratarum centralium  quoniam finguli 2"' 2
conftant ex binis proximis (tmdra:is primg fpccici,_quo- s

dws

rum differentiz crefcunt per binarium , quia videlicer con-
flatur per additionem continuam imparium,ideo differen- &
tias fortiuntur per quaternarium crelcentes.Sic nihil reftar, &
J

ProrostT10 91,

Tres quadrati centrales cum quatuor vwitatibus fumpti, fine
aquales quatnor triangulis centralibus cumn tribus wnitatibus
[fimul accepris in todem loco. Nam triangulus “centrilis con+
ftir ex Vnitate & tribus triangulis primg {peciei preceden-
tis loci. Quadratus verd centralis conftatexquatuor trians
gulis prim¢ {pecici pracedentis loci, & exvaitate. Quamob
rem , quatuor trianguli centrales éonftabunt ex't titrangu
lis prima,& ex'quatuor vnitatibus: Tres verd quadrari cen-
ttaris conftabunt ex 12.triangulis prima, & ex tribus vnira.
tibus. Igitur, i apponantur hic'quatior, illic tres vaitates,
conftabit veritas propofiti. - ARl S INE E o8 VR 4

PROPOSITIO O3y, T
" Tres pyramides quadrat ¢ centrales’cum qitatuor axibus fint-
pta,funt Lquales quatnor pyramidibus triangilis centralibns ck
tribus axibus in codem loco fimul acceptis. Hxc conftar ex
precedenti : quoniam pyramides conftanit ex bafibus'y ille
quadratis, hx triangulis, & axes conflant exitotidem vnita~
tibus {ingule. Quare cim' éx' aggregatione wxqualium coa-

“Ties !

Ceruentur xquali), conftat propofitum.
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Cubu\s

O&ahe.
drus

Vnitas

STARITHMETILCORVM,, .

Spn b onin A IR ROBOSREG,  §Beiiin oiih) st bvs

Tires: Dentagoni centrales cign quinque mitatibus fomul fimpti.
Jumt @quales quingue triangulis centralibus cum tribus vnitati
bus fim ul acceptis in codem loco. Quopid tridgulus centralis
conftae ex vnitare & ex tribus triangulis primis praceden-.
tibus. Pentagoniis autem centralis.conffat ex quingue trid-
gulis primis praecedentibus ex ymtate;quam ob rem quin-
que triangulicen trales {;Dnﬂgb_u,nt_ t_:_x.;.?.mangl:llls primis,
& ex g, vnitatibus.; Tres verg pentagoni conftabunt etiam
ex 1 futriangulis primis, & ex pribus vnitatibus:Igitur fi ap-.
ponantur hic §,illic tres vnitates,conftat propolitum.

6o

e P PR BHI S HIE R0 Ariiiiioq anal
“Tres pentagome’ pyvamides centrales cum quingue axibus
funt aquales quinq;-pymmidibm manguhs cmtral{bu; cum tri<
. bus axibus einfdem loci paﬁtcﬁwccpm.l—lmc_fcqultug ex prae=
iif:quohid pyramides conflant ex planis;ille péragonis;
ha tridgulis,& axes conftint ex totidém vnitatibus ingule,
Igitur cii ex aggregatione aqualium coacernétur ¢qualia,ve

rum eltid,quod oftendendum proponitur. -

0l sl i D ROBO ST T A0 S8y b hppe s aiT
. Ominis cubus centralis equalis eft oétabedro centrali fibi colla

8.femid. » terali; [Nam ralis/ cubus) per diffinitionem conftruitur ex

12. A"
6.pyrO*

Vnitas

. ks rs
‘o.femid. % gentralibus; propter totidem bafes, Sed cum per 92 pmik
12. 8% fam,tres pyramides quadrat® cum quatuoraxibus,

+ ynitate;quéd eft centrnmaex oo femidiamerris, & 1 2. trian

x gulis primis:; quoniam 1of funt Jatera lineania folidi : & e

fex pyramidibasquadratis cen tralibus ;!qqt,{'_ cilicet funt bq
fes folidi., O@ahedrus autem conflatur ex ynitate centraliy
«ex femis femidiamerriss ex 12, triangulis primis : gioniam
tot funtius folidilatera,& ex octo pyramidibus, triangulis

yi funt

LsPyr.&® x aquales femidiametris fingula fingulis ?’ﬁxutx'qtlﬁcs'qiln-

tuor pyramidibusriangulis com tribus axibus:lam fex py-
lnmigés‘ quadrate cum-octo fcmidi_amcsri's erunt :t:qx‘l;lcs.
‘octo pyramidibus triangulis cum fex femidiametris. Atvnl
tas & 1 2.trianguli eidem verobique fumma ingerunt, Ergo
& rotus {olidus numerus toti folido numero,fcilicet cubus
Odahedro adzquabitur; quemadmodum proponitur,
A W e Tk ProrasiTio 96, ; Rl
Omnis Dodecahedrus numerus equalis oft Icofahedro nume-
ro. fibi collaterali. Sicut prm'mi{'{h,' per nonagelima ﬁ-cur}t(l:im
i

LIBRIT PRIMI,  PARSAIL 61
ita ‘P'ﬁs_ propofirio per 64! demonftepbitur, Niique, per fup-
pofitionem noftram,icofahedrus conficitur ex vaitate,quod

cft centrum: ex'1 2. {emidiametris,ex 3 o. triangulis pramis,
fecandum laterum numerum folidi : &iex 20.pyramidibus
triangulis centralibus , iuxta numerum bafium . Dodecas
hedrus autem-numerus formabatur item ex vnitate centta-
Ii, ex viginti femidiametris, ex triginea triangulis primis,
proprer totidem latera, & ex 1 1.

Icofahe-
drus

nis centralibus ; ‘quot funt folidi bafes. Sed cum’ per 9.4 hediie,

¥r:cmiﬂ_‘am,_rrcs pentagon¢ pyramides cum quinque axibus;
iuc femidiametris funt xquales quings pyramidibus eeians
gulis cum tribus axibus, five femidiametris : jam & 12
Penragona’ Pyramides cum' 2o. femidiametris fimul , -
Junlg:s ‘erunt 20. pyramidibus triangulis cum 12, femi-
diameris. Arque’vnitas & triginta trianguli tantandem v-
trobique accumulant. Igitur ex totus icofahedrus roti dos
decaliédro xqualis erit, ficutin propofitione concludirur.

ProrosiTio 97%.

Vnitas | quatior diametri, boc eft parnumerns y qu¥ voco
diametrum, quadruplicatus cxm ofuplo trianguli primi,vrore
tro intermifJo accepti, componunt quadrarum impavis collatera-
{is. Difponantur quatuor numerorum feries:ab vnitate, {ci-
licet trianguli primi ; pares, im pares & imparium quadra-‘-
ti per ordinem.  Etin ordine parium capiatur quiliberpar,
veputa 8. ex triangulis autem capiatur, vno intermitlo pra-
cedens , {cilicer 6.0&tuplicatus, ﬁec eft,48. Ao gitur,quod
vairas , quadruplum ipfius 8. fcilicer 32. fim ul cum 48.
conficiunt quadrati collateralis imparis, fcilicet §1. Nam
per 54 huius, vnitas cum 48. qnm{’ eft o@uplum trianguli
6.facit quadratum imparis fequentis,feilicer 49.qui quadra
tus eft1pfius 7. per 60" verd huius,iple numerus par 8.qua-
druplicatus, {cilicet 3 2.coniun@us cum quadrato imparis
Frwccdcn tis , {cilicet cum 49. efficic quadratum collatera-
is imparis , fcilicet 8 1, Igitur vnitas cum 32. & 48. con-
flant quadratum} collateralis imparis pradicti, fimiliterin
cxteris horum quatuor ordinum numeris per cadem pe-
nitus arguimentando procedens , ficur demonitrandum
proponitut, |

48

pyramidibus entigo- Dodcmg

Vniras

c
12.femid.,
% {50. Al

Lao.pyria®

Vnirtas
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AT s (6 e [isEr T2 136 45 Iss | Trianguli’ primi. |

Yo lz |4l 6|8 fo 2|14 1618 [Pas

e uyen ] §
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11 9 [as o I8¢ Jr2r169]225[289[3 61 Quadradi imparid

ProrosiTro 98, _

Quadruplum dicti trianguliy, wno intermiffo.pracedentis inse
parem , cum fexcuplo pyramidis quadrate, centralis immediate
dictum imparem pracedentis contuntEum, conficie duo fupples
menta , qua fingula fiunt ex dullu ipfins imparis inlatus [e-
cundi quadrati prm:cdcutis : & coninnlta cum. quadrato / ipfius
imparis conflitunnt gnomonems: qui coniuntius cup fecundo qus
drato praditto , conflyuit fecundum quadratum. fequentem, hoc
eft,ipfiusimparis collateralens.. Intelligo fecundos quadratos
<cos,qui ex primis ia {e ductis flunt : ve 16.¢ftfecundus qua
drat® binarij $1.feciidus quadratus ternarij; & ficdeinceps.
Iraque exponam primum, dein oftendam Propoﬁtioncm.
Exponatur ab vnitate {ex numerora {eries, (cilicet, radices,
Impares Trianguli primi,Pyramides quadrate cérrales, qua
drati ptimi y & gnomones fecundorum quadratorum 5 per
ordinem continuati. Quibus exaratis, iam in I'ccn'.ndg}lo_-
co,impareft 3. hicautem quadraplin triigulinullum eft.
Nam retro intermifla vnitate,nullus eft triangulus.pyramis
hunclocum prgcedés,eft vnitas cius, {excapluselt {enarius:
qui (olus facithic duo fupplementa 3.& 3. qufingula inc
ex impare huius loci, fcilicet ex 3.in latus fecundi quadraci
prcedentis, {cilicer vnitatis, hoc eft, in vnitatem. Etcon-
iuncta cum quadrato didiimpagis,fcilicer cum nouem, con
ficiunt 1 5. gnomonem, {ciliceteinfdem loci: qui applicas
tus fecundo quadrato pradicto, {eflicet vnitat,coltruitiam
fecundum quadratum fequentem, (cilicet 16, In tertio aus
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locoyimparsft 7. quadcuplum crianguli vao retro inter~
niillo, fampri, feilicer ‘ternarij, eftwz: Pyramis precedens
eflt 9. ciius’ fexcuplum: i 14, quod cum r2vfacit 126, qu:e':
funt _d’ub;f' upplaigca, {cilicer6;i& 6 3.'qu.'c ﬁhp;uh fidtex
impare’dico7:in o latas), (ilicer fecundi’ quadeati prae=-
cedentis ; quifuit' 81, & coniundtr cum quadrato dicte:
i;:np_zris_, fcilicct_ 49. faciunt 17§, gnonronem q'narmm )
qui contunétus fecundo quadeato predicto, feilicer 81. f:l:
cit > 55.-.f'§cu\ndum~qn:tdra tum fequentem: Adhuc in quin-
rq:l_t_):co,'_mipar num ér&s-eﬂ‘q:qu:&druplum trianeuli nond
inmediaee prectdentis, feilicet 6. eft: 24 ._pyram?s preedes!
deas 4. cuius’ fexcaplom 264, quod cum 24. efficir 288,

u {imt duo ﬁTplcmcnm,fdliccr.l.;.;.&. r44.que ﬁhnu[;;‘.
neex Impare dico, fcilicet 9.im 16. latus {cilicer c:iux-
drati fecundi premili,qui fuit 256.8& coniunéta cam qu.:;-
drato dict tparis; (cilicet cum Srfaciunt 3 69.gnomoneme
itngendum (ecundo quadrito pradido, fcilicer 2 6 5. Ve'es..
et 62 5. qradratum fécundutir quinarij s quifequitur, po-
fitds in prafentd locoiSic pro fexto, {eptimo, & f'cquer{t;baisf
locis i infinicuny fit fimiliter {eriating rocreando |, fo-
cundos radicum quadtatos. Sed demon :mdum,qm; pa-
&o 'in fingulis locis quadruplum trianguli’, ex tectio rettot-
fim loco fampti, cum fexcuplo pyramidis quadiata pres
cédentis ' Eoniunctumy facic dida diro ‘fuplementa ?ﬁﬁc
(qi':'o'd_idc':‘r:l"eft)' quod’ duplum talis- ttianculi cam ;ripio
nﬂis"-'gvr_fttﬁidis coninn&um; facic vaum: t?tlc fupplemens:
tum', quod (ve dictuny eft) fiveximpare ipfinslociin: latus
fecundi quadrati pracedentist & proinde duo talia fup--
plg:pcn't:i conigncta cum quadrato diiim ';il'is‘,fcon1po-
nuntgnomong; qui iunctus cii {ecando quadmto pradicto-
conficit fin'quadratiur fequentém , impariqs collaterald, o

tem loco , impas cft 5-quadruplum trianguli, vno retro in= RO 20 ot oasu o bt &lot T P T
tcrmiﬂb,fumpti,Icilicctvnitatis,c&quatuor.Pyrqmis pra- A Al AT el 7 I .'S |9} ve[Radices

;iedcns eft 6. cuius fexcuplum 36. qd cum 4. facit 40. que .._IJ 3loslb 78 9t w3 Fxy | 17 ] 17 [hitpares

unt duo fupplementa , {cilicet 2 i & 20. qua fingula fiunt v 3 ].6] 0] 1g |2t |28 |36 i =

ex imparedicto,feilicer 5.in 4. latus fecundi quadrati prace 16 |19 |44 | 85 ﬁll _ 36} 45| S'_T _lengu‘lP?_r.‘ll___
dentis,qui ¢ft 16,& coniundla cum quadrato didiim paris, : Q1 44 [ 83 : T4 ':-5 U344 48y |60 iP}'f_ﬂlfdr,ccmmlu
fcnhc::s cum 2 sfaciunt 6 5. gnomonem tertina: qui coiuns _‘_J“j-q_| 9.[,.16]. 25136 | 49| 64| 81 [100. f()gadm—ti I;rnui.
&us cii fecundo quadrato pradio, (cilicet 16.conflatiam By foy | T

1 ifd 6 6 g - §. 30 ATAE Ti »
fecudum quadratum fequétem, fcilicet 8 1.In quarto deinde : ” 1365 7!| £5p3)c69:5ld4B5l3 46| nomonesa
loco, ) ; BT LT R
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Verdm in primo poft vnitatem loco,qui fecundus appel ,
latur, in quo{ve dixi) quadratum triangule nullum ¢ft, li-

quet quod triplum pyranidis, praecedentis  feilicet 3. facie

rale fupplementum,, quod (Cilicet fir eximpare huius loci,

qui ternarius cft; in latus fecindi quadrati pracedentis, (ci-
licet in vnitdtem: &ddcirco perquartam fecundi Euclidis,
duo huiulmodi {upplementa, coniunéta cum -quadraro dis
&i imparis , fcilicer 9. conficiunt 1 5. gnomonem , {cilicer
ciufdem loci = quiappofitus fecundo quadrato, pradicto,
fcilicet vnitati,conftruit fecundum quadratum fequentem,
{cilicet16.collateralem ipfius imparis : cuius quidem latus
clt quadratus ipfe primus, lfci-li::crq...qnuniam alelatus ex
aggregattone conftat vnitatis & {equentis im[l:aris y perast
huius libri. In tertio loco id ip(um quoque o endemus @ in
quo impar eft 5. quadruplum trianguli 4.8 pyramidis fex-
cuplum 36.&ideo trianguli duplum 2. pyramidis triplunx,
18. Quare hic uft‘cndcmﬁlmcﬂ,quéd 2.cam 18.faciunt 20
fupplementum: quod fir ex impare huius loci cilicer 5. in,
latus fecundi quadrati pracedentis, hoc eft,in 4.quod fic pa,
tet: Nam columna quadrata centralis pracedentis loci, {ci-
licet ro.cum duplo quadrati primi ciufdem lgci,l}:ilicct cit
8.per 8o* huins,efticic triplum pyramidis ciufdem loci,que
10 qua fuir: 6thoceft 18, Cui numeroaddo 2.parte alteralons,
giorem ciu(dem loci,& fiunt 20. Cumgque10. columna di=
Qa fiar ox radice eiuldem loci, fGilicer 2.in quadratum cene:
1 tralem collateralem, {cilicetin §.atq; irﬁ: s.conftet ex quas
X drato primo collaterali & preecedenti, roceft, ex 4.8 1. fan.

ipfe ro.fitex 2. in g & ex 2.in 1.coniun&us cum 2. parte al
4—3 tera longigrc,hoc elttotus 4.fiecex 2.in 2.quod eft aggrega-
tum ex 1. & 1. Sichabemustria produéa, feilicer 8. ex 2.

in 4. quod fuit duplum quadrati_cum - columna coniun-,

Gum. Irem 8.& ex 2.in g-atque 4.¢x 1.in 2.integritiam to-

tln numernm 20.cumque ex togo numero 0. iple oftona

rius contincat bis 4.& rurfum 8. bis4. demonftrandum eft-

quod reliquun, {cilicet 4. contineat femel ipfum 4. ve to-.

tus 20. contineat quinquics, {cilicer (ecundum numernm
imparem huius locum , ipfum quatuor. Quod jam ratione
comprobatur: quoniam feilicet 4. fit ex radice fec undilociy

hoc cltyex 2.in partealtera longiore einfdem loci, fcilicet in
1.Evperinde factusadequatur quadrato collaterali, fcilicet

4 ficut & radix xqualis eft ipfi parte altera longiori*Pr odu=

] citux

5
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citur itaim: in‘hotloco 26y fupplementam e 5. lin gl &
perindeduor talia fupplemetita s cilicer 20,8 so.coninm
& cuv2y! quod gtqiadvacim ipfihs g, iparis; faciune
gnomondmi 6 5. qui vonitimétits cath/quid ratodp ius 4.(cis
licetrcam v6; quadtato'(ecundo! pracedentis' lociy failicer
fécindi,conftituit fequentem quadratum fecundam;collas
reralein s feilicer hnic loco tertioyqui ‘eft: 8 1./ Nam''per;
49 fecundi Euchidis,upplemonta duo ex hareribus qua dra=
torunidiorum 'sroﬂu&d, vodrcumripfis quadratis' compos
nunt quadratam ycuius lacus conttit exlateribus ‘quadea
torum contpondnriymiSed vaum laterum walivm fiit qia-
dratas sumerus {eilicer (& alreri fuir fequens impanyfei-
licet! 7. Ergo & compalitus exillis, pert ;*qhuius'libri; “erit
q‘ugdmtus.l_'cqucns;icilicct guarus feilicer totalis quadratiz
& perinde:rotahis quadiatusiericquadmtus fecundus terna:
tij, feilicet 8 riguicex ouink fit I’ quarto etz Joco nume:
demon(trationem repetemussin quo'impar eft 7iquadruphi;
eeianguli et rx.fexcuplum pyramidis t r4:& ided triangult
6 triphim pyraniidis 7. Quare hicoftendendum eft,qued
g.camis7.efhicit 63. fupplementum,quod fivex impare hu:
ius loci; (cilicet 7.in latus fecundi quadrati pracedétis; hoc!
eftin 9:quod fic)pater: Namicolumna quadrata «centralis

tiecedéris loci; {cilicet 39.cum’ duplo quadrati primi eiuf~:
deimloci, feilicercum 1 8.eflicit, per 803 huius triplam py-
¥awidis eiufdem logi,hocelt 57.Cuinumero adijcio.6.par«
te altera longiorem ciufdem loci: & funt 63. Cumdue 39+
columna didta ficrex radice einfdem lociy feilicer 3.in quas
drammicentralem collateralem, feilicet ina'yarqued pletss
‘cohfter ex:duobus. quadratis primis, {eilicer, collirerali, S~
sprecedenti; hocelt; ex 9. & goianvipler3 9 fiecex aing. &

3. in 9;-A:'il'glc- 6. pakte altera longiory fitrex juinoz. g—13 —3g
Ergo 12:qui LB

Tex 3¢in 4. coninndtus cum 6. parte alte- © gg Ly

ra‘longiore ; {cilicet 18. fiet ex 31 in 6.quad eltaggregatem 5 -4 2
ex4. & 2. Sic habemus tria productay {ailicet 18 ex 2. in r——i6
-9,2\;(1116({ k'f'uit«dnplum quadrati cum columna coniundtum, 2 o1 i ——1 s
Trehn 2 exgwin 9::Atque 18iex 3.in 6. integmntia to-
i 3. Cumque ex toro numero. 63+ ipfe- 18- contineat

7bis 9. 8qiple 27: contincat ter'g: demonftrandum eft, qirod
“refiduum feilicer 18. continet bis 9. vt videlicet totus 63+

sconcludatur continere fepties ip(um g.fecundi imparem.f.
huius loci,qui féptenarius et.Quod &ratione confirmatur.
wolafrt Aa Quoniam
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Quonid 18.pradusitur éx radice teetijloci.f134in 6;parteat.
tera longiore giufdem loci: & perinds prodiiGtus duplus eft
ad quadrard einfdem loci, Lilicetad 9:quotaplus eft paces
altera longioripfius radicis. Producituritaque inhoc loco
fupplementd 63.¢x'7.in 6, Et perinde dub talia fu ppleméta
63.& 63.coniundta cam 49. quadratoipfius imparis,ficiii
gnomonem 17 5, Qui caniunctus cum quadmtoipfius’ 9.6
cum 8 r.quadrato fecundo preeedgris logif. tertij; coponiit
quadratum fecundum fequentem (.2 56. collateralém, hog
elt, huius quartilaci; Nam;per 4* fecundi Euclid.duo qua~
drata & duo fupplementhes lateribus quadeatorum produ
¢ta pariter accepta, cificiunt quadratum rotalem: cuius lay
tus eftagaregatum, ex lateribus quadeatorum partialiumy
Cumque voum-horum laterum, fueritiam quadratus’ nus
merus ; {cilicet 9. & reliquum impat numerus fequens.f.7;

iam-ag}qrcgatum.cn ipfis, totalis feulicet quadraci latus erity

per ts* huius, eric quadratus fequens, (cilicer 16.latus, (cilis
cet toralis quadrari: Vodetoralis quadratus erit quadratus
fecundus, {cilicer 256. quifivex 16. in fe. Luber & in quins
to loco demuny propofizam demonfteate: Tn quo quidem
impagefto. quadcuplum Itrinngulic}l‘:epd dicti 2 4.fexcuplam
pyramidis 264 & idea duplam eianguli c2.eriplum pytas
midis 13 2, Quate hicofzndendum,quad 1 2.cum t32:effi-

4 ———r¢——100, cit 144 {ipplemenrum, qd ficexim pate huus loci, feilicet 9,
16——54¢. in latus fecundi quadrati precedentis, feilicer in 16, Quod

4§ s L fic porefbconcludi : Nam per So.huins columna quadrara

3 i1 centralis pracedentis loci, {cilicet 10o. cum duplo-quadrati

3 ——16——}2. primi eiufdemloci; feilicet cum 3 2. efficit tripld pyranudis
fuz ciufdéloci,que fuit g 4. hoceft 132, cui nimeroaddo,

loc® 2—bis % iplumi1a.parce alteralongiorem; & conficio ) 4.4 cumque

2’ 1—fmel & ter— 1. 300! columna pradicta fiavex radice - einfdem’loci, feilicer
o—nihil * 4.inquadratum centralem collateralem, feilicetin 2 satqy
=} ipfe 2. confterex duobus quadratis primis,{cilicet collate-
5 §—bis rali & prazcedenti, hoc eftyex 1 6.& 0. fam ipfe roa. fictex 4.
8—bis Eq.nqcs-q. in16.& ex 4.in 9. At ipfe r2. parre altera longior ficex 4.
4—femel in 3. Ergo 36. qui fitex 4.in 9. coninn@uscum: 12 feilices

20 torusyS.ficrex qin 2. quod elbaggregatumiex 9. & 3. Sic
» xS-—-bisa habemus tria pradua # feilicet 3 20 ex 2. in . réuqiod fuic
27-—ter (- feptics,o -duplum quadrati cum columna coniuntum:6.ex 4.in 16+
18 —bis ¥ arque 48. ex 4. in ra.dntegrantia totum ty4: Cumdue ex
63 tOLO NUMELO. 14 4.3pfe 3 2.citinean bis 16. & ip!_"c_dupqulmc:

i ) L A 1G.¢le-

—
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16.dcmonftrandutn reflar; quéderefidtiim fcilicet 48. con- §° é — &ter & NOUI -
tintat ek a6, ve feilicer totis's jy. conprehédar nonies 16, g‘-__?cr, ¢s-—16
iuxta impareimn huius loci; feilicer g:quod; ficur privs)ficile ___;* ] Keire
oftenditur: Quoniem 48-preducitur ex-radicdgoar o, R ‘:}4 :

5 ik < P fors e ot 0 o ga-=Dis vnde
fcilicet 4.in ta.partealtéra ongiorem eiufdent loch Etid- 6° 1~ nges & cids-y
circo produus eft triplus ad quadratum collateralem, foi- | Icg__g“ ors 5
licet ad 16. quotuplus eft parce altera longior ipfius radi- q ¢ .
cis.: Producitur itaque:in hoc loco fupplementum 144 allee 73
ex 9vim a6 & ideo duostalia fopplementa’y {eilicer 144. 7° "f:i-rcx'cs trede
& 1pq.cohiuntta cum 8 nquadrateipfiusimparts gifaciune - 7 : clies-36
nomonc 369 oqui conjonélusi cur quadeatoiplivs 6.
E:r'\licct cum. 2 §6uoquadraro fecondo * precedentis loci, 3 bis U
fcilicer quarti;componit fequentem quadratom fecundum, 8° ‘"ﬁ:‘ ies € Gnde
f¢ilicet 62 5. huius quind oci .. Nam per quartam fecondi 2+ “I"}' M ¢ cies -46
Euclidisydwo quadmra; & duofuppleméti exditeribus qua- _ 2947 =
dmterum produtty patiten avcépra; conficivne! quadedtum t iRy 735
roralemiseuing Jatus el aggreguumiex lateribus quadiators 9* 217 QL r
partialium, Cumque vouni horim' lateram fueric qua- 518“[. o e
dratus numerus, feilicer 16.& reliquum inipar memerus (e ~ H49pUes
quens, {cilicet giiat per 15 huius aggrégatus eaiphis, rtora- P —1088
lis (cilicer quadrati -Jatus; erit numerus quadisus, (eilicet 10° ' 001 glgﬁ“ 5

x5.Vnde romle quadratum erivquadiatus fecandus, feili- Zag“ “231_“

cet 62 g.qui fitex 2 5..quadrato huus quintiloci infomule ~ ©4°7 0tes

tiplicato, Similiter.in fexto, feptimo, octano, & crteris de- bi 1539
inceps locos'in infinitum continuabitur hee demenftratio. n® *°™ {zs‘ e
Namgquein {exto locoargues tria produéta integrantia fup 1000~ ¢ecies = 215100
plementum;continere: praccedentem quadratum vadecies, ~ 200Poules

In {eptimo loco tredecics,in otano quindecics, in nono fep
temdeciess in decimo vndeuigelies.&e fic deinceps perimpa
res: (cquentes 3 vt hicinmarginenotaui jquo conitet pro-

2100

Et fic deinceps in infint.-
tum. Er pzocfué’tnm me -
dium {empercft Cubus pre-

pofitam.. : s s - ] cedentis loci.
v o2 bos] alios |6z | 80f90 | o |Radices.
rl3fsgPz ol vz 15 ] 17 | 19 [Impares

I 6 o Tus [ao T a8 36 | 45| 55 _|Trianguliprimi
1 | € |19 [440)85 |046]r231 394 [0 4891670 H’:._'Eumdcsquadmri centrales
PP otive Jay [56c [ 49| 64| 81 Jtoo |Quadrati primi

1 fus | 83, [1751369]67 1} 11 ci‘;[_l §95 |2465 |3439]Gnomones.

gt ‘ Aa 2 Proer o-
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duo i 1%_
- duo {uppl

vnitaté,

Cubus centra.

4. &!oi

Gpyr.Od. L L § ;
pyeg; tatisy'quatuor diametrquim, fine oéto femidiametrorum &

W8 .1 IAPRIITH MIBIYCO RVM, ¢

L oY FaDiial “Prlorastr ro oot tinaiiinom b

0 Guomones, prediéii s ficut wictum eft inuenti ;Cubi. funt.
.,.Ot'?&lbcdxi centrales; Nany cutir vnuf{ui(g, 'rali::m'gm{fnoﬁ
conftetex duobus fupplemétis & ex quadrate’im partisiatqs

 -per pramillem ralia fuppleméta.cotient ex-quadruplo terti)

retrorfum {umpti trianguli primi, & ex {excuplo pyramidis
quadrate centralis preecedérist: Itemqiie,cum;per ante prae
miflamyquadratus dicti it pacis conlter ex aggregatione vini

-exoctuplo dicti triangult ; idcireo fequitur, ve talisgnoms

8. fem: conftruatur ex aggregarione vnitatis,octo femidiametroris,

12,40
Lé.pyr.O

Y 1
i

duodecim taliit triangulori,& fex pyramidii didarun Ve
rium, per diffinition€ cubi centralis,ipfe cubus ex taliii quas
" tuor numerori cumulo copaginatury ex quib® talis gnonio.

Igitur,gnomo exiftetcubo @qualis. Derg 5 verd pramiflag:
" .cubus o&ahedro gqualis efleconflitit:igitun & o@ahedrug

. ‘gnomoniaqualis erity Acur demonfirandunm proponitur.:

4 cont i GOIRCO D B A RO VEMS iz

) Er quoniam (P.erg.o‘ corollatium oftéfum fuit; quod guo
i

moncs prefati funt pyramideés triangula centrales impaxi

locomm,xdc:rc? fc cquitur;ve gnomones,cubi,oftahedri cé<
:ralfs,,& pyrmides triangule centralesimpatium locorum

ordinatim collat y fintijdem numeri..; - » 313
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R Efta adbuce nobis oftendendum; quéd ficut contingit cubos.
AN\ prim generis fievi cx congerieuniiesy Tuoramytrinm, ¢ de=
inceps imparium per ordincm ab wnitate fuccedentinm fingulos
~ab witate continnatos ininfinituny s ita & cubis: centralibus

" fimilem: dignitatem ¢ffe d narura tributam vt filiceripfi-cubi
centrales abnitate feriatim difpofiti finguli conflituantiniex:;

#: aggregato unins, m':gm » Gingue, feptenm. g deinceps-impa=-

vium fucceffiue fumptorum ab vnitate inparinm nmerorum,

- Jemperqs fub maudtirudine imparium per ordinem accepto. De-

m;:zﬁ;‘:bnm; asutem hoc p:f,e{miﬂi: aliquod neceffarijs pre=
Lamontls, R ch £ Hal a0t G2 g e 2

i ]

Porjo roisirirrio ooty 1N

PR Stfﬁ.'mﬂ; tres, quingue, feptem , wel fib alterius cuiuslibes
";'P_“".’ wultitudine fimpti-numer: equali exceffiu s fucceffi=
méoerefeentes ;corim aggregatum equiin et e iumero’ qub,

ex duclu medi) in multitudinem multiplicati procreabitm «
o aoxn'l t nh Excmpli
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Fxempli gratia 5 fint tres ndméri%s. (3. 71 Ao ,quod ¢. qui
cfFredins ductus in ternarian (‘quandoquidem’ tres func
wimeri) efficit aggr’cgnmm-ipfomm 3057 Ad {ocientur;

chim ipfis 3.5.7+ ‘perbinarium crefeentibus ron_{icm Zi§eda
& ijdem,fed Ordinc’p1‘:Epo’ftcm,decrc!‘émrcs’:ﬁjc fiet,vrde-;
crementum vnius ordinis tefatciatur pari cremento alteri’
& dito medij, feilicet 5.& 5. fintinuicem ¢quales; & {imul
iwndti fint ¢quales  aggregata ‘reliquarum combinationum!
Quo fir, vt congﬂic‘s-auﬂwomm ordinum fit planus nume=
rus fiue fupeétficialis tetragonus, qui fic ex ductu ternarij in
apgregatum iplorum’5& . {en quorumtibet binorum: Igi-
tur & congeries  vaius‘ordinis (qua dimidialeft rotalis cu=

muli)fier ex du@u’ quinarij in ternarium:ficut proponitur.
Similiter, i fummantquing; numeri: vipoteid. 14 3. 1517
eidem acceBione refecates. Alo fimiliter,quod medius co-
dim, feilicet 1'3.in quinatium (quoniam quinque {unt nu-
fhérd) mu'tiplicatus producit ralium quinque nuUMErorum
aggregatum. Nem i talibus numeéris compares & fub ordis
ne preepoftero applicentur, fimiliter, & in quouis alip-cafuy
conftabit propofitum, 1 - 3

st CProPOSITIO 101MG0 :
- Siex radicibus ab vnitate, & feciidiom wnitatis acceffinr cre
feentibus quotliber fegregentir vnitas & deinde ex fiquentibus
tres, ide quingue, &~ deimceps per multitudinenyimparium [e:
qhentium per-ordinems iat VINEas,tertius trifquintus fequitii
quinque & deinceps poftremus femper reliquarion multudinum
quadvaties mumerus ¢ft. Qudd enim vnitas quadratus fic, pa-
‘ter. Qudd autem tertius fequentium fir quadtatus, conclu-
ditur, quoniam addit tres vaitates, hoc eftjfequentem im-
Parem vhitai : & perinde,per 1§ huius;aggregatum , hoc
eltipfe tertius didtus, elt fequensab vnitute quadratus.lem
guinque fequentes per voitarem fingule ctefcentes faciunr,
¥t quintus eorum excedar (upraditum tertium quinque
“whitatibus, hoc efyipfo 5. impari tertio: vnde per 1 §.hwius,

| "aggrtgatn m,hoe efl,ipfe quintus pradictus erittettiug quas

‘dratus. Adhuc feptem fuccedentes numeri cum totidem
“wnitates; hoc ¢ty 7. quartam im parem addant; iam 1}1ilirer
pgregatumy hocefty’ feptimus hui:us- 'ml.lltitl!dil:is,'{[ltqll;l-
~dratu$ quarcus per didkim 15* & ficin infinitum, licurde-
‘monftrandum proponitur. :
eont o Aa 3 Proro-
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COROLLARIVM

* Manifeftum et ergo, quod in eadem difpdﬁribnlc :;umci

rorum, primus,quartus, nonus, fedecimus,& crereri {egregan

tarum multitudinum {ecundum impares numeros, poftre-

mi funtipfiradici ab vnitate fumptari p ordiné quadrati, .
: Prorosrrio r1oz*,

Si ex numeris 2bvnitate continuatim difpofitis im‘pnri.
busin infinitum, fegregetur vnitas , & ex fequentibus tres,
& inde quinque, & deinceps aliz multitudines femper fes,
cundum impares fuccefline numeros : tunc fi vaitas, & di-
@z fequétes multitudines fingillatim coacernentur: Vnitas
& aggregataipfa fingulacrunc quadrati quadratorum i ra-
dicibus per ordinem ab vnitate difpofitis in fe multiplice-.
tis factorum. Hos qiiadratos quadmtorum nuper quadra-
tos fecundos appellauimus.Quod igitur vnitas primus im-.
parium fitquadratus quadrati vnitatis, conftat per ﬁ::clu':m,
doquidem vnitas in {e duda femel atque iterum femper
vnitatem producit. Quod autem tres (equentes cum vnita-
te coniunéi conficiunt quadratum , conftac per 1¢* huius:
& quoniam vnitas & tres {equentes impares per quaruor
aggregationes céficiunt totidem quadratos: iam idcirco vl-
tima eorum congeries erit quartus quadratus, hoc eft, qua-
dratus.quarte radicis.Sed per pracedentem, einfque corols
larium, quarta radix numerus quadratus eftigitue talis cons
geries eft quadratus quadrati quarti, hocelt, quadratus fe-
cundus binacij.Similiter oftendemus,quod quinque fequé-
tes impares ad talem quadratum fecundum appoliri,efficiée

vadratum nong radicis : {ed nona radix; per pramiffam & -

{uum corollarium , tertius quadratus erat : igitur ralis cu-
mulus erit quadratus (¢candus {equens , hocefty quadratus
nouenarij, (cilicer quadratus {ecundus ternarij. Non aliter,
fi tali quadrato fecundo applicentur fepté impares fequen-
tes,conflabunt quadrarum fedecimee radicis per 1 5‘.Cu1n‘c:|;
radix fedecima, per prxmillﬁm & fuum corollarium, fic
quadratusquartus. Tam: tale conflatum erit quadrarus fe-

cundus fequens, hoc eft, quarte radicis , fiue quadratus g

quarti quadrati, hoc eft, {edenari). Adhue i huic quadra-
to fecundo accumulentur nouem impares fequentes, con=
fticietur quadratus fecundus fequens, hoe eft quinte ra-
dicis , fine quadratus ex 2 5. in fe multiplicato faidtus, & fic
in infinitum. Quod demonftrandum proponitur.

: : \ Pro-
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~ ProrosiTIO 103,

fifdem fuppofitis demonftrandum eft, quéd vnitas, ag-
gregata trium l'cq'ucntium imparium,quinque l.:qucnnlum
imparium : itemque fclptcm, nouem, & caterarum {ub im-

aribus per ordinem  {equentium multitudinum , fingula
Emt gnomones , £X quorum continua ad monadem adie-
&ione conftituuntur {eriatim ipfi, de quibus loquimur,qua
drati quadratorum. Nam,cum per precedentem;hurulmo-
di aggregata monadi fucceffiue adiecta conficiant per ordi-
nem ipfos quadratos quadratorums: fequitur, ve i pla fingu-
12 aggregata fint gnomones, quiad monadem continua-
tim adie&i conftitnunt tales quadratorum quadraces,ficur
propofitio concludit,

ProrostiTiOo Io4*.

Tif4em adhuc (uppofitis demonftrandum eft,qudd in ta-
libus aggregatis fingulis,ipfius imparium multitudinis me-
dij funt per ordinem ab vnirate fampti quadrati centrales.
Nam rales medij polt vatatem impares funt gt 3.2 5u41.&
ceteri. Dico igirur, ¢ hi funt quadrari centrales. Nam per
propofitionem 100" premiflam, ex ternario primg mul-
titudinis in medium imparem, fcilicer §. fic aggregatum
numerorum ipfius mulritudinis . fed per pracedentem,
tale agggggatum et gnomon, Similiterin quinario fecun-
dxe m?lmu-:limé foln I3, f'.tcit‘ aggregatum rotius multi-
tudinis,per 1oo' & per premiflam, tale aggregatum et gno
mon fequens. Irem in {eptenario {equenns multitudinis 7.
in2 ?.-nlcdium producit aggregatum ip’ multitudinis per
Yoo hoc elt, gnomonem fequentem per premiffam. Adhuc
in noncnario fequentis multitudinis g.in 41. medium pre-
ducit congeriem ipfius multradinis per 100", hoc eft, gno-
inonem. qui fequiturper premillun: & fic dcmcc? in infi-
nicum. Verum, per 89* huius,tales impares per ordiné mal-
tiplicatimn qu;\smms centrales fibi_collaterales producune
snomones eo {dem, qui {cilicet quadratos quadratorum ¢s-
ﬁ.ituun t. Necelleeft ergo,ve tales meedij multitudinum fin=
gulacum impates fint quadrari centrales : quemadmodums:
proponitur.

COROLLARIVM
ui quidem Gromones funt cubi & octahedri centra-
Tes, & pyramides triangule centraleslocorum imparium,

vtin 9ot elufque Corollario fuic conclufum,
Al 4 Pro-
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PromoOosSiTNO (TOSAL 0
.« -Ommis entbus,fine ofkabedrus centyalis cum impavi collatera-
I coninin@us,equinalet duplo: setrahedricentralis, Cum enim
numerus bafium-octahedsi ad numetun balium tetrahedri
firduplus : iremque- numerus: laterum illivs ad. numerum
Jaterum huius duplus, iam impac-appofitus facit, vt vnitas
" eentralis cum femidiametrts o&hedris fint ( additione fas
&) duplum- vnitatis centralis & f(emidiametrorum  retra-
hedri. Suntenim femidiametrioctahedri fex, & femidiames
tri tetrahedri quatuor Eridcirco oportetadijcere ad fums
mam oéahedn duas femidiametros, hoc eft,parem collate~
falem; Sevnitatem y ad duplicandam  vnitatem centralem;
qua cum pari facit imparem collateralem . Conflatigitur
propofitum. % - Fops o i %
PR oOrPOSLTIO. 106 iz

Exaggregato duarum. proximarum radicum inaggregatim
quadratorum ex ¢is multiplicaso,producitur numerus qui cum ip
fo radicum aggregato-coniunus facit duplum aggregati cubos
yum earundens. Exempligrada 2.& ;.{unt dux proximz ra
dices , quarum congeries syquadrati autem 4.& 9. cubi ve-
ro 8. 27.quadratornm cumulus 1 3.cuborum verd 3 5.Dico
igitur,quod id,quod fitex: 5 in 1 3. {cilicer 6 5. coniunctum
cam §. facit duplumiiphius 3 5. Exponatur ynitas cum ras
dicibus 2.8 3 & quadrati 4:& 9. cum medio profortiona-
k.6, Iremque cubi octo & 27. cum duobus medijs propor-
tionalibus 12.& 18. in quibus.propter proportionem. nu-
merorum,quoniam ex 2.in 4.fit 8. &ex 3.in 4.fit12.idcirco
ex aggregato 1.8 3vin 4. fic agzregatum. ipforum §.ex 12
Non aliter oftendam quod ex dicto 2. & 3.2 regato in 9,
fivipforuma8. &.27. aggregatum, ficuin 89} d emonitraunis
mus. Vndeex aggregato iplorum-2.8,3- inaggregato :P'
forum 4. & 9. hoc elt, ex 5. in 13. fier aggregatum ipfo-
rum. quatuer numeroruim 8. 12, 18, 27, Demonftran-
dum eftigitur , quod nggrcgatum talium quatuor numeros
rum. Cum agaregato ra icum,fcilicer cum. §. facic duplum
aggregatiiplorum 8.& 27.hocef,quod 65. ¢i . et dupla
ipfius 3 5. fine qd aggregard ipforum 18.& 12.ci s.coniun-
Stum,eft gqualeageregato iplos: 8.& 17. Quod facile demd

Et deinceps fimiliter pro
veliquis.

fratuc: Na-r2.(uperar8.in 4. Aviple 18.(11Fcr;uur  27.in

9.Tanto igjtur aggregatam ip(one 18.8 2. {uperatur ab ag-

gregato 1pforuny8:& a7.quanto g.maior eft quiam 4.5 ed 94
ety ’ . ‘ maior

gl X Loon
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salor oft qulmi 3 i aggregaroip orum 2.8 3 hatalyin.g,
ergo aggregatum 1 8.8& 12. ﬁ:pcmtu_r ab:aggregato. 1 plotum
8. & 27.in 5. Quareaggregatum ipforum 8. &12. cum j.
coniunctum,firiequale agasegato dploram 8. & 27. Quod
fuit oftendendum. Similiter pro duabus quibusliber proxi-
mis radicibis arggumentindo procedam. Sicat proponitur,
e RrRoPosITLO 107t : i

* v Omnis cibus.centralis cum impari collaterali coniuncEus,con

ficit duplum. aggregati cuborum primi genevis collateralis &
precedentis . Nam numerus , qui fit, ex aggregato radicum
duarum,(cilicer propofici [oci,& pracedentis,hoc eft,cxim
pa collaterali in aggregatum: quadratorum collateralis, &
precedents, hoc eftyin quadratum centralem collateralem,
eft per 8 9f huius, gnomon collateralis in quadeatis quadra-
torum: Et per 99" huius, talis gnomon eft cubus centralis,
Vertim: talis numerus cum aggregato radicum collateralis
& praccedentis,hoc eft, cum impari collaterali coniungtus,
efficit per pramiflam, duplum aggregati cuborum collate-
salis & pracedentis, hoc eft,cuborum iplarum radicum.Igi-
tur cubus centralis cum impari collarerali coniunus, facit
ipfum tale cuborum duplum : quod eft propofitum.
- . . Prorosi1Ti10 108,
-~ Qmis cubius primi generis,cum precedenti cubo coninntias,
conficit collateralem tetrabedrum centralem, Nam , per 1054
pmmiﬂ&m; cubus centralis cam impari collaterali coniun
&us,conflat duplum rerrahedri centralis, Et per praceden-
tem , ideny cubus centralis cum impari collatecali coniun~
Qus,eflicivduplum agaregatum cuborum collateralis & pre
ecdentis. Igitur e cuborum duplum;equum et duplo re-
rrahedri, Et perinde cuborum: aggregatumquale cric ipfi
tetmnhadro centrali:quod eft propoficum, : :
2t} Bl ;s ProrosiTio, 1098, . .
< xOministetvabedius contralis patoft ¢ffe cubus centralis rertii
generis,hoc o cubus mixtus, compofins feilicet ex eubis primj
generis collaterali ¢ pracedeati. Vocamus autém Ruiumo=
di cubum mixtum: quoniam  ex mixtura duorum cu-
borum primi generis compaginatur & ficut & quadratus
centralis conficteur ex combinatione duorum primi gene-
tis quadratorum , ﬁ.':‘i.licct cc_'xll.ucmlis & pracedentis. Cum
igitur, per pramilim , tetrahedrus contter ex collateral &
precadenti primi generis, cubis : & ex cildem cubis clonﬂ:::
cubus
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cubus mixtus collateralis, per {uam diffinitionem iam fatis
conftat propofitum. §18 W

ProrostTIio Ilo¥.

Omnis icofabedrus cum quadruplo imparis colateralis con-
sunéius, conficie quincuplum collateralis pyramidis centralis.
Erhoc quoniam numerus bafium icofahedri ad numerum
bafium pyramidis centralis , {cilicet 20. ad 4, quincuplus
eft.Irem numerus laterum linearium illius ad numerum la
terum linearium huius, {cilicer 30.ad 6. quincuplus eft, &
ideo aggregatum pyramidum triangulatium componentii
icofahedrum ad aggregatum pyramidum criangularium cd
ponentium tetrahedrum centralem quincuplum eft, quip-
peque fequuntur numerum bafium. Ecfimiliteraggrega-
tum triangulorum adaggregatum teiangulorum quincu-
plum, ve qui fequuntar numerum laterum. Addarur igi-
tur voitati cérraliaplins icofahedri quaternarius: & fic qui-
narius erit quincuplus ad vnitatem ‘centralem 'pyramidis,
feu tetrahedri centralis. Camque femidiametri icofahedri
finr 1 2. & femidiametri tetcahedei fint 4. iuxta numerum
f{cilicctangulorum folidorum  arque femidiamerri 12.finc
totidem radices collaterales ; oportebit ¢2.radicibus adde-
re 8.radices collaterales, & perinde quadruplum paris nu-
meri collateralis ( quando fcilicet’, radix duplicata conficie
parem)veaggregatum {emidiametrorum in icofahedro exi-
ftar quincuplum aggregati femidiametrorum  tetrahedris
Sed quadruplum paris numeri collateralis : quoniam cili-
cet par cum vnitate facitimparem collateralem.Igitur qua-
druplum impariscollateralis ap pofitus icofahedro,ficicom
nia, qua concurruntad ftra&uram ipfius icofahedri quin~
cuplacorum, que componunt tercahedtum, fingula fingu~
lorum , & perinde totum numeram totius quincuplum =
quod cft propofitum. ‘

LIBRTI PRIMI, ‘PARS T 7§

REPASTINATIO

T QVORVNDAM LOCORVM.
’ PrRorostrio 1% :
}<%a ¥ op fitex quouis numero in quotlibet ny-
@ meros, xqualeeft ei, quod fit exilloin aggre-
18 &), gatum ex his. Oftenditutin decima fexta, noni
<18 Elementorum, quo ad numeros : & in prima
{ecundi. quo ad lincas. .
i ProrostTtio 2, .
Sialiquis numerus duos fingulos mulriplicet » producta
erunt multiplicatis proportionalia, Oftenditur.in 18 fepti-
me quoad numercs, & in p* fexti, quoad lineas.
ProrostTi1o 3°.
“"'Sinumeros duos vnitate diftantes aliquis muldplicet :
‘multiplicans crit differentia produ@orum. Vefiiplos'b c:
quorum c.vnirate maior;multiphceripfe d. numerus & fas
ciat, ipfos g h. hoc eft; d. multiplicans b. facicg. atd. muls
tiplicans c. faciar h. tunc dico, qudd h. excedit ipfum g.in
ipfo d. Patet,quoniam ex diffe.multiplicationis g. continet
‘ipfum d. totiens, quot vnitates funtin b, :arq'uc‘h. iplumd.
toties, Tmt vnitates {unt in ¢ igitur hicontinebitipfum d:
femel pluries,quam g.continet eundem. hoc eft, h. excedet
ipfum g in ipfod. Quodeft propofitum. .
PrRorostiTIO 4.

Exiftentibus quatuor numeris proportionalibus : quod
firex primo in vldmum, xqualeeritei,quod fitex reliquis.
Oftenditur in 20* feptimi, quo ad numeros : &in15* fexei
quo ad lineas. | : : .
ProrostiTrio j.
His prelibatis, ponatur vhitas a. quiliberautem nume-
rus b.ipfcautem c. vnitate maior quam b. Deindeb. in fe

‘faciatd. b.inc faciate &cin fefaciarf Polt hacb. ind.

faciat g. Irem b.in e. faciat h, Adhuc buinf faciatk. De-

‘mum ¢ in £ ficiae L randem b.ing, faciatm. Item b.in h.

faciatn. Necnon b, in k. faciato. Sieb.in L faciat p. Deni-

_quec.in b, faciatq. Quibus difpofiis.

Prore-
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“Ipfe d. erit quadratus ilp'ﬁus b. Et ipfe £ quadratis/ip.-
fius cidreim eipartealrera longior, ﬁnc.ffupp.ltthf.:r_mnn in
quadrato ipfius b ¢. Adhucipfe g.erit gubus ipfitis b. ipfe .
autem |, ctibus ipfius . Ipfi quoque h k. medi), proportio-
“nalés,fupplementa in cubo ipfius b c. Deniqueiple m.qua-
“dratus fecundus ipfius b.hoce t quadratus ipfius d.1pfe au-
‘tem q.quadratus {ecundus ipfius'c.hoc cft quadratus ipfius
T iphlique n o p. medij proportionales ad integrandum; v
patebit,quadratum fecundumi phivs b ¢ hoc eltyquadiatis
cius quadrati , quen conticuunt (1119(1@r1 d:f,cum duplo
fpfius e.Hxc oninia’conftant ¢x difinitionibusipforum qua
'c{:rator'u f, cuborum,& fupplementorum, fed quadraa pii-
mum &fetundum, & cubus ipfius b c.demonftrabuntut.

PriorostTio 7Y .

. +Roft vhitatem duo:pumeri big. funt termini proportio-
nis! fuperparticulaniss Tamqueres numeri d e f. {equents
ofdinis; quim quatuor g h k Lpenultimizquamq; quinque
mno pq. poftremi, funt continue proportionales in dica

didum proportiones Quoniam fcilicetb. multiplicans fin-

gulosh . facitfingulos d e.ldeo per fecundam pramiflard,
critficut bi ad e fic d. ad e.ltem queniam;c. multiplicans
fingulos b c.facit fingulos e fideo p cadé; ﬁcuf: brad c.hice
ad £.Quadc d ¢ £hint ctinue proportionalesinproportione
{forum b c. Similiter & percandem , oftenidemus, qngd ram
ghkl quimipli mno pq.funtin cadem propottionc ip

¥ . 2 ¥ R L - - -~
- forum b ¢. continue proportionales.Quod ¢ft propolitun.

e

3 S ProrostTiol 8L : 2
“Yrem ficutipiabd'g'm. funt continue pg‘b}_‘_or_tmt_)alcf:
ita&ipfi c¢hh. nec non ipli fko. Atqueiph IY funcin
cadem proportione continua 'prolso_rtionnlcs. Ad mc,hf:ug
ipfi acflq. funt continde proportidnales ; ita tam ipfl
Tﬁge k p. quim ipfi dho.quamg; gn. funtin ‘eadem condi-
nua proportione proportionales.Hac omnia patent per pre
cedentem , & per permutatam propomdnnhm;gm.‘
. ProrosiTio 9*. Ak :
Ité a co.funtin proportione continua ficutb h. & cmrcfi
“ad zquidiftantiam defcendentes. Similiter 'm hf funt 1
proportione continua, fic.g e. & caeteri condefcendentes.

Demum ipfi q Kd. funtin proportione continua, in qua
€0 AW fba

LIBR/T PRIMI, PARS 11, % 57°
fb. ceteriue cqrrelatiui,: Conftatex ecpofitione xqua-
liam, proportionum;ex quibus patet conditio & proprietas
huiufce defcripgionisn imerori, non' tiad hecellitaté dema
firationum,, § ad. pleniorem fuppofitionis intelligentiam .
Gt nafio PirorosrTition w037 o i WL TN
- Sicut wnitas eft differentia diorum fequentinnh.c.uumero-
pums ita ipfiduo b, fimt differentiatrium fequentinom d e fi!
Et bi tres, differentia quatyor. fequentium: g b k1. emue hi
demum. quatior differentie, quinque m o p q: pofivemum per:
ordinem fumpte.Paret hocsotum pec tertiain premifarum,
quotics opusieft, addutam. o0 oo
ey o PROPOSETIO S TR0 pRih ‘
'}« Ommis impar precedenti quadrato appofitas, coftituit fequen=
tem quadratin... Pater : na inpropofi ta:defcriptione,iplord
b c. {femper vaus eft impar, & reliquus par fibi collaterdlis.
Quareitotus b ¢, impar erit.Sed pet pracedentem, b ¢ {une
differentiz ipforum d e £, igituo i ¢.impar adiectus fipfidi
quadrato,céficit ipfum fquadratd fequenté: qd eft ppofird:
2153 nd.2 Proresttro 12%, LRI

- Numeri quadrati d f. exipfis b e.fine vnitate,fine quocung;
wimero diffeventibus,wna cum duplo ipfins e.medsj proportione
lis,conflant quadyatum ex toto b ¢ fadfi. Hecin 16%noni per:
numeros,& in 4 fecundi Elementorum per lineas denton-
ftratur., Demon(trabitur & hic hoc'modo. Ipfebyin be.
fingulos, per 5 premillarum, ficicipfos d e.fingulosiltent:
ipfe c.in b c.ingulos facitiplos ef. fi ngulos:Igitur, per pri-
mam pramiffacumstotus beoin totum b ¢. facict aggrega-
tum ex d ¢ efhoc elt, quadratum;quod ex b cixquabit con-
geriem ipforad d £ dupliqueipfins e.Quod fuit demishrida:

ety RGP0 M FOLREIR. TGN v

. Dxa guadrati proximi cum media parte altera lagiore voniun |
&, c_onfrqcs'.tmr numerum. hexagomon spuiangulinu.’ Hae oft!
31* primi horum Arithmeticorum. 3 A'h mante

et s G ORI O L e AR =1V M fidnp, sz

. Hinc{eqrur pulcherrimi corollarii, videlicet; Hexagon@
xqangula ci parte altera longiore collateralicdinn &, con !
fumat quadeatum imparis collateralis=:Na per antepramif-
fam,rotiid ¢ fi(qd per premillim elthexagon dgquiaiigiil)
cum ipfo e, (quielt parte altera longior) conflat quadratum®
totius b ciimparis collateralis.Quod fequitur fupponenda, '

{AGMI 08

iplorum b ¢, differentiam efleyaitatem. |
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- Hexaganns aquiargulus cum pracedenti cubo inn8s, conifs!
at cxbum fibi collateraleme.. Hoc eft, aggregatum ‘ex”ip s’
d e f quod, per precedentam , oft hexagenus aquia ng‘:'r}lius‘;
coniunétus cii g.Cubo céflatipfum Lcubii:qued oftenfum
fuitin 522 primi horum Arithmeticorum.Oftedetur & hic,
hocmedo.Per 10 pracedentem,ipfi d e f numeti funt tres
differcnti¢ ipford gh kL ficergo, vetotum d ¢ K coniunéi
cii ipfo g.cubo cenhciatipfum Leubi:qd fuiedemonfirida
: ¥ Pix oMo ping2oq 33, Lainin) warile
Duo cubi partivm cum triplis medioram proporsionalinm:
coninnéli conficiunt eubumtotins.> Hocelty ipforum be. fiue
vnitare, fiue quocung; numero differentii cubi,qui funt ipfi
g L.ci triplis ipford g kamediorii propottionalid coniunéti,’
perficiitcubi totius:b.ci quod in 21* fecundi’ hotiarich-

g Jt——g meticoriifuitofienfom:hic th facilius oftédetur, fic: Petign<
«c—=h. wpramilfard,ipfe d.in fingalos b c. facitfingulos ¢ hlteny

_ ! be=—DHhh, duplum ipiuse.in fingulos:b.c: facit h h. arque k'ki'hoe
cc{_(—-——kk. eft, duplum ipforum hk. Adhnc f.in fingulos bc. facic
£' t—r-1Lk. . ipfosk L fingulos Igitur,per prima pramitlarom , ipfe b c.
"N e—L | (ﬁl&us in aggegatiex d £ duploq; ipfius e.(qd per 12" pre«

Igitur. miflariieft quadratiipfins b c.yHoc eft b ¢, radix dudta in'

. Ce fuii quadrati, produceraggregatd exipfisg Lriplods ipﬁu’s‘
P Thhh ho& uiploiphus kimdix ativin quadiatum producir fuwm:
bc———-odec '3 k kk cubdiErgo taleaggregatum ex g Lriplodue ipfonim h ket
U cubus iplius b c. numeri. Quod fuit demonftrandum.
Prorositio 16Y. :
- Duplum ipfius e.cunvnirate, coficit aggregaticipforum d fo

a hac eft,dupliom numeriparte alteva longioris,cum wnitare cons:
o ¢ flar aggregatum collateralis @+ prevedentis quadratorsinme.
™~ Patet,quoniam fidifferentia ipforum d ¢. &ipforum e £ ef-
« 6 g - fentzquales, tuncduplusiphius e effeerqualis aggregate
¥y L k1 ipforum d f. Sed cim differentin ipfornm d £ fit vnitate:

q maior,quam differenda ipfornm d e:illay {cilicet c.& haxe b,

* 2 36 54 # per3'huins,idcirco fit veaggregatum iploruim &' viitate

fuperer duplum ipfius e ficut proponitur, /
ProrosiTio 1377

Aggregatum ipforum b o, eft exceffiis,quo aggregatimipfv=

rum g | maius oft aggregataipforum b k Paret fic. Si differen=
tiaiplorum g h, efletequalis differentir ipforum k 1. Tune
aggregatum 1pflord g Letler equale aggregato ipfori Hi k. Sed:

00 g% quoniam

LIBRI PRIMI, PARS 1L 79
quoniam differentia iplorum k | hoceft £ fuperardifferdria
iplord gh hozeliiptamd in agzedzato ipflorum b c.quod
per ol preailicum,elt id,quolf fuperavipfum dt idcires
aggregatum ipforum gl.mains et aggregiro iporum bk in
aggregato iplorum b e, Quodfuit demonfrandum.

" ProrostTro 18,

_ Evaggregatoipforwm b c.inipfum e.producitur agzregatum
ipforiih k. Patetinam per 5 {)rgmi(ﬁrum,b.in e.facic h.Ieé-
queb.in f fcit k. Smr er7* ficueb. ad c.-fice. ad F, Igitur

pet 4'ipfe ¢ in ¢. ficiet k. Quare per primam,totum b ¢, in

e facit toram h' k. Quod eft propofitum. .
SO S S 0 T i £
“Ex ag
titur aggregatum ipforum g 1. Nam cdm, per precedentem,ex
aggregaro ipforum b c.in ipfum'e. fiat aggregatum iplorum
hK. Tamexh cina é(quiipfum e. vnitate excedit) pradu-
getur aggregacum ex h k. &b ¢ Sed rale aggregatum , per
ante premiffam, et ¥quale aggregato ipforum g 1. Igitur &
exbe.id ae. producetat torim g 1. Quod eft propo firum.

FE SRR 0 L T TG A or
" Exaggregato ipforum b c. in aggregatum ipfori,ipforum d f.
producitur aggregatim :'é:ﬁamm ghkl Nameum per ante
premiffam ex b c. in ¢ fach k. & per precedentem, ek b ¢.
ina e. fide g Liam, per primam pr.zm'iﬂ%rum,ex b c.in agare
gatum ex duplo ipfiuse. & exa. producetur totum g Iﬂc'li
ed per 16.duplum ipfiuse, cunva. vnica, conflacaggrega-
tum ipforum d fligitur ex be in d £ producetar totum
g h kL. Quod fuit oftendendum. e
PrRorostTIO 21%

Fx aggregato radicums wnitaze diftantilin aggregatum qua.
dratorum ipfavum vadicyn:, producitir d:]i?crentia Secundorum
quadratoram . Hre eft,89* primi horuml arithmeticoram:
tamen liic breuius demon@®rmtur. Nam cdo b e fint radices

vnitaee diftantes, quie femper faciunt imparé collateralem

ipfius £ quadrati, quemi proxime precedic d. quadratus
conﬂ;uq:lhic id ipfum propcnitur demonfteddi, g in dicta
892 Itaq; cd per 1o' premiflacdaggregard ipforum ghkl.
fi diffecentia ip('om%x m q. qui {unc (ccundi guadrati di-
@aram radicam, hoc eft, quadraci ipforum d £ qeadraro-

Fum: atque per pravedentem ex totob c.ih totain d £ pro-

ducatur
3 ) 0 .

ol ek

ggregato ipforum b c.in aggregatum ipforum e, produ .
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ducatar! totumprhido b b i sl coinonp
b o 1 d 515 :.'.L‘_S'C;H?.o ‘-Lil'-v M‘ ¢l il y i '.-LI_:
Talis autein fecandorum Quadratortm ' differentia dicitur Gnome'
,; fecundorum quadratorum : 8 idem eft ORahedrus :centralis ;-
Idem cubus centralis; 1dé qr.l_:)q{ Pyramis triagula centralis loco~
rum imparid, ve fatis oftéfum eft in primo horum arithméticor,
i iy L0 RN R W 1% 08 B IO Y, DR e
" eAggregatun ex m q: ex quadruplo ipforum n p.e>* ex ipfius,
0. [excuplo,cft fecundus quadratus totius b c. Heec eff conclu-.
fio dictara ppofitiont in qua pollum® nobis lauds totd vé
dicare, g necubi hd_@chﬁ'p.cg; apud Gracosineqs aj ﬁq Lagis
nos fit demélraw.ltaq; qd deiplius E'Q.C[Lﬁtirata uit ofte-
fumin 12% decuboanr cinfdéin 1 5* premiflacd idipfam

5 (245

de fec ﬁdo ciufdé b c. quadtato demonttrer haee 213 in qu
totP s repatinationis glori con kit Sue igiu ipfor
> ¢ dtafitvnitas, fiucalius quicungs numerus, hxc demoftea
o Toc bet I, adduis gt ¢ premiliet iguc
gex betorg iniplum g fitrgram nleg exherorginky
Rt forip oilte ex b Glofo I I fiy tard o e ex b gtalo I8
LAt totir p qiHing fequitur, v i dichi efty ex b c. toto in
g flatm n.& ekb cin triplii pliush, ffi.at\‘ tripla i}?fo,‘aa no
& exb c.in triplitiplius k. fiscecipld ipfose o p. & ex b cin
I.fiat ot pq. Iyitur pet pt premilige exipfobc. in ._:_1‘g$;_t‘¢:rl
gaun g h iplody ip o3 - QUi ARSI E R RS A
remiffare eft cub® iplins b c. producet’ aggregatl ex. m .
quadruploipford n p. atg; fexcuplo iplius o.Sedexbe in
{uii cubd producit fecund” quadrarus iplius be. Ergo talis
2° quadrarus j1“[:'{‘1” b c.erit cogeries ex m q.ex quadtuploip-,
foriin p. arq, lexcluploii_pﬁa's o.'ﬁt;gx;,_ds:mgnff:rmdmu fuit”
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Pacis Prorosirro 23t

- Adhuc.dico quod o. eft quadratum ipfius e, Patet : nam:

crnonam @ ¢0. {untcontinuc propertionales, Cumduea.
it vnitas, erit per o¢tauam noni Elementorum, o. quadra-
tus & perdiffin. cius radix ¢, quod eft propofitum. Vel fic:
quoniam perfeptimam ipfrd ef, funt continue proportio=
nales : & per octauam, ipfi b e kifunt continue proportio-
nale. jam per vigefimam feptimi b.in k. Elcicrqllfrjlratnm
ipfius e. ficut d.in £ Sed per quintam harum b.in k.facit o,
igitur o, eft quadratumipfius ¢, Quod eft propofitum,

= ' “PROPOSiTLO “24%
Item dico,quéd tam gin l.quim hin k producit cubum
ipfius e. Patet fic: exe. in o, fiatr, eritque r. cubus ipfivs &
cr diffin.' Quoniam per pramiflam o. eft O ipfiusc. Sed;
per o@aam harum,ficute ad h, fic k. ad o. arque per 10
feptini, quod fit éx e m o, idem ex h. in k. igitur ex hin k.
fiet r.rCumc'mcrpcr candem, quod ex h. in k. idem fiat exg,
in | quoniam fcilicet per feptimam harum g, ad h. ficut k.
ad ], lam &ex g inl. fiee iir:m r. cubusipfius ¢ ficut pro«
ponitur dermonitrandum. FUNEEELN

PrRorostTia 2§,

Irem dico, qudd ex fecundo quadrato in fecundum qua-
dratum producitur y feeundus, Per fextam pramillarom
m q. funt fccundi quadratiipforum b c. Oftendendum eft
igitur, quod ex m. in q.producitur fecundus quadratus, fic
pet feptimam harum & @quam proportionalitatem , ipfi
m o q. {unt continue proportionales:quare per 20 {eptimi,
quod fitex m.inq. cgrid, quod fitex o. in fe. Sed,per ante«
premiffam, o. quadratus eft : ergo quod fitex o, in fe,eft fee
cundus quadratus ; quare quadratus fecundus cft, qui fic
exm. in q & hoc erat demonitrandum,

COROLLARTVM

Manifeftum eftigitur, qudd ficut ex dudu ipfarum be.
' Bb radicum
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&. 2—j=——=~6 radicum propofitarum fiue vnitate fine quo vis nume
O 4—9 36 ro diftantium producitur e ita ex 'dultu ipforum d £
.8§—27—-216 quadratorum ﬁri}ﬁ)fe o. quadratus ipfius e, atque ex due
POP16-81-1296 g l.cuborum, fit ipfe r. cubusipfius e. Er fimilites ex
- du&tu m q. duorum quadratorum, fit fecundus quadracus
ipfius . qui videlicet fit ex 0. infe, qui fit {: Quod etiam
confitit per corellarium vndecima {ecundihorum Arithe
meticorum. Cexrera relinquimus curiofioribus. 8

I TBRI PRIMT
ARITHMETICORVM
MA'YR-OLY‘CI FINIS.

{(ompletus Meffang in freto Siculo in adibus ipfine
eAuthorss inxta enobium Carmelitanorum,
.ad horam no&tss fecundam diei Dominici,
qui fuit eAprilss decimus oEanns, @
Janltiffimum Pafche festum.
eAnno falutis .
o BV g,

\ . 3r 1 ’ .8_3
MAVROLICI AB B‘AT‘I.‘_-S

M E“S §"A'N.E'N 'STS
MATHEMA TICI

Arithmeocorum. Liber Secundus .

e
gy
PROLOGOMENA.

S8 VONIAM Arithmetica mnfbrumentun
| ¢ff omuis fupputationis ; 5 numeri funt
N rermins , quibus qualibet maguitudo fi-
N gnificatur snon dubiusm et , quin per nu-
: X meros. fievi poffit omnis. magmitudinis. cal-
onlss . Czim werd Geometria comprehendut omsium quan
wtutum Species 5 Videlicetlineas, [fuperficies , folide @
ceterascontinuas qug ad hec {'e(l{gi poffunt ; ot tempora,
o pondera s duplicems vtique praximbabebit;onamsque
fit lineando , altevam.; qise [apputando : quarum: hec ab
illatanguam afonte derivatur : & thla theorse inmtitur-.
Stcut enin tam theoremata’s quam problemata per theorid
demonSirantur) @ folwuutur 5 ita mox frue per lineatro-
nem frue penca[m[:km ad. praxin rediguntur, Nam: in-
telleCZu pr:cmedimm hneamus : < -leata calcwlamins.
Et quamuis lincator deferiptionem oculo veprefentet , @
mentali. peculatione punctum geometricum: confequatisrs
tamen. calculator numeris: etiam: idipfum confequitur s
[ed. @) pancsi charaGeribus minutiores partes. distinguit:
Bb 2 quod.
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_ g“"d' 5,&¢¢rar non niff in Spacio immenfo , cvel ﬂfkgﬁa
snftrumento. ( quodnulli facile est ) praflare potest. Que
diftintio quiden neceffaria est 5 cum per-mumeros,irvatso.
nalis 5 awt 1gnote magnitudinis terminum Jfen limitem
magi ac magu propinquantes veftigamus . Sicieti cum,
exempli gratia , propofita circuli diametro , latns trianguli
equilatert , ant quadratiineo z’z’aj/c‘r:;ta:i, metivi per eafdem
partes in e_;uibw dz};meter jﬁpponitm’ > Akt cum p[arzem
cutiuspram diwrsum notum metiry iwbemur. Fraque licét
de theoria numerorum &/ magnitudinum plevique graues
eAuthores affatim feribant, @/ numerariam praxim quam
plurimi ludorsm magiferi paffim doceant ¢/ literss man-
“dent s nemo tamen hallenns regulis ipfas pradiicas ele-
mentorum 5 additionss , fubtractionss 5 multiplicationis ,
diniftonis , radicum extrallionis ; progreffionum , pofi-
tionum ¢ dimenfionunz fatrs demonStramst. Hand enim
cuinis peruinm eSt 5 ante oculos ponere. quemadmodum
praxis queliber talis a theoria dedwcatur 5 €5 nonnulls
“sdipfm anfEsrem obfcuriorem fecere s ficut isy qui algorif-
mum demonStratum edidie . Nos itaque s quatenns [efe
cvires noStrie extendunt , ant quantuns calamo dicabit
ingeninm; tentabimus aliquid fuper boc negocio proferre,
dumotium preffatur. ltaques vt ratio pofiit 'y diffinitioni-
bus pramiffis 5 vem aggredicmur 5 feriatin finguls de

monﬂ rantes o ]

it D!'l?fniriom.r‘ -
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" 'DIFFINITIONES.

: I;oﬁm ergo quantitas eft, que ad libitum ponitur ad

~communeni.ciufdem generis quantitatum menfurd: & quz

ab vnitare denominatur. Sicurenitas eft communis nume-

rorum! dimenfios; Quanda igitur multiplex eft ad: pofitam,
,ﬁ%niﬁmbimr eo nuntero, (eccunddm quem ipfa multiplex

ipfius poﬁrx.%mdo.vcrb quantitas corinet partem vel
‘partes pofit, fignificabitur duobus numcris,_fciﬁcet deno-
minatore:& numeratore partis vel partium. Vnde quanti-
tas fignificata ad pofitam habet cam rationem, quam nume
rus denominarory ad numerarorem. Quare; fitales numeri

fucruntzquales, quantitas fignificata erit ticequalis pofi-
- re:minor aiit,cim maior fucrit denominatorsimaior verd,
-cim minor.Erit vtique fignificata quantitas ad pofitam;,ant
-aequalis,aur muldplex,aut fuperparticularis, aut fuperpar-

tiens, aut multiplex {uper particularis , aut denique multi-
plex fuperpartiens , quando maior fuerit fignificata, quim

- pofita. Quod fi pofitafitmaior : tunc ralis erit pofita’ad fis

gnificatam.Duz quoque quantitates, quarum'denominato-

~res ecandem proportionem habebunrad numeratores,erunt
_ad inuicem ¢quales:quoniam fcilicet candem rationem ha-
-bentad pofitam. Cuius vero denominator maiorem ratio-
.nem:habebitad numerarorem, major erit. Quantitas' cum

Auantitate coniungl dicitur , cim {fumiturearum a rega-

~tum. Quantitas i quantitate fubtrahi dicirur,cdm fumitur

~maioris {uper minorem exceflus. Quantitas quantitatem
,multiplicnredicimr, cim {umitur quantitas, quead mul-
_tiplicatam: ecam habet rationem, quam muldiplicans ad
pofitam: Et fump ficquantitas, produum vocarur. Va-
de, quando multiplicans maiorfueritquam pofitay & pro-
_du@um imaius eric multiplicante: & quando minor, mi-
nus : & quando aqualis,equale. Quantitas in quantitatem
partiri dicitury cum fumitur quantitas,ad quam dinifa cam
Eabct rationem, quam dividens ad pofitam. Ec 'ﬁ:mpm fic
‘quantitas yocawr proumicr_:s‘, fiue uotfcns‘.-Vndc i di-
_uidens maior fuerity quim pofitay Scdti rifamaior eritquo-
Jtente & & fiminor, minor ; & fisequalis; @qualis. Quadra~
tum alicuius quantitatis-elt produdum eius in fe ipfim
aultiplicate @ & _ir(q- tunc radix vocatur Gibus autem
peftis, qui ficex muldplicatione radicis in quadratum.’ Ec
' Bb 3 quadratus
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uadratus fecundus,qui ficex t}undmm primoin fe ipfum
Euc ex radicein cubum. Quo figve pofita’quan rims,radix:

' quadratum; cubnqs, & qyadrnmm fecundum,fint continue
pw;\_oniomlia : femperque crcfcgn_tia sliradix fir ‘maior,
qQuam pofita. Decrefcentia verd, fi minor . Quantitas ma-
_gnitudine ratiohalis eftyqug pofite commenfurabilis e,
Quantitas potentia tantim rationalis eft, cuins quadratum
duntaxat pofite commenfurabile eft: Quantitas cubo tan«
wim rationalis ¢ft, cuius.cubus foldm pofite commenfit.
rabilis eft. d e qua nihil Euclides. Quantitas quadrato fe-
.cundo. tantdm rationalis eft , cuius quadratum: fecun.
- dum duntaxart pofitz commenfurabile cft: qua medicalis
_quantitas vocatur. Binomium eft bimembris quantitas ex
_duabus quantitatibus potentia tantdm inuicem commen-
furabilibus compofita. Exceffusautem maioris membri fu-
pra minus, A potome, fiue recifum, vel sefiduum vocabirur,

PRorostTiio 1t,.

it - Quidguid de Numerorum, Limearum,et S olidorum ducu ra
-ttone,proportione ¢ Symmetria , atque fimilitudine ratiocina-
mur y idems de quolibet quantitatis genere demonSirare atque
cancludere pa}nmm. Hoc enim fier aflamptis ad demon-
ftrandum diffiniticnibus, ac fuppofitis noftris. Exempli
gratia, fi duorum numerorum vterque multiplicer reli-

b _quum, producti funtaquales, qua eft 17* feptimi Elemen-

torit. Igitur etfi duarum quanuratum viraque multiplicee
alteram, preduéta erunt @qualia, Quod fic oftendam.Qua-
titas a. multiplicans quantitatem b, preducarquantitatem
¢ Item quantitas b.multiplicans quantitarem a.faciat qui-
titatem d. Ajo, qued quantitates ¢ d. funt inuicem 2quas
les, Cim enim ex diffinitione multiplicationis ¢. producta
ad b, multiplicatami {it ficut a. multiplicans ad pofitam,
erit- & permatatim ¢.ad a. fiecucb. ad pofitam . Sed rur-
fus ex diffinition. multiplicationis , ficut b. multplicans
~ad pofitam, ficd. produdla ad a. multiplicatam. Igitur fi-
cutd,ada. ficc ncra.&' perinde; per nonam quinti;cd. qua
.titates {untequales : quod fuir demonftrandum . Exem-
plum aliud  fequenti propofitione fumprum. Si numertis
duos multiplicans duos produxerit, produdti funt multi-
plicatis proportionales. Igitur & fi quantitas duas quantiti
tes muloplicds, duo pduda fecerit, produd@a multiplicatis
ol . i erunt

S -
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crunt proportionalia:quod fic otendam. Qurntitas aimul-
tiplicans ipfam b, producar d.mwleiplicans aurem ¢, faciac
e Aio; qudd ficutelt buad c. ficelt dad e, cdm enim per
diffinitionem muldplicationis d.produdta ad b. multipli-
catam, fic ficut a. multiplicans ad pofitany, mec'non e. pro-
ducte ad ¢. multiplicatam, fit etiam ficur a. multiplicans
ad pofitam; lam eric icure. ad ¢. fic d.ad b.Ergo'&¢ permu~. |
tatim erit ficut ¢ ad d. fic c.ad b.& connerfint licucd. ad e

ficb.ad ¢. quod elt propoficum. Similiter quicquid in fepti-
mo, 0&awo & nono'de numeris oftendit Euclides,idem de
quanticatibus in geaere oftendere’pollumus. Alicebi mmen
pro numeris quantitates rationales fubfticuendo, afamptis
diffinitionibus ac (uppolitis noftris . Quidquid ctiam in'fe’
cando,fexto & vndecimo Elenientorum de clu&u & propor-
tion¢lincatum jarearum & folidorum traditur, poreltad
quantitites in genere fumptas conuerti. Exemple gratia =
prima fecandi fic conuertetar : i fuerint due quantitares,
warun altera in quotlibet fegmenta fecetur; illud,quod ex
l;au alterius in alteram fiet, quum erit his;qua ex duchu
quantitatis indinifein vnumquodd; fegmentorum diuife
patiteracceptis producentur. Quod fic oftendam:fint du
quantitatesd indiuifa & b ¢ d.feca in partes quotnis, vt pu=

ta tres b ¢ du& exa.in tord b cd. proueniate. necnon'exa. i _

in fingulas partes b ¢ d. proueniant fingule fg h. quantita-
tes. Dico tunc,quod e. axqualis eftiplis £g h. fimul fumptis.
Nanr ex diffin. multiplicationis crite. ad bed. ficuta. ad
pofitam. Ec fimiliter ficut a.ad pofitam, fic fad b. fic g
ad c. fic h.ad d. Igitur per vadecimam quint , &-con-
iunctam proportionem, totum £g hy ad totum b ¢ ficut:
avad pofitams fuitautem ficuca. ad pofitam,fice. adb e
ergo ficut'e. ad bedi fic fght' ad b cd. Quare ‘per no-
naniquinti £gh: totum requale et ipli e. quod erat de-
monftrandum. Ex qua demonftrabantur relique propo-
fitiones fecundi fucceflive, de quantitatibus in- gencre.
quemadimoduny Campanus c:t{"lem de numeris demon-
ftrauit in decinia fextanoni.  Quidquid deniquedecimus:
Elementorum delincarum & arearum {ymmetria Sodudta
aut proportione ratiocinatuc, poteft tord ad quodlihqt ge-
nus quantitaris conuerti. Exempli gratia,illa propoﬁtzo, Al
rationalibus longitudine cdmen(urabilib® rectis lineis fact iy
rectangulum ratomale eft, ad quantitates in genere ficcons
{ Bb 4  uertetux
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b uerterur quantitatum rationaliii productii rationale eft. qd .
fic oftenditur. Quantitas rationalis a.multiplicans quantita -

té rationalem b.facit c. Dico tung,quodd c.quantitas rationa
lis eft.nam s ex adin {e Aardu& tunc per primd (ecundi Ele-,
mentoR:,ad quantitates redadti erityficuta. ad b. ficd. ad c.

feda.ipfib. commen {ueabilis eft per hypathefim:ergo & d. .
ipfi c.commenlucabilis elt;per 1o' decimi. Cumgs g ratios

nalis (it (quia quadratum elipfius a.)iam per difin.& cira-
tionalis erit. Quod elt propafiti. Similitet procederépote-
rimus, reliquas decimi Element.propofitiones demonftran~

do. Etquod nona cinfdem libri de quadeatis oftendit; pae.
etiam ad cubos & ad fecund quadrata quantitatum rc%:r--
ri.fic; A commenfurabilibus inuicem quantitatibus produ-

& quadrata; funtad innicem ficuc quadrcati numeri. 3 8¢,
producti cubi, ficut cubi numeri:& producty fecunda quas
drarta, icut fecandi numeri quadrat, Contrd, & quantitates;
am,quari qmdmta.-ﬁmtad inuicem, ficut numeri quadra-:
ti, quim, quarum cubi funtad inuicem, ficut numeri Cu-,
bi: quim§; quaram {ecunda quadrata funcad inuicem; fis-
cut I{'cundi quadrati 3 {unt & adinuicem omninoe commen-.
{urabiles, Quod hau difficilins oftendicur, quam nona ipﬁt,

16.24.3 6. 4.8 1 quoad quadrata. Hog, fcilicet (uppofito & anté demonltra-.

10, quod ficut inter duos quadratos numeros [emper inters
iacet ynusnumerus medius proportionalis ¢ ira inter cu-
bos interiacent duo medij proporcionales: & intet fecundos,
quadratos tres medij propoctionales. Ab incommen{urabi-
libus verd innicem  quantitatibus fad quadrata non funt.
ad inuicem, (icur quadrati numeri; neq; cubi, ficut cubi nu-~
meri : nec (ecunda quadrara ficut fecundiqu adrati numeri.,
Contrd, & quantitates, tam quarnm quadrata. non (untad.
inuicem, ficut quadrati numeri, quim quaram cubind func.
inuicem, ficut cubi numeri,quimgue quarum fecunda qua-
drata non funtinuicem, icut (ecidi quadrati nwmeri; funt,
intus feincmenfurabiles. qua dux proportiones feauuu-
tur ex pramifis i deftructione concrariotum.,, Quo fit, vt.
quot linearum irrationalium (pegies tradtansue in decimo-
Elemsntori, totid€ ciuld& nominis, & carundé proprietatd
{peciei inuenidicur inter quantitates in ggmqm_—ﬁlm pras. [tay,
inqui,vtin omni quantitate vaius generis exiftant ots talc}
rationalium (pecies. Per hanc igitur propofirionem omnis.
geometrica {peculatio redigitur ad numerariam praxim.
i fs ; Proro~
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- Omnis quantitatum additio , fubtra¥io s multiplicatio ; fen
diuifio; wel radicum: éxtractio, fit per eos numeros, & quibus ips
fe quantitates fignificantar . Hoc cft, numerorum , pet
quos dug vel quotliber quantitates fingulos ingulw figni-
ﬁc.*.ntu.r, aggr:cg:ltum elt numerus ﬁgniﬁc:ms mﬁum quan-
tirntum aggregatum. Et numerorum,per quos dux quanti-
tates inequales fignificantar excelliss, et numerus fignificis
ipfacdquantitati exceflum Item numsrorum, per quos due
quantitatesfignificantur, productus, eft numerus, fignificans
cart quantitati produdtam. - A thuc dinifo nume:ro in nu-
meri, prouenit fe elicicur numerus {i znificans quantitatem
prouenientem ex diuifione quantitatisillins nitin quanti-
taté hui®.Dema ois radix quadeati, vel cubinumeri eft nus
merus fignificans quantitaté,qua radix et quantitatis qua«
drate vel cubice peripfum quadmrtd velcubi fignificare:
Prlomosinmuions 3N e d g il
Quantitates, quarum denominzrores funt gquales,funt: adin-
uicem , ficut numeratores . - Sintduze quantitates ab. cd.
quarum denominatores b d. (ronanmr wquales: nume-
ratores autem fintac. Aio,quod quantitasa b.ad quantira-
teme¢ dieft, ficata. ad c.Nam ratio quantitatis a-b.ad quan-
titacem ¢ d. componitur ex rationeipfiusa b.ad pofitam,
& ex ratione pofice ad ipfam:cd. Numeriait a.ad numera
¢. ratio. componiturex ratione numeri a. ad numerum b.&
ex ratione numeri b.vel d. (fant enim @quales per hyppote-
fim) ad numerum ¢, Sed per diffi, terminorid,quantitas a b.
ad pofitam,eft ficut numerus a.ad numerd b. quantitas niie
pofitaad quiritacé cd. ficue numerus d.ad numerd c.lgitur
craqui proportioné erit quantitasa b, ad quantitazé: cide
cut numerus a. ad numerd ¢. Quod erardemonftrandame
PrRorPOSLTLO gho i
Quantitates , quasim mumerarores. Jint wquales . fiumt ad
inuicens. ficue: demominatores , ordine commmutato. . Sunto, {i-
cutin; Pr’:em'iﬂ}i, quantitatesa b cd. in quib_us__pqmmtu;i
aquales ipfi numeratores a ¢, Ao tunc, ¢ quantitas:a b.ad
quititaté. ¢ d. eftficut numerusdvad numerd b, Fiaveniny
ex 2. in di numerus e.&ex biin c.ﬁnr-f.ex.lb.vcrb'in d. proue-
n‘iat-g} eritque, per primi fexti; ficuta. ad b fice; ad gvein

-~y . - . 1 x B o N
prima propefitione hui® oltédim®s \quare,ficurin difitnitios

nibus pacninquatitas eg.equalis exivipfiab. Irem cxit fimi
liter,
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liter, ficur c.ad d.frefiad g.& ideo quantitas £ g. xqualis eric
fimiliter quanritatic d. Et g quantitaeum e gfig.iden et
denominatorsideo per precedécé,e gvad ipfum £g. eric ficut:
numerus.cad pumerif.Sed ‘e.ad £frcur dad bigmi e ipliai
aqualis muldplicans ipfos bd: facicipfos fe. Igitut feut
d.ad b fic erit quantitas eg.ad quantitatem fg hoc eft,quan!
titas ab.ad quantitatem c. du Quod fuit: demonftandun.:
Priormos 1 T rongt 0 nn 4
- \Quantitatum duarim vatio componitur ex vatiombus mi=t
meratorum & denominatorum ordine commutato fiumptis.
Sunto binx quantitates a b. ¢ d:quarum numeratores,a c»
denominatoresautem b d.numeri. Aio,q ratio quantitatis:
a b.ad quantitatem ¢ d. componirtar ex rationibus duabus,
{cilicer ex ratione numeri a.ad numeri c.& exréne numert
d.ad numera b. Ponatur eniny his nredia quantitas e f.cuius:
numerator ¢.{itequalis numeroe c.& denominator fiequa-
lis numero b.eritqne, perantepramiflam, quantitasa b.ad
qitantitatem ¢ £ (icut numerus 2.ad numerd e.hoc ef; icut
aad c.Et per pracedenteny,quantitas e fad quantitaté ¢ du.
ficut numerns diad numeri f.hoc ety ficut diad b.Sed pofi~
ta media quantitate ¢ firatio quittatisa-b.ad quiticaté cd.
céponitur cx ratione quantitatis a b.ad quantitatée f &ex
ratione quantitatis ¢ £ ad quariraté ¢ d.Igitur ex xqualijea-
dem ratio quantitatis a b, ad-quantitazemy ¢ d.componetur
ex ratione numeri a, ad pumerum c.& ex radone numeri.d
ad numerum b, Quod fuit demonftrandum.
‘ Prorosivio 6.

- Duas propofitas quantitates coniungeres. Si propolitz:
quantitates fingulis fignificentur numeris. Tunc coiungituc
numeri, per quos propofite quantitates fignificitur: Niag-
gregatii tale erit numer® fignificis aggregati ppofitar: qui
ritatid qualicd perdecidd huiuse Siauté propofitg quatita-
tes fingula binis fignificétur numeris. fincipfe tic a-bi cd.
quard numeratores gdéa ¢ denominatores aidc (vealfolet)
bid. Ducatar by in ¢:& fiat e Ducatue etianya, in-d; & flarf
Sicqueiplorire £ aggregari gdeinde ex b.in-di fine hieritgs:
quatitas g hi cui® numerator gidenominator atic h.aggrega~
tivipfaraa b, ed. quandtacd quaficd.Ci-em b.multplicis

fingulos ¢ d.fciat lingulos e I erit per prim.‘tm:huius,ﬁcut
cadd.ficeadhEc fimiliter,qm domultiplicis fingulos a b.
facit fingulos £h. eritque & ficucavad be fic £ ad h. Quares
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! perdifiinita,quantiras e h.eritwqualis quantitit ¢ du& qui
«titasifh.equalis quantitati 2 biSéd per diffinitionem , ficut
-~ numerus ead aumeri ficquantitas e had pofita: ac ficur
- numerus £ad numeii h.fic quantitas Fhoad pofitam. Igitur
- per24* quinti Elemen:ficut giaggregatumi ipforii e £ ad nu-
-merith. ficaggregari cxi;l»)ﬁs ¢ b fh. quantitatibus, hoc eft
ex ipfis c'dia b.quantitatibus ad pofitam. Quare, per diffin.
g h.numeri fignificancdidtii quantitatiia b.c d.aggregatum,
« ita {cilicer, vt g.numerus fit numerator, & honiis denomina-
tor.Itaq; g h.quantitas et propofitarum a'b. ¢ diquantitati
congeries,qua quatebatur.  Quodfi'propofitarum quanti-
- tatum altera tantlin binis notetur numeris ; tunc relique
Afupplendus eft numerus denominator, qui quidem in quan
titatibus ad pofitam multiplicibus fempereft vaitas, qua
integritatem pofite in integris fignificat, ~ © ¢ vl
T sPrRoros viTir o L : i
Duabus quantitatibus inequalibus propofitis;minorem d whs-
~iori fubtrabere_r Si propofite quantitates fingulis denoten-
. tur numeris:tunc numerns minor fubtrahaturd maiori: nd
relictus numerus ericis,qui fignificar quiritaté, quas fuper-
clt poit fubera@tionemy minoris quantitatis 3 maiori, per fe-
-cundam huius: Siautem propofite quantitates,quani alre-
~taab.altera fubrrahendaeft, fingule binis exprimantir ni-
‘meris.Sintipfe tuncabimaion & cd.m'inor:qtmllﬁ'mirﬁm
~tores finta cidenominatores b duita vo oporteat quantitaté
¢ d.fubtrahere aquantitateah, Ducarura in do & flat e.de-
inde b.in ¢.& fiatfMox fubtrahaturab ecnumerus £ & reli-
quum fit g. Ducatur demum b. in d.& fiac h:Eritque quan-
titas g h. cui® numeratorg. denominator huqug relinquitar
poft {fubtradtionem iplins c diquantitatis;abipfa quantitare
ab, Ciiem dumfeans fingulosiab: faciar fingulos ¢ hietiyp
p* hus, ficucaad b.ficead hié& fimiliter,gm b.mbears fin-
gulos ¢ d.facit lingnlps fhiideo ficut c.ad d. fic £ad hiQua-
re per corollaria diffinitionum , quantitas e h ipfi ab.&
quanntas fh. iplt cd. xqualis erit. Er cLuoniam h numerus
elt cois earum denominaror, ideo per 4 huius, ipfe quanti-
rates e h.fh.{untad inuicé ficute }gmm'cm rorcs.-Qy_.}mob-
ré excellusnumeratos, (Cilicer g.nds fignificabic quantitei
¢ hfh.differentia, hoc eftipfa g%:.qu.m titas eritealis dfiasfi-
cuterat demonitrandid. Quod fi propofitari quantitatum
.altera i binis notet numerisitic relique ﬁ:p[f[édus el niis
denominators
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denominatoriqui quidem in quantitatibus adpofitam mut
. tiplicibus femper. cft vnitas, integritatem pofitai iac non

.Idjl‘_ﬁ['ag;ﬁgai_ﬁcés.,;jl_ltm notandum tam in pl‘:tftnti-,quim;in

,-precedenti propofitione,quod quantitates;qua ad-pofitam
‘multiplices {unt, &infuper, particulares ; aut faperficien-
. tes redigende funtad partes, ita ve fingule binis (ignificen-
_tur numeris ; atque modus demon(trandi locum-habear.
Hinc conftabit, propofitis .duabus: quantitatibus} vtra
ﬁtmaior.j,-_ HITET I ies) I_."‘ :
Hiat o PR OIF.OST Tro 8 p s pokiag
. Duabus quatitatibus propofitis,alteri in alterdmultiplicare.
. Sipropofire quantitates {ingulis fignentur numeris « tunc
. numeri fignificantes ipfas quantitates multiphcentur alter
in alterum : Nam . productum, per fecundam- huius ; erit
numerus fignificans quantitatemex propolitarum quitita-
st multiplicatione produam. . Siaut quiritates,qua mul
_ tiplicand proponuntur, fingule binis fignificentur nume-
c; ris:tuncdintipfeab. ¢ d.quari quidé numerarores finta c.
" denominatores verd b d.Et ducatur numerus a. in numeri
& proueniate.lté ducatur numerus b.in numese d.& pro-
_yteniat fEritq; quantitas eficuius numerator e.denomina~
_tor fproductum ex mulriplicatione quantitatis a b.in'quan
- tiraté i Na; perquintd huius hibtigratio quantitatisefad
- quaritaté ¢ dicoponitur ex rationib” numeri e.ad numeriic,
& numeti d.ad numerii £ Ratioaiit quittatisa b: ad politd
€oponit ex ratione numeri aad ynitaté, & ex ratione vnita-
s ad numerib. Sed p difi.muldplicationis numerori, fi-
. cnt acpumerusad ynitatg; ficnumerus ecadnumeruni ¢, &
- dicutvnitasad mumert b ficnumerny'diad numera flgitur,
« per.cqua proportioné,quantitas e fad quantitatécd. ficut
_quanttasa banultiplicansad pofird.Quare,per diffiimulti-
- plicationis, quantits ¢ ficft pradi@um proueniens ex du-
&u quantitatisa b multiplicitis in quantitaté cd.multipli
. catd, quod quarebarur. Quaod fialtera propofitara quanti-
-tatii-duobus fignetur numeris, reliqui verd vno: tume huic
Auppléd® ety vtin premiflis fadtd eft,numerator,hoc eftyvni
tasiEr fi quantitasd altere velambee fincmutaplices ad po
fitam , & infuper fuperparticulares ; vel faperpartientes’;
tunc rediganturad partes ,%Vt'ﬁngulm ‘binis ¢onnotate
‘numeris, tdad praxim, § sd®emon frationé accsmodétur.
stotsalmoiab Proro-
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21 Duabus quanticatibus propofitis , alteram in alteram partiri.
_Si propofifx quantitates {ingulis fignificentur numeris, tic
ijdem numeri quatitaté ex divifione vnius in alteram, pro-
.uenjenté exprimerentiita quidem, vt numerus diwifus fic nu
.merator & diuidés denominator. Ni ficut {e haber diuidés
quantitas ad diuifam, fic e habet pofita ad quantitatem ex

.divifione proucnienté. Ve fi ficdinidenda quantitas adiui- & 4= 1t

.dens verq b. iam dico tanc, quod quantitas a b. eft quanti-
itas, qug provenit ex divifioncipfius a. iniplam b Nam per
-4" huius,ficur et numerys b.ad vnitatem,fic elbquantitas a.
«ad quantitatem ab. quandoquidem earum numeratores
fintzquales, quia.fverobique eft numerus a. & denomina-
or quantitatis a. fit vnitas : denominator vero quantitatis
ab. ficipfe b, Ergo ficutr quantitas b. {cilicer diuidens ad po
fitam (que per vaitatem (ignificatur) fic quantitasa.fcilicet
divifa ad quantitatem a b.prouenienté.Quamobré, per diff.
idinifionis;ex dinifione quantitatis a.in quantitatem b.pro-
uenitquititasa by quod fuit demonftrandum.Qudd fi qua-
ctitates,quarum altera in alteram dinidenda eft, fingule binis
~denotentur numeris : tunc ipl?r:-a b.c_d.quarﬁ numeratores
a ¢ denominatores b d. ita veip( a b. fiv dividéda in ipfam
cd. Ducatur dvin: a. & proueniat,e. Item ¢ in b. & prowe- ¢ =
niat £ eritque quantitas e £ cuius numerator ¢. ac denomi- %
nator fea,qua proucenit ex divifione ipfius a bin ipfamcd.
Quoniam, per quintam huius, quantitatis a b, ad quantita-
tem ¢ firatio,componituc ex ratione numeri a.ad numerd e.
& ex ratione numeri f. ad numerum b. Ac per diffin.mulri-
 plicationis in feptimo _Elcm;ntoru m,, Qcuta, numeras a_.d
iplum e. fic ynitas.ad d.-Ac ficut £ numerus ad ip{um b, lic
-cad ynitaté Et ratio quatitatis. ¢ d. ad pofitam jo. ponitur

. &x ratione numeri, ¢, ad vnitatemi, & -ex ratione voitatis ad

numerit d. Proprerea, per *qui proportioné,ratio quitita-
tis a b. diuife, ad quantitatem ¢ f. proucnienté;erit, ficut ra-
tio ¢ du divtdennsad pofitam. Ergo, per diftin.diuifionis , ex
dinifione quantitatis a b.in quantitatem ed. prouenit qui.
titas ¢ f quod. elt propofitum, ;. Quod i propolitarum
quantitatum altera vno wntim fignificetur numero ,, tune
{upplendus eft i denominator per ynitatem: yt in premifs
fis faciendum precepimus., Etli quantitatum altera vel
veraque fintmultiplices ad pofitam, aut {uper particulrn;q,.
(110154 ew
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feu ﬁlpcrE_a:ticntcs‘,' rediganturfiagule ad (inas pattes. Itx ‘numerii:quod tic figgiacb. funtinuicé cémefurdbiles: tic-
~quidé, vedingule per num ecatorg: &'dgnomtnatoré'ﬁxprq‘{ll ipfum e.produétumr,ationale eft:quidoquidé tunc.quadra
?ﬂ: ad predici praxim & demontrationé accommodentur, tinii £ radix eft. Ponantur nuncipfarum a b.quantitatum
ProrosI 1o ‘fo¥l f ; quadrata {cciida un rationalia, hoc eft; cognita p.numeros, §
' Omnisadditio & omnis fubrraétio in quantitatibus cos quafintg.& hovefcilicet g fir quadratumipfivs cargy hufie; -~ °
gnitis irrationalibus fieri poteft per terminos plus & minus. quadraraipfius a.Rurfum;nuncper iltec fecunda quadrata.  — —
Nam; quitirates;quard folaquadrat, vel quard {ohi cubi, veftigabo produdii ipfari a b.fic:Multiplico g. in h.per 8% : 3
vel quarii (ola fecunda quadtaza funt Coinim,\'t plutimum. hui®,& proucniat k. Dico itag; quod k.eft quadratii fecadi £ eid
“neq; coniungi poffiin g, nifi per termines binomiorum:neq; 1pf1° e.producti, hoc eft,quadratii ip(i® £ qd fic oftendo. Cit 4 6 0
altera fubrrahi ab altera;nifi per termines refiduorum,ve &1 e ¢ in fe faciat & c.in difaciat ferit, per primam fexti,fi- £ It
jungendx-fint dux quantitates r. 3.8, :.‘&iti m dic-.i,'qrﬁ cutc ac! d.icg.ad £Et fimiliter;quoniam d.in c.facic f8d. ""TE _Tg St
‘aggregatum cffér. 3. p* r.2.5i vero hxecab illa {ubtrahenda in fefacit hiideo ficut c.ad d.ficfad h. Ergo g £h. funtcon- k
fir,ilicet refpondebo, refiduum polt {ubtradtionenvefler. 3.. tinue proportionales.Quare per 1% fexti, quod fitex ginh, ——0 00+
fi.r.2. Quandé mmenad invicem cénﬂ}_enﬁmbilcs fuering, . fcilicet k.eft 2quum quadrato ipfius £ Q%{ad seneaftendens 1296
pofluntad vait nomé, i inadditione, sLin {'ub.tmﬂ:ionc_r?- d_um.-ld idemquoque haud 'difficilins oftenderaus de tex-
i,ve poftea doecbimus.Ilud tamen in binomijs, refiduisq; pjs » quartis ,,& quotiefcunq ue-qnandt:a{um quadraris in
Ec prolitis,nunquim non licer comperire quadiatumy cus infinitum, Nam-quota funt quadrata quititatum mulripli-
ius radix fic ipfunrbinomiale aggregatum, fiue refiduum,qd: cantium, produétum ex quadratis, totum quadratum eritd
padditiong, Euc (ubtratione querend proponitur. Verdm: quadrato producti multiplicantid.Quod etid oftédit Cipa-,
tale quadrati nonnifi p duo nomina pote(t proferri,qd pro . ‘nus in fine decimi Elementog:.Hoc itag; pacto multiplici-
pofite quantitates fuerintincomenfurabiles: ve poftea per mx"ad inuicé quantitates potentia ti ténalcs,vcl.-midiales
cexépla declarabinus; regutlasfingulas tradentes. . prime; vel cuiufeiiq; ordinis.Venid niicad quantitaté cubo
PRiopo-sI T 1.0 I3 { tm rationales,hoc eft,quarum foliim cubi {fupponuntur co-
*“Duas quantitates propofitas, quarnm vel quadrata tans gni'ti-:quiuis dehis 9ihil-5uclidc§.5unm,vt Rrius;propoﬁtg
i, vel cubi ranvdmy vel fecanda quadrata tantdm cogni- - quititates a be(]l.!al'u pmdu(_fw fuite.& quari quadratacd,
L ta fupponuntur, inwicent mult licare. Sunto dux quan= & coril producti £ Ducataiin c.& fiacl. Ité b.inid, & far m.
a- b titates a b. quarum quadrata ¢ d. tantln- cognita rquO-L Eruntq; per diffin. | m. cubi quantitatem a lg.pcr quos cu-
—— — - puntur A iubear a.in b, multiplicare,id faciam per quadras bo§ querimus _n.zmc-prodt}éht xpfalyf ab. Lsgfum_ c.Mul_.npll
51 { wSitenimiplicuma b. produdtum c. quod cum rationas co igitur Licubiiin m.cubd,& Mueniacn. Aio niic,g e nu
£ (¢ nonfi, exiftentibus a b. inuicem incdmen{urabilibus, & mer”eft aub®ipfi® c.hoc eftygpipfam e.produdti quaficd cft _
9 3 perinde o feinper poflitexprimi numero;queerendim cf radix cnbig-lph?n.(_l‘a’_ﬁc oftendi.Ci exa.in b.fiace & ex a. d b g
o P per cius quadtatum,quod femper rationale eft, fic. Muldipli in ¢.fiat Lerit perprimam ford, fioncboad cficead Litem & 7
16 36 81 per $+huius, c.in'd.& proucniat f. Aioigitur,gfieft quas cum ex d.in b, fiarm. &exd.inc, fiat ferit fimiliter.ficut b, PLECE
dt":r.tum produdti qu:ﬁti,hoc cltipfiuse. Quod fic oftendoi ad n_;.ﬁc jam & .m.‘ad £ 7%1‘1?: ﬁ_ct-hcur m.-nd!.ﬁq e.ad l.' v _d_
1296 Qinumaultiplicans feipfam facitc. & muleiplicds ipfum b: Ecideo, pcg-dqmmaq;;tm.n t?)‘.l} ’l numcrusl;n. th ficex I. 6 o
facitc.erit i(Yc'o, er prim 6 Euclidis,icuta.ad b.fic c.a.d e in ln-f!lqunlls el s‘qu‘} ‘neex.c. 1{“ -hoc Fﬁff“d?ﬂ‘iP wsequl | £ m
Et{imiliter,qm E multiplicans f¢ ipfam, facitd.& mulcipli- wvidelicetfirex e.in ‘_uum qua ({a{ftgn:i \Perdi l? igitur e i
cans ipfam a.ficit e, erit ficura. ad bufic cad-ddgiturceds eftradix cubicum ipfius n.Quod fuit demonftrandum: Hac Sy
' funt continue proportionales. Quare pet 1 s*fexti,quod fie via multiplicande funt quantitates cnlﬂ_ml _tantdm cogni- 22
ex c.ind. fcilicet fiequi eft quadraro,qd ex e.qd crav demé- T Q?n SR vnla i Stz tudmu té&lmndfﬁ cog;m- e
frandd.Si cotingac igituriy?umf-et udum effe quadsac T peiCPropomuGRstuEsuLvEIquadium,Y R

numetiin,
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vel feciindum quadratum tantdim cognitum offertur, tuner

capiendum cft fimiliter gquadratum, vel cubus, vel feciidum ¢

quadratum quantitatis per {e cognita, & deinde quadiatum:
in quadratum;five cubusiin cubum, fiue fecundum quadras
tum in fecundum quadratid multiplicandum eft. & fic de=)
inceps pro- tertijs,aut quotiefcung; quadratisiSic & demd-
fratio dudii memorata procedet; & propofitii abfoluetur.
T 0G0 (RO LA RALLY iMisuoty B, ind
Vndemanifeftum eft ; qudd ex dudtu quadratornm ; fiue:
cuborum, fiue fecundorum quadratoruin, aut ﬁ‘qﬁcntiuﬁly
{emper producitur quadratum, fine! cubus, fiue quadratus
fecundus produch ex multiplicatione radicum , quarum
quadrata, feu cubi, feu fecunda, vel fequentia quadrata.
Qu omnia,ficutiam demonftrata funt,ita per Arithmetis
cam praxim , tam in ‘quantitabus r':uiom]it:us , qudin po-
tentia, fine cubostantim rationalibus,fiue medialibus, {iue
duorum pluriumve nominum; fupputandocomprobitury
quemadmodum in Arithmeticis quftionibus per exempla
tradidimus, ' yora!
ProrosiTio 12, ; '
Duabus quantitatibus propafitis , quarum quadrata.tantim
wel eubi tantimy vel fecunda quadrara tantim cognita fups
ponuntir s alteram in alteram partivi. Quoniam , per difs
finitionem , quando multiplicantur ifnicem dux quantis
tates, produ@umad multiplicaram eft, ficur multiplicans
ad pofitam: Tam fi multiplicans nunc it dinidens;ac produ
Gum fitdinifum; erit multiplicar, quotiens. Quandoquis
dem, per diffin.diuifa quantitas ad quotientem elt,ficutdi-
uidens ad politum ¢ Iraque dinifo productoinmultiplican=
tem,femper ex dinifione prouenit multiplicans.Quod cam

»

b ita fit,abfoluenius problema,per defcriptionem penitits;ac
3

fuppofitionem precedentis propofitionis: Sint igitur, ficut

e d m px:rmiil?x,propoﬁr; quanttates a b, quari quadmta-c‘d.

P Eroduétum autem e, & ipfarum ¢ d. productum f. Olten-

£ , fum eftergojquad £ eft quadtatum ipfius e. qud feilicet £
5.5 fit exdu@u c.in d.Igitur ex divifione ipfins fin ipfam ¢ pro

k

! ueniet ipfa d. quod eft quadratum ipfius b provenientis
ex dinifione ipfius e in ipfath a. "Sitigitur; exempli gra-
1296 -tia, dinidenda quantitas e. dinidens autem av' & offerantur
harum quadrata tantdm’y (cilicer £ quadrarum dividend®
e. arque ¢ quadratum diuidentisa. dividam ipfam fiin ip-

- fam¢,

LIBMRTIDRIME,MPARS IT. = Q7%
fatt co& plotiknier bid. quiadricam sfciliceripfius bi quotientise
qiwhiae feilicerex divifione produdiin'multiplicanten, pro-
vettie muliplicatar, | Trem quoniam s ex multiplicatione ipla- .
ru’.ﬁ%‘!ﬁ* wiquie funt {ecundaquadratuipiarum-a b producitug ke ©

b

1

fecun ufh'Qn:‘idl‘aﬁmipﬁnsw:pmﬂu&ilcx-‘}}:ﬁsn.;bé-aiami?mili- s

tet i pro dinidenda quantititdhe. offeratu bfequndumy dius qua= 0 o T g
dratuin E&ipt‘o’ﬁiaidongc.a‘;propmh:hffcntt{zduﬁi':ius quadras)—— R
tafi g/ tenc dividanyiplam” kuniplam g & proucrit-h.fecan=y, ! ¢ D 3
diny quadritam ipfiusb.quotientss.. Nam ex ditifioné produdi i =« .m

in' multiplicantém, ‘profilic mulephicata s Demum, quoniam 8. 096 5ty
extinnliplicatione caborany . qui (ilicer funt cubiapfirnm’l |

ab. prodircitur n. cubus ipfius ¢ produdti E'im?fi}7= nonalites, T @

fi pro quantitatce. Eart-lic_m{a'dgn\f:pi_us cubushiis&opro divifites] s
né a:ponasut cits cubusl kunc partiar cubumipfuminin iplum ¢ g empla,

1.& pi}a‘igctiiét m ¢ubuslipfas b. ubliuitis.Nmnfmcpmdu&hpg-; R SR
in'tniltiplicantern divifumy exhibet - multiplicatam. Nec fecus / T ; Rad.

ficicndumipro teitijs, ac fequentibus quadratis, quonfquepro~ i ¢ 0
ceflritcutiofitas + * ‘Quod fi divifory aur dividendus numerus. g oo 6 @
itiofferantar, ve alterper fe notus fiealeriys verd fantum por
tentia vel cabus vel fecundum quadrum ‘cogaitum proponas 36—81—1210601
tit's] tune pa dignicas‘capiendaiclt numeti pen{ecognitis vefei=:
lickr, f\"&liqtniﬂritdm'jm: q}}aﬁmmm@ vel tubrimuin n:u‘hua'n 3 .v;i ;
fecundum quadratu my in fequrdum quadracum,!vel dignirren ;
namuis in parem dignitatem partiaris tficutimm ul:flmmonm
21&1’1‘:11’ cft. Sicenim & demonfitatiodudumexplicatalocum ha-
bet,‘?&qu.tfﬁtiﬁnmm-! ' afaidshinE 9 siimo s muhast
QEC HUFTH] ‘COIR‘OI)I..A RIINI‘ N ba 2 et
“Ex qlﬁ{mstmanifd{ium :ﬂ;qdhcﬁﬁdhﬁﬁoa:qd}c}mﬁ;m uas
drattmfinecubiin cubum; fiue fecundi quadrati dn fecundum;
qﬁ:i'dr:‘.tt'nn , [umperproueni tﬁquadeu.s,‘{:tnxlubq;!f@L{aou‘ndus g
quidra tos-illin S‘Qtao'ucmis,quc_:dz en;d:u:fxoncmdzm m;u&m,c:.n, b
quatnm {unt quadram,\'el g.ﬂ_.n, vc‘l-{&_r:llm‘da qunﬂmm,p;;oug:nm—_;
bat! Quod corotlarium feqaitue fimiliter ex prgccdg{\n? corol=:
Tarib, ﬁéurpmpp,ﬁri(‘:‘cx. p,\(? ﬁtﬁ%nnb ngﬁ:cbagur,_ pcmp_ias m l-l_lrr;)
.ti}‘t‘lfca‘t'ibh‘zs-&_‘-d-iuihonisrd:l iditionesiiionshisun cmibag ‘obug 3, 8 S e
fugnt soishrPPRoYR 4 snly 1ensrby i th g h.n ¢ d
1 "F‘z‘.o;"nﬁmmndn.tnih:'qmm.’!.a'i:mmpcr-pormr'as‘tagmras,m per:s :
citbias Aeneane daros, comgeriem’ s exeefSum «wﬂ‘fgarc..zu Santo; 3. 12
dire quantitates 1 b, quarim guadrata.c d _w:ogmta_.ﬁn r.\'olti)ﬁc:%- i =
ruth congeriem -pr(.\nu\nci;_\ e e vndecimam. :h:uu; y mulu;?h-‘_-‘;- p
oo diifr b, per noripfirum quadiate cdade propanfate Huius 2
L IETR EUD Cc duplum 12
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dug}n m fiv'f Shmoigituraggregatum ipfarum edif. dicolenim.
qued tale aggregatuim cfb quadtatum congeriei quafite:Nam per,,
4‘-(équndi Elementorum;apgregatum ex-duohus quadrditis, u;,:,
plogs produddi radici;quarum funt uadrata,conficiuntquadra.,
tm congericitadicum. drem funta j ux quantitates a b.quarum;

R __E. maion bi& earum quadratafint ¢duVolo {ubtrahereipfam a.ab. .
- wn-ipfwby Per it huivs,multiplico aiin b. per cati potentias ¢ dvdc,
o8y ML proueniatie; Huius duplom figfiqudd i‘u{)mhu ad acgrcg:;:,b jp_-.:_
T3 a7 faumed: &refiduum fit g Dico igitur, qud g. eltquadtatum 1,
. o t cius:quantitatis, qua relinquitur poft fubrractionem ipﬁusia,.gh-,i
T 0 g ipfabiNam per 7*fecundi Elementorum, quadratum quititatis,.,
PR 3 qua firfubtractio, vnd cum quadrato fubtrada, famprum xqua
e lc cft quadrato ¥efidui-vnd cum duplo vins,quod ficd tota in fub-,
P 8 tradtam. Quam obirem; i taleduplum fubtrahaturabaggregato
— 5 . quadratorumatius & f{ubtradte , fuperelt quadratum. sefidui. |
. 12, _, Vbinoundumieft,quid/quando dux quan tirares propofita funt

" invicem commenfurabiles; tunc;quoniam ipfg funt ciufdem fpe- 7
ciei : & earum tam congeries; quam cohcellus et & eiufdem fpe-
cici quantitas.Exempli gratia: iue propofite quantitates [int po=,.

"tentia tantim rationales inuicem commenfurabiles: tunc earum
tariy congeries; quam differencideritquantitas ynius nominis qu ;
tehtia /tantdme rationalis Siautenypropofite quangirates fin-
gule fintynibs fpecici-bingmia : & peninde commenlurabiles:
tuncearum tam congeries ; quam differentia eric eiufdem {pe-

cieibinomium : Et fimiliter de reliquis ierationalinm (pecicbus

dicendum : Quae omnia & in decimo Elementorum demons
ftrantur, & calculo pra@ico comprobanturs:Sed reguls in hac
propofit.one aflignate quantitatibus (potentia rationalibus tan=
tim vfo veniunti'non & ijs,; quarum cubi tantlin; auc qua.
rum fecunda quadrata tantim cognita offeruntar. | Sed pro
vhiverfis quantitatibus , tan potentia tantdim;, quam cubo Hn-
tim , quamque fecundo quadrato vel quotacunque potens
eAurearegula,  tia tantim cognitis, dabimus hic vaicam & aunrcam 'r_c_gulam_,'
quaty’ hic fimul wademus & demonftrabimus. Sit a, magyi- |
4udo pofita, qua denominatur ab: vaitate. bc/dux magnitu-,
nes date. Sit d. quadratum ipfius b, & ¢. quadratum iplins
<€ Fecubus ex bi& gicubusex ¢ Et tunc fi fecetur ¢ in b & pro-
ucniath.ltem ein di& proueniat k.ltem giin {8 proucniat . erat
iam ficut a b d. & ficutipfo acegiin &ipfe a bkl per diffini=.
tibnem quadratorum, & cuborum , & per diflinitionem diuifion
-pis continud proportionales, Quare pex diffinitionem hy radixk,,
g " quadiaium

< livaggregare quantitates bc.perearum quadeatathervel per ea-
~lrimicaboes fg,pumm‘ m.qunlcm.:!ggr { mm‘:pﬁ\mm.r- &ifa

s
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quadratum & l.cubus talis radix erunt. Qhibus cafideras; § ve-

i fUquadaati ipfias’ m, & dulemm.cabum or Mo dii=aim
srdiin n.8oprougniat p. ltem:ducd £ ino.&eproucniar q: io tic,
srquod p.erit quadratam tatinshic: quodds q: eriveubns.efiifdeim
>bic. totius. Etfic habcgfr.i per quadratos ;4 percubos aguren':ttﬁ"’ i
-&p!’arﬁ be Hac efbhabeo ta quadrari, ﬁ,cnlﬁ‘t.tlis 1ggm:-m‘: q:’: : :
¢ aliterin notitiinon venir. Atgy itv duinceps’ et per fecunda & T TSR
aquoracinq; quadrara: Quod ficofedirar-Cif, per difft.diaifonts. . 1< - P i
~-fitficpe caadtbific hud :e.'mr'-cnniu'nfiu.rn'fomirrvu:'bmd"ip#iw!n‘b.
-ficuttord hatad ipluiy ahociet;cb. ads plum buficwe . hdh. Q 25
-:@Qpatcfgcr st féx-r§ Euclidxqd fivexain.b chocefiplumasstes— = — 713 5
rgatigbaiequale erited, quodfirexhin wmltiqyoied biihvm Rog -
~eft,ex radice in radicem producarur tord bic. id et corollaria v
«decime haiwsjex diin o hoceftex quadraroiin quadiari produee: -
“ur quadrard tonus bie.qd: faicp.8cex Rin oihoeeflex ¢itbe iri'eu a
ibum, praducetarcibus totiusib c.quifure q- quod ey demott- | 1
Atrandum.. Et fimiliter per eadé omnino,idiplony o tdururdéfe- b ¢ th m
seuhdisquadratis sereterifygy dignitatibusmagnitadinmiy., ¢ Quiod ] ahi. .8
i velim (ubteahere quantitatem b, derora ¢ periquadeata - |2 P l
runvdsd pe- tmerdinidl quadrardiplius b e feilicer iplanrp.per d T é ¢
quadrdci ip_h’us b.feilicer peviplam diEr prouenict ex i demont f L RRE
1C

dteatis,ipfa n. cuius radix quadrara oft m. Arqua fuberthon.vaic
tem:& fupererit h.cuius quaddacaei licesdplatwkiducoin dm
drati,lcilicer ipfius by faberahendwe: &pi‘oucmcr@;‘qdé&fci‘qu':l
drati dplius c.quae fupereft po['t:ﬁ:htrmfﬁoné.ipﬁus;},13;mm bt fefd
per quadraca {ubrracke & eius,d qua fir fuboadio, hibeo ‘?fliit:[ri 3 a1 fay” |t
tum relictes Eadcm quoq fubrractio fier e::-cubos.qlmnriti-imf.x‘
feilicer per £8¢q.fic. Dinndi cubd ipfus E cfeilicer qiin il
iplius bofcilicer £&: pronenict ex demonftra risIpiy o) cuiifs faedie P 9
catica el m.Dequa dminuo a. vaitacd; & relinquetur b: ciius ¢ij2 i
bumil,ducoin: Ecubivipfius bifubtrahendw: &ipronenicr cubus
iplius.c.relicte poft dictam ac propoficim fubrrationem e o
candeavidipfuninfeeundis quadratis ceterisque a.icinbcps:egg;f £ Sz
njcr, Que quidemrregula,quoniany communis etbvniuerls i int T

finigany guaatitacam dignitatibus, nemine hadtenus 4 imadus

r_"

gt demon brata, merita aurea faicappellandas: +
A S et ot s 0TI T CUMD 2 T AR eI £ i
iy 197 ts erilii ) 2 ) :
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Duas propofivas, quantitares: porensia tanciim , vel cubo. tantim,
c. . 8. welfecundo quadrata tantim natioafes,inicen: cominenfurabiles ine
da 3. . uicem conismgere savel alteram ab alterafubtrabere s Quoniam
: due quantitates commenfuzabilesinuicem fupponuntur, ¢rant
[ S o0 g numerus ad numérnm s fintergo ficur nameras:a.ad nume
‘& 3.0 - §5+ byrumb. quacun: maiorb.& horl._nn.-numsrdtuin Aauregatum fidc,
e 9. 23 £ differentia verdd.leé ipforuma b.quadrad fins e Klcudi ghiqua-
o 27 127 k draci fecundi k L ngtif:t_mautemPropoﬁ we, i potenua tanti
S 81 625 Lofingrationnless Anc earuin’ pocentic e quadratam n§icautegny
P e ntimerationales y earum cubi fint p g tandem quidra-
537 00 L .,-_tg_fr:cundd'-mtioniil_c‘s:,‘mmn:quadﬂnm- fecunda fint rf1pfe au-
—— - x——jamquantitdtes inces.de quoniin tix/{udcadinaicemficat in-
m. 18 s0. nmeciab.ad imdmmﬂ%.d&,ﬂ;&m- n.ipfise i & ip(ip q.ipfis
p- $4+ 250 ?ih necnonipfl e iplis ki fint fraportionaless Quoniam,{oi-
r.162 rxgo.l 'c!:rqu:mtit‘:umpspmpotgibpmlitimr..g ram quadrataiad nuicem,
quim cubkadinaicdm ;& qninnfccihr{'glnguad‘rgm ackinuicem:&
t] _dzindk p_n,mngqi‘rq.tcmﬁ:inpcrpmpmimﬂhaﬁ;pn.@mgmm&i
dia qt gk delicer,qudd quadrata duplicant bthtlriglit‘ﬁm,tpi.if&nui fecan
18, _J‘a;%\ 1 daquadruplidanty & ficdeinceps proporaioneim r.uh_cu}m; iHine
‘64, . o lequiturquoniam perconi un&am,'&:'cucrlumEx:qpomfagdm-, fi-
sl ;‘ Cub cmt gftc,_nnmprus’.a.d'd.p;ilq:itt:n%acsaoregaugmt{c:hr:::: :_x;blm_d.‘co-
4096 16 .y Tum differentiamy fic ¢lbaggregnrum. quanttaum ¢, ad carum:
I O: 2 difterentiam ¢ Idcireo! o talimeaggregarorum quadrata, talium
' i ! differentinm quadracis;Secublicu is, & feciida quadrata ﬁ:tu?dis.
S o &Pd'm;:is.l)mpnc:iennh:uf!‘m‘th&?id:inCCPS {equentin. Vade ficut
- 7- 180024 3102 o iy, pumerisadke et ‘fieidue menumerusad fnames
%, §, 16 32 rum, hocelfcutquadiata ﬁng_ularumiqu:l'nti'm‘:mmrx.ad'q_na-_r
 dratos ingulos numcroruma b.ficerit quadcaruin aggregat qui
titatum: tx.ad:quadratum ip (fus c..nec non fic erit gadfarutnt
differentiz-quantiratunt. excad quadratum: ipfius doidemque de:
cubis, & de fecundisquadeatis dicendi: Quoniaf igituc quan
titates £ x.note-funeped quadraty nr n. tancum woe ficuteftm.
ad e ficic y. numerus ad quadragum ipfiusici Ttem fic fic z: nu-r
metus adiquadiatume iplns d. Nam ex’ iam demonftrats y. nu=-
merys ent quadmunrageregati ipfaram X &z numerus crit’
quadracum:differentia i?i:i.mm-nx.Sicnqucitpcr quadiata tam
congtricshq:uilm;cxd‘clﬁi's-.grppolﬁuumqmndr.u‘iliu.ngoni:?rfxz;
autem quantitares.tx.cubo. tantumfunc rationales: tunc fumilis
“ter quieretur @i fam congerics . quiny excellus per cubos;,
Sidemum quadiato {ecundo tanudm rationales ; tunc talis con=

geries & exceflus perfecunda quadrata notificabitur.
T Corol~

L]

LIBRT PRIMI, PARS IT. b e
_ COROLLARLDIYVM
‘Ex quibus manifettem e, humlinedi - duarum quantitatum
cam aggregatum,qaim differentia, femper efkquantims vaius no-
muinis & viriqueipfarum commenfurabilise ' !
. {)’novos:rt'o 6
Diuarum quantitation plurium nominum , aggregatuns , ant diffe«
rentiam vefligare_». Quando nomina quantitatam funt ad 1nuie
cem incomenturabilia t tanc congrezatio haud aliter fier: otelty
quim aggregatis membris per aduerbium Plus:necetiam dfaali=
ter proferti,quim per aduerbid Minus:ficutoltendit Euclides in
decimo, tam de binomijs,quim de refiduis: Vbi verd fuerint duo:
fiomina inuicem cdmenfurabilia: tuncez,per pracedentem, con=
jun@a conflant vram quantitatem, & ideo redigenda (untad vad
nomen inadditione. Quod fi minor A maiori fubrrahatar, fuper-
¢t quantitas vaius nominis, in fubtra&ione. Semperigitut dug
nomina, que in additione, vel fubtractione ad vaum redigi pof-
funt,redigenda {unt,ve quim paucilimis nominibus {iue aggre-
gxram, fiue differentiam proferamus. - Etinadditione kot {em=
perattédendi, quod nomina per Plus geminata, Plus conficiunt:
Per Minus verd notata, Minus. tantum,inquam, Plus, feu tantuny
Minus,quanti coriunét conflanc. udd {t nominunralrera per
Flus,nltcrﬁ per min® noterur, tunc eori excelliis adijciendus,aut,
ubteahendus erit fummesadijciendus quidé,qit nomen per plus:
notatd, maius efti(ubtrahendus verd, cum maius eft reliquum no
men. Vode i nomina contrarijs titulis infignita,fuctinteq ualia,
tunc nihil conflant:nam quod inde adijcitur , hinc fubtrahicur, ¢
&ita famma inta@a permittetur.  Infubrradtione verd, i no-
minum verunque pet plus notetur, {ipererit differentianomin@’
per plus qd& notanda, cam illad nomen d quo fir fubtradtio mai’
eftiper'Minus vero inleribenda, cum {ubtrahendd momen maiuns
cft:Quando aiftnomina aqualia,nil reftat. Quod framba nomi-
1id per minus notata {int, (imiliter {upererit excetlus nominum;
verdm per Plus notandus, cuitt maius nominum erat {ubrrahien-
dum:per minus aucé inferibendus,quando reliquum nomen ma:
ius fuerit Nam equalitas coram rarfum nihil refidmat.Demumy
fi ominum alterum per Plus , alterun per Minus infcribatucs,
tdc eorum aggregarum pro reliCto fubtra@ionis fubfcribendii el
cam aduerbio Dius, vel Minus, cum quo {cilicet notabacur només
aquo fitfubtradtio. Qux pracepta’icd funtin trivialibus (cholis
trita, & per concepruni animi cognita, vt demonftratione non

egeant. Igiturad religna teanfeyndum. - Tk
S h Cc s P RO=
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QOuantitatens unius nominis’ ur quantitatens diornin. aut pluriune

a nominwm multiplicare_ . Quantitas vnius nominis fita. binomi-

B o nis autem: quantitas b ¢.{ub duobus nominibus b, & c. prolara.,

> Oportet multiplicare adn b c. Multiplico per vadecimam huius,
T

auanrimrcm a.innomen b. & flacd. [tem multiplico, per ean-

e, a.in nomen ¢.& fiat e.Dico igitur,qudd quantitas conflata”

ex naminibus d ¢.¢t productum quod ficex maltiplicatione iph®
a.inipfam b c; Nam, perfecundi Elementorum primam, quz
fiiicex ductu vnins quantitatis in parte propofite quantitaris pas
riter accepta conficiunt itlud , quod ficex didta quantitate in to«
tam propofitam. Iraque de. productum eft ex multiplicatione
ipfius a.an ipfam b ¢ fidtum:quod quarebatur..

PREAMBVLVM.

Verdim in multiplicationibus binomiorum acrefiduorum, hoe:
eft pranotandum , qued fi nomina multiplicanda inferibantur
per Plus aut per Minus viraque; tunc produdtum ex eorum mul-

a ¢ b tplicetionetfa@umin(Tribendumieric per plus: (i vero alterumy
1"?;"‘7_" nominumn pevPlus,alterum: per Minus notetur; produdtum per
__..__z__’“"' minusnomnduny ctit, %orfim. elle, breni demonltracione ar=

‘ guemus.: Sunto; dua refidua, vaum, a b, be. Alterum de e

cum:enim refidua ipfa fint quanti@tesa ¢ d £que reltant per ab-
{cifionem minoruny nominuma maioribus, illud fic:pronuntia-,
G e e ab. minus b c. h‘occéizqund Ili'sp.crc!i , {ubtradh quantitate:
R EPl“sirl'fc.it,gp-.u}nmu-:a.-b.nl;tfr enim exprimi non Po{c!}._cmu‘htqunn‘-
- {b o df plus“‘"-lms irrationalis, per abfcifioneny quantinits & quandmre fibi,
e dr gl incommenfurabili Fi@amrelicta : & fimilieer alterum fic pro-
ferrur-d'e. minusd £ hocelt, quod relinquitur, dempra quan-.

titate e £ aquanritate d'e. illud inquam; refiduam eft quantitas:

abCac. e f. Miinustx e fiene dictum: el relickr. Hocautem refiduumiquantitas d £
of % per imilem abfcifionem remanens. Qur cam aliter, quim per:
- Chicie £ Min®—. nominum; exquorum ab(tifione generantur y hoe eft, quornm
exceflus funr, proférd nequeant, tiam [Lalterunvin alterum mul--

tiplicandum, erit 5. talis, mudtiplicatio. non: nifi per nominum:

Eic tiplicandum: eftinirefidiam d e..e E nonaliter mulriplicatio fie--
L3z vnde fier: quadiuplex multiplicatio,, prima. fcilicer a b. i

d.e.Se-

a gh-c.-.d‘.c.. Min® * multiplicaionem: fieri poterit.; Stigituccefiduumea by, b ¢ mul-,

b efl Min®—ri poreft; quimimuldplicando hxc nomina fingula: inilla fingu-:
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de Secunda ab.in ef. Tertiad e.in bc. Quarta b c.inef Ha-
Tum prima, pet primam fecundi Elementorum Euclidis , con: be g o pppe—
tinet quatuor miuldplicationes feipfem integrantes, (cilicera c.e f :
indf acinef be indf. be in ef. Secunda continer duas
multiplicaticnes {eipfam perficientes, feilicer aciinef. & be.
in ¢ £ Tertiaitemduas, ex quibus cempenitur, {cilicet bc. in
df be.in ef. Quoniam, falicet produéa partium integrant
produ@um integrorum . Quarta verdvaica cft, feilicet bein
¢ f. quoniam fit ex nominibus indinifis 3 & cum praedidlis olfte
pofita facitnovem mulriylicationes. Productum autem quafi-
wm ¢ft, quad firex muliplicationea ¢.ind £. Quod haberinon
potelt, nifi paractis dictis quatuor multplicatenibus,que con-
tinent novem du@us. Exquibus confuendum fir folum illud
quod fitexac.ind £ necule cft crtera oéto produda efleabij-
cienda 1 quod fieri non poteftnifi dimidium ecrum notetur per
plus, ac teliquum dimidium perminus ;atquetta aleerum ale-

rorepenfante ;s fommaquefit, qua firex a ¢ ind £ feruentur
dntadta. Sea ex didis cataris oo produdlis,uia prima mulnpli-
caticnis , 1ailicerque fiuntex acinefexb e indf &ex bedin
« f inferibidebentper aduerbivm Plus, quoniam {unt mem-
bra primz nvuldplicationis; qua fitex nominibus a b.d e, per
idem aduerbivmnotatis., Due avtem produdia feciide multipli-
cationis,ex a c.in ef. &b c.in ¢ firotanda peraduerbium Minus:
quoniam funt membra {ecunde muldphcationibus, que fic ex
nominibus a b. ¢ fquorumalterum per aducrbium Minus inferi
bitur. Duc queque producta rertiz multiplicationis, ex b c.in
df &ex be in ef hmiliterper aduerbium Minus notata intel-
liguntur , quoniam tertia multiplicatio quoram membra funt
conftatex nominibfis, d ¢, be. quorumalterum per minus no-
“uatur, 'O&uum igitur produdtam , quod firex b ¢.in e £ nomi-
nibusinfcriptis per minus; necelle cit,ve inferibatur per Plus:
arqueita fiant quatuor producta infcripta per Plus, & tou'dcr_n
produdta paria infcripra per Minus 1 & perinde tTantum his mi-
nuentibus, quantum illa fupcraddunt, Summa quadita, qua fic
exac.in df intadta permaneat. Conftatigitur ,quad ex du&ta

U nominum Jcraduc:biu m,Minus , notatorum producitur quan-

titas per aduerbium , plus; votanda. Sedillud exemplum fagis
elle d}::ber , quod plusin plus multiplicamam , fiveminus inmi-_

“‘nus, omnino producit. plus : quemadmodum affirmatio affir-

mationis affitmat, & negatio negationis affiirmat fimiliter. Irem

* ficur aflirmatio negationis, fiue ncgmioaﬁirumricnis negat: Ita

. Cc 4 fine
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five Plus in Mirus, five Minus in Plus multiplicatum producix
Minus . Potcs exemplificare regulam & comprobate demon-
ftraticnem-pei numeros rationales vr;ﬁc-fmgur ‘
plicationes diftinéte appareant : & facilius emnia intelligantur,,

' ProrosIiT1o 17%

Duas propofitas quantitates, fingulas duorms aut plvium nomi-
nem,inuicem multiplicare . Proponatur binomium ab. ex duo-
bus nominibus 2. & b. multiplicandum: in binomivm cd.ex
duobus nominibus ¢.& d. compofitum : fiueilla fint refidua fin-
gula binis nominibus exprella, fiue alterum Binomium, & alte-
rum refidunm. M ultipiicémr, per vadecimam, & per praceden-
tem , fingula vnius quantitatis- nomina in fingula alterius nomi-
na, hoccdt, ¢ in a. & fiat edtem ¢ in bi& fiacfltem d. in 2 & fiae

h g ltemdin b, & fiat h.feruatis tamen regulis citca inferiptio-

== = nes aduerbiorum, Plus, sut Minus, in pracedenti prupoﬁtion_c.

a b

Yy
I
c

a b

.l ¢

traditis. Nam quantitas compata ex quatuor nominibus ¢ fgh.
“feruatis aduerbiorum tetminis,erit, per primam {ecundi Elemen
torum ; productum ex multiplicatione totius a b, in toram cd.
quantitatem;proucnicns. Illud queque notando : fi nemina hu-
‘ufmodi'poflunt ad minorem multitudinem redigi, redigantur,
per 14* huius: quod fieri poteftinter uzlibet binainuicem cg-
‘menfurabilia : Nam per corollarium l}l'u‘lc; 14 talium binorum
nominum tam ageregatum, quim differentia facic quantitatem
‘vnivs hominis. Non aliter trinomia;ant quadrinomia multipli-
cabuntur,fingula vaius quititatis nominain fingula alterius, per
‘vndecimam huivsy;multiplicando : & deinde bina qug-ad voum
“nomen redigi poflunt, rc«ﬁgédo.Quq.omnia potetis pradfico exé-
_plb experini:Quad nos in quqilionib’-A:ithmcticis abade feciny’s

'P rorostTlO 18 RiE STE Saroi1R

Tropcfitam quantitatem dudrum aut pluriun: neaingn, i datan
anitis neminis quantitatem partivi.  Efto Binominm quoddam fi-
ue Refidurm 2 biex neniinibus duébusa, & b. confe@umigpod
‘dividendum fit per quantitatam ¢ Dinidatr per duodecimihu

“jifs,nomch a.in quantitatisn ¢/& proucniat difrém dinidatur no-

“'men'b.in cadem €& proucniar e lant ex muhiplicatione ipfivg ¢

indll flara & ex miultiplicatiene ipfins c.in econfurget, b Nam

dinifor in quotiétem multiplicatus producic dintfunslgitur, per
primam

a nouem multi-

o
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primam fecundi Elementorum, ex du@u e, in totam d'e. fictota
ab. E quoniain produdtum dinifum in multiplicantem, exibee
multiplicatam +idcires tora a b. quod eft producium, divifain
i’p{':un amultiplicantemy’ exhibebitiplamd e multiplicatam.ltas
que d '¢.eftquantitas quotiens ex diuifione.propofita proveniens,
Similiter Gitiendum eft, i dinidenda quantitas fit cinomium,
aut pluri {im nominum, Sed memento, ficut in antepramifia per
multiplicatione fecimus, ita & indiuifione animaducrterenomi-
numinfcriptiones : Nam nomen infcripea per aduerbium Plus,
{i dividacur per nomen fimiliter infcriptum s quoticas divifio-
nis fimiliter inferibetur, Siautem dinidatueper nomen aduer-
‘bio Minus infcriptum , quotiens dinifionis,per Minus inferibe-
tur. Quoniam feilicer; tam Plus maldplicatum in Plus, quim
Minus multiplicatum in Minus, producit Plus, vtin ante pra-
milfa oftendimus.' Nomen autem infcriptum per aduerbium,
Minus, fididatar pec nomen fimiliter notatum, quotiens di-
uifionis per Plus inferibetur. (quod non viu venic, quia divifor
vnius nominis {emper per plus notatur.) Siauter dividatur per
‘nomen notatum per Plus,quotiens infcribetur per Minus. Quo-
‘piam fcilicet in multiplicationibus tam Plus in minus, quim Mi
‘nus in Plus mulriplicamm,prbducir Minus. Sicut enim diuilio-
‘nis demonftratio it per muldiplicalionis demonfrationem:ita &
- diuifionis regule.& cautiones ex praceptis multiplicationis deti-
“ gantur.Qua funt etiam trinialibus Magiftris nonflima,& in que
ftionibus noftris Arithmeticisaffatim: per exempla rradice.
' PROPOST T1 0,19 g

Propoficam duorum.aut pluriunz nominien quantitatens,in datam
ditorum novsinum quantitatem dinidere . Efto quantitas a, duo-
“rum, aut plurinm nominums: hanc partiri jubemur per bino-
 miuni b ¢ cuius nomina funtb e, Capiatur d e. Refiduum co-
“ rundem nominumyex quibuscéponitur be hoc eft,ve d.nomen,

“ipli b nominiz & e nomen ipli cnomini zquale fit,Si autem

c
a b

[

L d g T

b e.dinifor fueric Refiduam duorum nominum.: tunc AP ]~ Yk

d ebinomium coridden nominum: Deinde,per a7 precedentd,
multiplicetue quititas b cin quantitatem d ¢, & proucniat quir
ﬁt::s"t.-qhm,critqu:irims VoS uomiu_is,pcr 1134 vel per 117" Si?' ~
cimi Fucl.Né binominm in fuum refiduimulgiplicati producit
quititaté rarional&le per ) 7! pramiflam tll}klt%;\]i;etllr;l.i:ld e
& proucniat gl Exiegs per prima fexti Euclidificut b-cad ipfam::
aficquanttsfadiplm g h. Dividatur itaque; per pragedenté,
*‘quantitas' g hoin ipfam f. & proueniat kl. Dico _ir.yqﬁc:l,q wd
4 Lo 0T

_'t‘l <
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k Lieft quantitas,qua prouenit ex divifione ipfius a.in ipfam b e}
Nam ctm g h. dividarurin £ & proueniat k1. jam, per diffin. dis
ifionis , eriv; fieut g k.adipfam k 1, diuifa feilicetad quotien-
tem, fic fdividens ad pofitam. Et permutatim ficut gh.ad ipfom
£fic & k1. ad pofitam. Verdm fuit g h.ad iplam £ conuevhim -
cuta.ad iplom be Ergo & aadipfem b e ficut k 1. ad pofitam.,
Et pamutatim a. divifa ad ipfem k 1. ficat b . dinidens ad pofi-
tam. ‘Quare, perdiffin. dwifionis, k1. quantitas <, qua preues
nit ex divifioneipfius a inipfam b o quaveliganda propone-
bawur. Quod fidwifor clict trivim nominum 2 operteret gemi-
nari multiplicationem , vt predu€um rrodem proucniat vnius
nominis: & dividendam per cundem muleiplicatorem muleipli-
<ari: & deinde produ@um per produdtum éiuidcndu:n. '
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Siquantitas quelibet  duo [tgmenta diuidatur ; id quod fit ex
werolibet affimipro fegmento in quadratum totius,aqiam evit bis dio-
2 b busftilicer, qus fiunt ex wtraque feffiontm in quadratum reliqua, ¢
~———""" ciguod fir ex guadrato affumpri fegmentiintotam. . Sit quantitas
qualiber, vecunque in duo dinifa, eilicetin a. & b, Dico, quod
id, qued fitex a.in t}u:ufrarum ab. aquum erithis, fcilicetei,
quod fitexa. in quadratum b. & ¢, quod fitex b in quadratum
2. eique, quod At ex quadrato a.in totam a b.. Quod ficoften-
p dam, Per quartam fecundi Euclidis, quadratum a b, eft aquale
. b hiis, feilicetquadrato b, & ¢i quod fitex a.inb. cique quod fit
exa,in a b, Ergo propter gquam vtrobique multiplicationem,
nod fitex a.in quadratum a b. xqualecrit his , feilicet ¢i ,.quod
tex adn quadratum b.cum co ,quod fitex 2. in productum ex
s a. inb. atqueciim vo, quod fit exaiin pl‘odufh\m ex 4,10 totam
ab. Sedid, quod fitex a.in produ@um exa.in b. zquum eft ci,
quod fit ex quadrato ain b. Illud autem,quod fitex a, in pro-
dudtum ex a.in totam a b, aquum cit ¢i, quod fit ex quadra-
to a.in totam ab. Sunt enim cadem folida , quandequidem
fub tribus ijfdem lateribus. Igitur & id, quod fitex a. in quadra-
a.a. b tuma b. xquum erit his , {cilicerei, quod fit ex a.in quadratum
g b. &ei, quod firex quadrato a. in b. eique quod ficex quadza-
1oa.in totam a b.Quod fuirdemon ftrandum.

‘per 4* fecundi.

0. b.
D.abld o,
" =. s

Igitur :
micas fingulap a
. ‘Folidurn,
Pl bomabib

:q‘l;mn_eﬂ
wib® [elidis fc3

)
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" Si quantitas qualibet in duo fegmenta fecetur : Cubns, quiex tobsy
&quim evit bis , feilicet duobus cubis feionum , & triplo ciu:,}uoll
ey ¢
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frex quadratovtrinfyue in veliquam.. Sic a b. quantitis, vtrung; - -
in duo diuifa, feilicetina. & in b. Dico, quod cubus totius a b. per 4* fecundt
wqualis erit his, {cilicer cubo ipfius-a. & cuboipfius b. & triplo qab—.2.0.b. 24 b
eius; quod fir ex quadrato a.inb. necnon & triplo cius, quod, e
firéx quadraro b in a. Quod fic oftendat. Per quartam: fecundi o (A bl aa
Elemenrorum, quadrartus totius a b. c’&:cqmtm(}‘lis; (cilicer qua- xwus et T

b folidis <2 D DD,

drato ipfius a, quadratoipfius b, & dupio eius, quod ficex a.in™ duplod;
b. Ergo,p roircrwq uam verobique multiplicationetn,cubusab.. Lipli*a s
a:qu:\\is erivhis, {cilicerei, quodex ab.in quadrarumipfius a.

& ei quod ex a b. in quadratumiplius b, & duplocius, quod ex valli s
ab.in productum ex a.in b. Sed per primam (ecundi Elemento- fed P‘-‘-’?_s‘f 2!
rum, quod fit ex quadrato ipfius a. in a b. quum eft his, (cilicet Cub”a. & lidda. 2. b
eis quod firex quadrato ipfius a.ina.(Cilicet cubo ipfiusa. & el aqliasit folido _a.a.2be
311(');{ ficex quadrate-ipfius a.in b. Uiud auteny, quod firex qua- Ttem
rato ipfius b.in totam a b. xquum eft his, (cilicetei , quod fir Cub® b.& folidd b. b.a:
ex qdrato ipfius biin b.fCilicer cubo ipfius b. &eci, quod fivex x{liasit ";’:;:10-1’-5-“ b.
quadratoipfias by in-a.lreny per priman fecundi Elemenrorumy g ;43 ab.a b.equd et
quod fitex producto ipfarum a b.in toti a begquit elt his {eilicet fglidis.a. a.b. arg; b.b.a
ciquod ficex producto ipfag a bina. & ¢i, quod fitex codem Erideo
produco inb. Sed quod fit ex produdto-ipfaruma b ina.2xqui dupldilligqud duplo bork..
eltei , quod firex quadratoiplius a. in bi Iflud auteny, quod: fie ;- pBhur
ex producto ipfarum a bein bixquum eftei, quod fic ex quadta- P
to ipfinsbuina. Ergoquod firexprodudto iplarum abi intoticy, 0§ rames
abuequuv erit his, {cilicer et, quod fivex quadrato ipfius avin: bovwaws {zﬁNxM-,dua=
& ety r.'ll'.lod fit ex quadrato: iphs boina. Quare & duplum cius,. = Triple 0w vr s
nod fiv ex produto ipfarumr a b. in totam a b. equum erit his,,
g:iliccrdupln cius, :Iluod ficex quadrato ipfius a.inb. & duplo
cingquad firex quadratoipfius b.in a: Ergo- commusetis.¢quali-
bus, cubus rotiusa b. ¢qualis eric husy fcilicec enboipfius a. cus
boipfius b. triplo eius,quod fivex quadraro ipfius a.in b.& triplo::
cius, quod fit ex quadraro ipfius b. in. Quod fuit demondtrid G

ProrosiTio 22%.

Si quantitas quaibet indio fegmenta dispefcatur, cubustotins e= 2 B
ualis eriebis, [cilicet drobus cubis. fegmentorum o & triplo foli- ==

3:' fub rota ¢y fingulis [Fumentis contenti, Efto, veprius,quah-  per premiffim.
titas a b. vicunque fe@aina & b, I'cf;mcnm : Dicoy quod cubus:
totius a b. equaliscit his, fcilicercuboipfius: a, Gubo: ipfius b,
& triplo folidi, cuius latera funcrotaa b & by Qued freoffen= o,y Tans fitiasy
dam. Per pracedentem, cubus totius a b. equalis eft his, {eilicet sl olidi bbak
aubo ipfius a,cubo ipfius b. & triplo cius;quod ex quadraco ipi®

a8 ain

Cubo.x.
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fed perpt 2 2.in b.ac triplo eins, quod ex quadraro ipfius bin a. Sed per priy
Aaetien. a beglia fune mam (ecidi Euclidis,quadratum ipfius a.ciem ¢o quod ex a. in by
(imul fumpram.a ba fimul ¢qualiafunt ci quod ex-a b.in 4. -Er per candim , quod fic
- ex quadrato ipfius a:in-b. vrk cum co.quad ficexa bin b xquale
Igitur. _ elteiy quod ex producto tonus a b. & a.in b hoe eftfolido tium
Solitam a.2bicq HHdbb.a, lam:ﬁ ab.a. by Arque, quod ex produto rorius a b. in beequale
‘fqualia funtlido ab.a b. cft i, quod ex quadratoipfius b.in a. hoe ¢ft, folido trinm lates
ram a. bobe Ivicar, qumi ex quadraro ipfius acin b. vna cum ¢oy

¥ Quire’& quod ex quad{‘nro ipiws b inalequalia funt ei, quod ex produs
'T"Ph"lﬂrﬁg&';*'f‘l‘_‘“h“"- &v ipfiusa b. &a.1n b hocelt folido rrium lacerum: a b, an & by
Cub>. 2. tare & teiplaomuilling, @quale triplo huius. Erpo cubus totiug

P q F 8

‘_{c..ba_b ab. equalis eric his, feilicet cubo iplius a.cibo iplius b. & triplo

Cubta b, triplo foli= s . o r

A folidi, cuius larera funt a bia: b. Quod erat demonftrandum,.
. 3 a0

: ‘ Pro T
Quodef: Mppoficum. e NS S B lyi 03D
P Si fuerint duo numeriin proportione cuborum numeroram, qui- fres
a b ¢ - d  exuvnoeorum inquadiatiiveliquiscubus erit. Sunto duo fohdi nu=

———— — —— mer1 {imilesa d. tales coim vrin o&awo Elementornm olten{um:

?6 24 36 54 eft, habentadinuicem rationem', quam cubus numerus ad cu-
g “bum numernm:Sitque iplius a. quadratus mumeruns e & ex ein
256 576 difiav g Ao, quod g. cubus numerus eft. Nam per decimam
. oftanamy octawm Elementorum, ipfis a i 1ncerfunt duo nu-
T13824 - merimedij propordonales, qui fintb e. Sititnqueipfins bi qua-
TR, dratusipfefs exbiin £ fiachiqui cubus erivipfius b: Oftendam:
TS igitar,quod g. equalis eftipfih. hoc modo. Rartieipfius e. ad ip-
13824 um £ pervadecimam-octaui , eflt ficur rado iplinsa. ad ipfum E.

duplicata: quoniam fcilicer e £ (untipforum ab. quadrat.Sed:
ratio b: ad d. efbrationis a. ad ' b. duplicata: Igitur, ficat b: ad d.
fioe. adf. Quarespervicelimam (eprimi, qui fitex d: ine. hoc efty
iple g equalis eflbet, qui Aitex by in fhoceltiph hi Cabus autem:
foic huipfins b, ergo & ¢ cubusidem eric.Quodieit propoficun,

AN Prorosvrro 24,
fELY.  nouag 2 Fisis, 3 s 2
< d__ o Propofitis duabus quantitatibus cubo tantin cognitis,eas coninn-

-

cge  wensdbe geres o minorem d maiori: fubtraheres . Sunto proEoﬁr.c ma=-
—; gnitudinesabiquaram quadrataa b: & quarum cabi-e £ volo.

_8& . X casiconiungere percubos yhoc efty comperire cubum totinsa b..
reanthicin rapne S ranqud voius magnitadinis. Ducoa.in d-& proucniat g:Cui® tri-:
36 sa- . plum fich, Irem ducob.in c. & proucniac k. cuius criplum fr L.
T ome T Mexaggregatum iplorie Fhl. ficm. Quiyper 21% pracedentem,.

L]
n
-

B critcub’ totius ab.qui quarebatar.. Vade tadix cubica ipfius mw

1.5 cae

5 B > ¥ -
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&t azirezatum propofitarum magnitudinum 2 b-_E‘_'_nff‘ f,qad
ficubi, (}ui- coaniti (upponuntar, fcilicet ef. fusrint in projidr-
‘tione cuborum numsrorum;tunc peresrollarium ¢ 4% 'hums,lg.
{x magnitu dinesa b: eruntad inuicem cnmumﬁm’bilc'{. Vide
tunc tam gy quim ki eruat racionales quanritates @ quoniam co-

rum cubi (untcubi numeri; per pracedentem: quar_ndoﬂuiﬁgrh a b
producdrur ex quadratis numerorum ¢ £ irt proportione cubica eaiy™ P
exiftentinm ; mulriplicatis viciffim inipfos numeros ¢ £ Quim. e
obremyoim g k. tunc fintrationales ; eoram triplifeilicec it .ra- T3 o

tionales erunt : camque ¢ £ per hypothefim finc rétionales, quia

e Y m
cubi cogniti,eritaggregatumex ¢ f _‘hl. hoc elt, .’.Pﬁ m. cu¥?us‘ o= BF
tius a b. numerus tationilis: (}uarc rotz quantitas. & b.erit m’lbo 81
cognita, & vaius nominis , ficu t, corollarium 1 4% coneludit. -
Contrd de rora magnitudine a b. cognita percubum eius m.volo —

teall

inem a. cuinscubus e idq e per cubos, ho¢
li&e, quieft £ Sicitque n. quificex a bl o 5

fubreahere magnitud
eft reperire cubum re it itaque o 1 bl
totainalQuod autem fitex ntin b.firo. cuius ti Enm fitrenit ‘el nia.
§ue perapcepremilfam meaequalis 1ggrcgqt§¢p oruny efo 8¢ o :
Jraque ex n.in torama b.flarpideexm. ina ﬁnt:q.!- Vndg,pcr ri=
mam {ecundi Baclid. p- xqualis cricaggregato iplaruny’ 0 q, Au- 54
fero igitur ipfum q. abiplo p- & ﬁlp‘crcrft . ?“‘II‘IS tn[.t_lur_n rT;
iungo cum e &caggregatum’ minuo nblp_fo ‘,“'f% lupcfgmtﬁ W e
bus feilicec ipfius b. 'qu:eﬁrus,"tlu:c‘pofbspff@ al ¥rotx 1 b. f_.'hb-
tractionem relinquitue. Hicrarfumnoss ql@’ﬁf’{i Cubl‘-,_ qui co= 9q
gniti (upponuntur, fcilicer m.&e. ﬁltrlnl:nd_an!CCl!:r h.cut'cul?t t.cub7ag hes et g
Harium quarcedecimg huius,ipfs magni-

i o unc percoro
a:tﬁrns ab. totl:t &a. erunt ad inuicem .ccn*lvmcnﬁ:rabili’;sl. V_“?{" : i ?:
tiic necelfeelt, cubos ipfaruny P.El-.mlagmmdlnt_:m;‘cﬂc_'cubos nu_m 1. ’4-::
metos,, & perinde iplas pq.ellera nn_nqlfn:- vnde fequitur, veea- 4
row diffcrentiafeilicer o. fit mngnnbssmuf'qtecuﬁu_s s ‘"_‘“_’f}}“‘l
cubiis, Quod ficoftendi poteft. iy s e {intadinuiceny; i
cutcubi numeri rinwmrunripﬁs;_pcr deciman mf.l::y-.mn,ﬁbmr _
duo medij proportionales ; qui fint e{. Sicautem iplius m qura- R
dratus t.&;ipﬂmn?ﬁ\ﬂ‘dmtus xflaeque ex miinve.numeras n.qui v wr T ¥
fuit cubus aragmitw inis-n: Erex muin no numeram fagnumerus ' srrverr

e L

[ B\, . = ¥ [\ L e
bus magnitadinis p. Itemds ex n. ines havmamdrus - TTRET TYE
a. quifuiticubus: mugnitudinis q. Dicaigitur, quhd ponume: -

oot “Atquequod q.numerus eltcabus ipfins £

rus clbcubusiplius's: bl : i Qe eos
Nam,cdm m :numc'ri fintad inuicem; ficarcubi nuneriy & ¢o- -
L
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mumeras eritscdm anrem mom alriplicis € ipfirm Ficiae t & gl

Sicucm.a

.ciplicnns:faﬁtm n. faciat e erir,

e fic rad n. Qe per vi elimam fepanqui
Wy g P 1

perpricnimifexti Ebsmentoram,
fitex i,

-n n: (cilicet ipe pr 2qualis erie el quiex e.in t. qui cobus fuitlgit
wur p.cubus, uins eadiy, tx Sitiliter cum. erdeiplicans e ipfum

fctarx.&mu
adn, Quare,

ltiplicans ipfum m.faciat n. Egit ficute ad m.fic x,
qui fitexe. in n, fcilicer iple qu equaliserivei qui

.eX m.an X, qui cabas fuit: Lirar Q- Eubiserit; et madi |
_. Tam igitar. p

monftrandum, |

» quim q. cabus, numeras oft Quod: fuerar do-

; k' - LR E Sy {edh g
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Vade manifeftum eft; qudd § duo numeri fernartes rationsm

aboruny, linguli mulriplicent (uumy
fient, cubi nuwmeni ctunt.

produlam yqai exinde
und “corollariumjicam preecedend

ti propalitions quine deceniffim e locari poeceac invarithmecidis
Elementis: ve ficut ibi o tenfy tvellex du fh_-ﬁmifin_m“.f:!.tudru-n
generari quadeatos; ita confter ¢riam;, qua ritione; quoquedude

addudy fung,
bicarumipecu

cabi quoqueiumest naleiraes Sed hxeidea
veregula adiitionis; & fn berd Bonis: radicuny cus
liaris: =& refpoadins regnlae imdecinvatereia huiust

dequadsatis radicibus- tead e, malius inoeicerer. Quam primi
wlcerius illa( peculari,quz ab Eu cli;lc:negl-:cl.x {oat,nimis. clicioe!
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mdi‘?@m;qu.incimris?ropaﬁm‘.;‘ prrofecondant huaius’ libelss

liz, S aucem

Propoita qaratitas;coatinere parcemr, velipar=s

tes pafite quantitaris; tane fiveins numerator a8 denominaror
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Qidniam numerns ceflt radix: numeria. &
fieri b.palamieft quadmusnicrus ¢ fedoctus producit nume2

i’ ac &1 numerus. g d. i e dictus” producit numerum by’
Quiare per regulam miltiplicacions in ocuahuins traditam,ex
quantitate ¢ duinsfeipfamomultiplicata producitut quantitas
a b. & ideo per diffin.quanuasc d. radiy quadrataeftipfiusa b,

propofit®: quantitaris': yvod cragpdemonftrandum . Quando b 9
' . X - . o i e )

antem numeri reputantes prppohram quanatatem non fudtine 3
quadrati numeris tunc talis quantitati radix quadrata- non’y TR«
poteft numero notari: eft enim folum potentiaho¢ et quaddrato’ = :
rationalisy & per numerum propofitum, tanquam qulite fadi* ¢ =

x - - e . * b 1e] | T ~ I
cis quadratum folummodo prafertur, Exempli gratia’s Radix ;. : ¥

vel Radix s.Poterimas famen numero magisac magis vicing ip<
fam radicem non quadrati numeri {fignificare. Exempli mﬁa:E:‘
quantitas prapofita ipfo ainumero non quadrato fignificata:ca-
ius volo radicem quadratum. prope verum- inn‘eni:e.'capia‘ nu-’
nlerum quadratum b.proxime maiorem ipfo d.nvitmerd Cuius ra-’
dixifit c.qua iamerit prima radix Propinqua quaflieg, fed, vt pro’
pinquioré inuenid,fubtrahia. ab iplob. &Anrhda}tum fitd. quod’
partior:per duplit ipfius c. pernona hutus-& prodeniat quaritas
e.qua fubrraho abipfa c.& fupc::ﬁtﬁquod-*mu!riplic:ihnn in'fe
facic g.Dico itaqy, quod feft radix ipfiusa, piotquim ¢ & ipf
& Quadratus vicintor ipfi a, qu:‘squlmdmws-'lpfe b. Quod fic pa
et Cum ¢ fecerrin e& ferit, perquattam fecundi efenienco~’
fum; biiplius c.quadrarus aqualis his, (i liccrquadm‘mquf ‘ex e
quadrato qui ex £ fc:iliccrg.i_i‘cd‘upllo eiuy, quod fitex cin f E
idem quoque b. eft aquale ipfi ai vnd cum o, Sed dveft ‘du<
lumierus s iquodfic ex.c.hooeft, ex toto e f in o, igitur birquas
ii& erigipfi a; &iduplo eins;iquod: fic ex' ¢£4in . Sed duplum’
clus, quod fit ex ¢fin e ot aquale duobus quadradis iphius
e. & duplo cius, quotk: ficex ¢ intfs per tertiam {ccundi Eu-
clid. bis affemptam. Ergo b. zqualis erit ipfi a. & duobus qua-
dratis dpfins e & 'duploéius ; quod fit exe. in £ fuerae aus
em & i aqualis quadrato, quod iex ¢, ‘& ipli g & duplo”
aiusi, ‘quod ox e in £ lgitur qu:tdratqm » quod ex'e, & 1p=
fum g. ‘& duplom civs 5 quod exe in £ funt Rqualis b, .y
failicer ipli o & duobns quadratis ex e, & duplo’ eits > quod d
e e dn £ Quare’, demptis viringue quadrato ' & ‘duplg

R

eius, qued exein £ relinquentur inde Quideny :pfum--g_: hmg Fre

vero a. vod cum quadrato ipfius e invicen aequalia, Iggd
quet g

. ab

excedit dpfam; ay iniquadmto ipfins . Et [uperatuc &
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huius,quod fitex quadrato ipfius efin e.equale eft his , feis
licet ei,quod ex quadrato ipfius £ in . & ei,quod ex quadra
to ipfius ein fatq; ei,qudd ex quadratoi pl®cin totam ef.
Igitur triplum cins,quod ex quadratoiplius e £ in e.xquale
erit his,fcilicet triplo eius,quod ex quadrato ipfius £.in e.&
triplo cins quod exquadrato ipfius e.in £ atque triplo cius,
quod ex quadrato ipfiuse.ine f Quamobrem ipfg b. erir
etiam 2equalis his.{ipfi a.& wriplo cius,quod ex quadratoip
fusfine & rrisloﬂus,quod exipfius e.quadratoin £, arq;
triplo eius,cLlo exquadratoipfius ednefl Verdm,per 2 ¢*
huius,idem b. cubus wqualis eft his,{cilicetipfi g. qui cubus
eftipfius £.& cuboipfius e.& triplo eius,quod fitexquadra-
to ipfius e.in Frriplogue eius,quod ex quadrato ipfius flin e
Quoniam feilicet e. & £ conftituunt ipfam c.radicem ipfius

*b.Ergo hge, fcilicetipfa a. triplum cius , quod ex quadrato

ipfius fin e.& triplum cius, quod ex quadrato ipfius . in f.
cii triplo cius , quod ex quadratoipfius e. in e £ fimul erunt
xqualia his fimul, (cilicetipfi g, cubo ipfi®fi& cubo ipfius c.
& wiplo eius,quod ex quadrato e.in f.& triplo cius,quod ex
quadrato ipfius fin . Demptis igitur vtrinque his , cilicet
triplo eius, quod ex quadrato ipft® eiin £ & triplo cius quod
fit ex quadrato'ipfius fin e.fupererunt g.& cubusipfius e.fi=
mul aqualiaipli a. & tiplo eius,quod ex quadrato ipfius e
in cf. Itaque g. tanto mator eft ipfo a. quanto triplum cius
vod exquadratoipfius ein ¢f, finein c.maius elt cubo ip-
ws e. Maios ¢ft enim id , quod exquadratoipfius e inc fi
judm cubus ipfi® e.qui ex quadrato ipfius ein isfum ¢.pro-
Edcimr.Mulfo magis crgo & triplum cius,quod exquadra-
to ipfins edn e f.few in c.maiuseritcuboipfius e.Clmigitur
g-fitmaior ipfo aaminor autem ipfo b.quandoguidem fmi-
‘nor fuitipfa c. radix radice.erit f. propinquior cubicera-
“dici iplus a.quim fuerat ¢ Adhuc améfmaiorcltiplaque
fita radice cubica ipius a.quandoquidé g.cubus maior, § a.

" Similiter antem,ficut pcrl.&' ¢ inuenimus f. radicem vici-
“niorem radici ipfius aquam fuerat ciita rurfus perg.&fin-
ueniemus radicem propiorem radici ipfins a.quam fuit f&
fimiliter iterii,atqs itert propinquioréniiqud ti in infinitit

1000 punéuale veriinumerario termino attingéres. Quin etiaid
d —- 7000 1pfum,ficutin quadrata fecim® alirer attéabimus fic: Sica.

nuterus nd cubus; cuius velim coniectare cubam radicem.

Affumo cubum numetum magnd,veputa millenarium,qui
fiv

LIBER SECVYNDVS: - IIy
fith. cuius radix cubica (cilicer denarius ficc. Multiplico
ipfum a:in'b. & produco d. Quo fit, vefia. propofitus nu-
merus fit 7. iam ipfum producti d.fit7000. Cuius radix cu
bica quidé pauld maioreft; quim 19. qua fic e & quoniam
cubi {untadinuicg in teipla ratione radicum 5 propterea ci
d.numeras fic millecupl® ad ipfum a. cab® fcilicer ad cubii:

ii e radix ipﬁus d.decupla eritad radicem ipfius a.igitur ra ¢
dix ipfius a. qua fic feeric pars decima ipfius c.hoceft, paulo

maion,quim 1% Qudd fi pro millenacio aflumpfifleny cu- a
bum maiorem,vtputa milliong, vici nior verd fuiflenmltaqy

deinceps:nd maior numerus diftinétus partes exprimit.quia £
numerofiorsneqsaliter geometrico pucto accedere licet pro
prerincommen{urabilitatem quefitz radicis,in nullum nu-
merum cadentis, Hec de radicum quadratarum, & cubica-
ril extractione fatis.Nuncad progreflionesveniamus, Nam
quemadmodi data quicitatis quadraa vel cubica radix via
giometrica extrahatur in libello Datord Theonisdocuimus.-
1llius regulam Euclides ine vltima {ecundi: Huius verd pra-
ceptum Philon Byzantius, Apollonius, Archyras, Pappus,
Eratofthenes , Menachmus & alij tradidere ¢ ve Eutorius.
Afcalonitain commentarijs Archimedis {cripfit.
ProrostrTiro 27,

Citws fuerint quotcunque quantieates per idems crementum fe- 5
viatim crefcentes’s ex dimidio maneri ipfarum in congeriens ex
primacrvitimamultiplicato: producitur aggregarunsip[arum 5

omniwms . Exempli gratia, fint quinque magnitudines, 7 ———

to b 1000
7 d 7000
I © 8.3
1 —-—-—L..fr
b : K

ab cd e feriatim & eodem aceellu cmfccnrcs:-ﬁtq; a.mini-g 4~ P S

ma e.verd maxima. Dico; quod (i dimidiuny quinarij duca- y ¢
turin congeriem ipfarumya e producetur aggregatumiip(a-
rum ab cd e. Ponaturenim totidem magmrudines: & fin-
gule fingulisiplisabed e equalesfghk lifed: ordine pree
oftero difpofita: fic enim fict, vr, cremento vaius ordinis: |
Eccrcmcnmm altetius repen (ante;binarum quatumuisvaa

fir congeries : Vinde veriufque ordinis aggregatum planus 22

numerus erit fub duobus lateribus contentus:quoram vna
crit numetus combinationumy {cilicet quinarius, alter verd
congeriesipfa binarum. Talis autenycongeries con ftacex -
minima & maxima.Igieurquinariusin talem congeriem du
Qus, producetaggregacum veriufg; ordinis. Quare & dimi-
dium quinarij in eandem congeriem multiplicatum: pro-
ducet aggregatum vaius ordinis, Quod fuit demonlrandd.
Dd :z Pro-

e £
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' 'ProrosiTio 18, S idun
"t Radicum abvnitate per ordinent difpofitarum,vltimain fides
cedentem multiplicata , producic numerum | cuins dimidim eft
aggregatim ipfarun vadicum onminms, Nany per f‘eprim ang
precedentis libri tale productuay et duplum trianguli col-
ateralis vitime radicis  triangulus autem eft, per c‘{ifﬁn.ag_
gregatum omnium radicum vique ad vitimam inclufine;
Cum ergo dimidium talis producti fic equale triangulo,erie
& xquale aggregato radicum: Quod-cft propoficum:
Prorostti o 20%.. faef
Numerus multitudinis imparium abunitate difpofitorumin
fe dulius, producic aggregatum ipforumiimparium omminm;
Exempli gratia, fint quinque impares-a b ¢ diecab vnitare
difpohiti: dico, quod quoniam quinque funt, quinarius iry
fe cru&m producitaggregatumripfornm quingg impariumy
Nam, per quintamdecimam pracedentis libri,quing; dic
impares aggregati conficiunt quintum numerum: quadras
tum), qui ex quinarioin{e ducto producitur. Verum eft ers
go propolituminomnicafus fuoln
" T PrRorosTTro jaob.
Numerusmulritudinis parium a binavio fucceffine difpoTraz
rum, multiplicatus drnumernm vaitate maiorenr, producit ag—
gregatum® ipforsm pavinme omuiwnai Exempli acatia , funcor
quing; paces a b cdle A binario perordinem difpofici fau-
tem {1t quinariusnumerusiplorum.g antem: numerns voi.
tate maior, (tilicer {enavius, & exfing.fiach. Aio, quad ha
eltaggregatnuvipforumrab ¢d e, pariumi Quod fic paret.:
palameelt,quod in-tali exemplo'f el quintaradixg & g.fexea:
radix:Igitue per feptimam praccedentis libri hitalium radiss
cam'productumrelt numerus parte aleera. longior fexrus &
?ui;'pcr o'&t}gtﬁ'mam' quinrany dicti libei,eftaggregatanyip-:
1as ¢.paris {exti loci,& ommium precedentium : quod eraw
demonftradum: Ex fimiliter inof cafi conftabic propofitd. .
T ProrosirTi o ji1t..
Siinwnoordine fucrint quotliber quantitates continue pro=-
portionales , ¢oin fecundo ordine quantitates vz plures inea~
dem ratione continue proportionales', ite vt earum- differentie:
fint quantitatibus primi ovdinis fingule: fngulis-equales : tunc:
; differentia prime & poftreme: fecundi ordinis wyualis erit”
- aggregaro quantitatam primi ordinis.  Pomuncour im pri--
mo-ordine quantitates  continue proportionales, quots«
2] j uisy,

LIBRI PRIMI, PARS II. Il17

wis,veputa quacuor a b ad.quib’ fuccedarin eadé pportio-

neipfa e.qnta, Deindein fecido ordine vnd plures quiritas
tes:f:quing; fg hk Lita coparave, ve diaipfard gt%t xqua-
lis .ip(& a.Er differentia i;a_!'nga g h.@qualis iphi b.& dl:ﬁ. ip fane
gk.xqualisiph c.&:.difté_tcn_tia‘iﬁﬁuum k1, ®qualis ipfi ds
Tunc aiohg differentia iplarum § Lerivaqualis aggregato ip-
fari abre d. Ratet propofiti; ¢ differentia iplag: £1, extres
mari con ficitur ex diffetentijs quatuor medijs: qua per hy-
porefiny fant @quales.ipfis quaruer-a b ¢ d. quantitaribas,
Sed {uppofitis magnitadinih® primi ordinis: fic inuenitur

wagnitudinesifecundiordinis,Sitiph pabdifferentiam, & 18
ficut'elt maadipamadic fitaad f& ficnt et a.ad e fic fic £ 27

ad L Vadedicur iphisa c.dnterfunt tres medi@ proportiona-

T2

lest ita &ipfis Tl totidem medi, proportiopales in eadem 402

proportioneinterernnt que fint gh k. Et, quoniampp fi-
milem proportionem;licutefta. ad f fi e‘lldtﬂtcren tia ipfa-
ruma b.feilicet ms ad differentiam ipfari fg. fuitq; & m.ad
adicutasad £ ideo m. candew halni_it:ht_ioncm ada. &ad
diférentiam ipfarum fgaqualisergo efta differentiz iplane
fg.Sed cum differentia {eruent continnatam }nag‘nit.ud_ir.:ﬁ
proportioné, propterea tam b.dix 1}:(211'& g l\:gc:alﬁqrcnn:?
ipfaram h k.q didifferentieipfari K I ¢qualis erit.Hinc ori
turregula progreflionis magnitudinii continue proportio-
nalium. Nam ex m.& adam netis, notefcit £ deinde ex a. e
& Enota venit Lenius & iplins £ excellus eft aggregatum ip=
farum abcd. ficucolteniim elty Hiabi i ot R orrr s s

| Prorosurio 3:‘?" ! i
Si fecundicdiros termninos fi umml:r:r:rrlq‘uqﬁ:f e‘;}m'im.tre;: 3
tinue proportionales,quar extremia _:::u:yp{m:r ipft termini: tiic
iproducfork diff cientis disifeinzer minori differgtia,exhibet ag-

4

Eah Y X
« 10 . a3

gregaskipfaruin i mititatims, Sunto duo termini,gratiaexé ¥+ 20, fo. 12§

spli;numerii2. & goquorum quadrati 4,& 2§ cubiautem 10, 40. 100. 250, Gy,

-8.& 12 s.fecundi quadrati 16, & 62 5. quadratis autem in-
<terfic medius proportionalis 10.cubis duo medij proportio
nales 20,8 so. fecundis quadratis tres medij proportiona-
les 40:100.2 50.qui inguli ;\n_oducgntpr exdudtu termino
. pum in f¢, & ad invicem y & inde in fingulos fecandi, &

. tertij ordinis nUMeLes » veallolet multiplicatorum. Inho-
. rum tertio ordine (unt quatnor numeri.continue propor-

nonales {cilicet 8120+ §0. 12 §.in quorum extremos 3. &
“ 12 gomuldplicadt termini 2. & 5. producunt 16, & 62 5
; Dd 3  quorum
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3udn_imfdiﬁ'i:rehrih eft 609'2!&io,quéd‘huiuﬁnodi differentia
fuifa in différen tiem ipforum 2.&5. hoc eftyin 3. exhiber
aggregatuin diftorum quattor numerorum ¢ontinue pro<
portionalium, (cilicer 8. 20. yo. 12 5. quod fic oftenditur,
Quoniam 2, ductus in {e, facit 4. dudus in 5. facic 10, lam
idem's in 3. que differentia cff‘igforum 1.& g.producet dife

16, 40. 100, 250. 62§ feréntiam‘iplorum4.& 10. produ@orum : quoniam multi=

Regula. i
61% !

16

]
———
103

b 3
3.7
9. 21. 49
7. 63.°147. 343

plicator dudtus in- differentiam multiplicatorum, producic
differentiam productorum.Item quoniam y.in 1.facit 10.8¢
in fe facita giam & idewy.in 3.faciet differentinvipforum
30.& 25, Similirationtsquoniam z.in 4. facit 8. & §3in 4

facit 20: (propter prop ortionalitatem numerorum) ideo 4.

in differétiam dictam'ipforum 2.8 sfcilicetin 3:faciet dif
ferentiam ipforum 8, & 20. Non aliter deinceps oftendam,
- dita terminorm 2,& §.differentia multiplicatain1o.fa
cit differ€tiam ipforum 20.& so.multiplicataquog;in 2 5.
facitdifferentiam‘ipforum 50.& 12 5, Quamobré cade ter-
minorum differentia multiplicata insggregatiipforum 4.
0.2 facietaggregatum trivm diffexentiasn dictard, (cilicet
ipforum 8.& 2c.ipforum 10.& so.ipforum so. &125. Sed
tres-tales differentia coniun@x componunt extremorum 8.
& r2g.differentiam,igiturdi@a terminor differentia mul-
tplicata in aggregatum ipforum 4.a0.25.producetdifferen
tamripforum 8:& 125 extremorum . ‘Quare&-talis extre-
morum 3. & 12 5. (qua funt produdta ex terminis in 4. &
2 s.multiplicatis)difterentia dinifain terminoram differen~
tiam,cxhﬁ)cbit dictum ipforum 4.10.4 j.continue propor-
tionalium aggregatun: ficur propofitio concludit, Adhuc

81, 189. 341, 1209: 240 1er eadem omnino demonfirabimus , qudd ipfa teeminord

Regula
2401

81

4| 2310
580

differentia multiplicata in fingulos 8,2 e. §o. 12 s.tertij ordi
nis-numeros, producet fingulas quatuor fequentis ordinis
numerori differétias: & pinde eadé terminord dfa mlcata
in aggregatd ipforum 8.20.50.12 5. producet aggregati di-
‘Garum quaruor differentiari fequentisordinis: & ideo pro=
ducetdiam duorii extremorin6.& 62 s.qua {unt produdta
ex ductu terminorum 2. & .. inipfos 8. & 12 5. extremos

- gun.mor continue-proportionalid:Vnde & talit productos:
ifferendia diuifain differdtiam terminord,exhibebiraggre-
gatiiipfotum 8.20. 50,12 5.quatuor continue proportiona
lid numerord ¢ quod erat demonftrandd. Similitcrpro ca.
.._Icns terminis, 20 tproportionibus oftédam gii_pmp onitur,

Pro-

1 LIBER SECVNDVS.
fihidos oimeRirtiorplles LTt oui3 dutia annhoin.
Sicue ¢ft quadratus ad duplum [ies yadicis, ficietcolla tcr.‘tgx.r

o Tiangulus nuimerus ad fequentem radicene.. Exempli gratia ,
it acquiney radix b, autem: quintus quadmtus-'numcrus:
_&ipliusa.duplusiplec.lremd fexta radix. cumqueadn fe

r‘:IfL;Qi

Kiciatipfum biItem a.in fequentemr radicem d. facictiplum ¢, 1o,

;e.per diffineparte altern longiorem fexti loci.. Cuins-dimidi®
fifiqui per odtauam pracedentis libri,erie trian gulus quin-
_tus. Demonftrandum- el ergo;quod: ficur elt b ad.ipfum.c.
ficelt £ ad ipfum d. Sigquoniam a.multiplicans ipfos ad.
roducitipfos b.e: lamideo, per primam fexti Euclidis,erit
icutaad ipfum d. ficbiad ipfum . & permutatim fic b.ad
. ficut ead d.Cumg; aufic dimidius iphius ¢ atgue e dimi-
diusip{ius fiam,per 2.3 quinti Elementorum;erit exequa-
Ji,ficurb ad 6. hoceft,quadratus quintus ad faam radicem,
Liriangulus quintus , ad d. fextam: radicem : quod fuit de-
monftrandum.& ficut pro quinto loco, ita pro quocunque
conftabir propoficams, |
. 3 P rorostiTio 34%. ihsep
Oumnis tridiulus multiplicatus in duplum collateralis radicis,.
producit aggregatum ex cubo ¢ quadraro collateralibus: ‘Re-
‘petita deferiptione premifle; oftendendum eft;quod firrian
gulus quincus: multiplicatusin: ¢: duplum ipfius a; tadicis
quinta, producic cubi & quadrari. quintorum congeriem,
hoc medo, Sicut eftb. quadratus quintus-adic.dupluay fuz
radicisa.fic et £rriangulus quintus ad d; (equentem radicé,
Pcr‘pmccr‘l_un:em-. Ciun verd a:inb. pcrd.i(huaﬁ}m_at\cubmn-
quintam: lam-d. ynitate maior; quam-a. in b: faciet conge~
riem ex cubo rali fuoqué quadratos Sed pek us* fexti:, quod.
fitex duin-b.gquunrelt ci;quod fie exfiinc. (ine per 2 3 -
ptimi. Igitacfin ¢ facicr dictam cubi, quadratique conge-
xiem , quod crardemonitrandum, Et ficacin quinto, i w
quouis.lococon(tabit propoficwans. o o |
I PR @ Pos 1 22000 psher i abar s
uod fit exaggregatoquotliber n_:dicu:n ab -vnfr.:rc,ordm.t--
garion multiplicatoin duplun: me{:‘m-u’gnm oft inngatur cxnt
ipfo. rad;icum-aggregaro,coflable ripluns aggregari omnuem qus
dratorum ex JiEhis vadicibus fingulis fafforams. . Nam cumw
aggregatum , el P!igga:im,-qulnqu; radicum ab vnitate:
ol'-ﬁimmmm fic pec diflin. quintus triangulus : & aggregas.

8 Dd 4  quadrata
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120 ARITHMETICORYVM
quadrara per diffini Tami demon(teandu erit, qudd illud,

“quod ftex q;rinré‘ii:‘iagigu!olin duplumradicis quinte, fi
« fungarur cum iplo wiangulo , conflabit triplum pyramidis
* quadrate quinte.Sed, perpracedentem;id,quod fivex quin

o rrmqguld;m dul‘alunlm-ra dicis quintz,equum cfi.}ggrégf‘-
to cubi & quadtari guintorum.igitur demonftrandum erit,

"' quod congeries cubi/quadati & trianguli quintorum,aqui

ualer eriplum pyranidis quadeate quinte. Quod cumiam

“oftenfum ficin- 63* precedentis 1ibri : jamiconltat propofi-

tum. ita non.{olunt!in quintor fedin quoiis alio loco'de-
monltrabitur;, quod demonftrandum proponicur, '
CCOROLLARIVM. 1 b
Hinc regula progreflionis quadratorum ex radicibus of-
dinatis fidtorums conftat. Quod (i nunveri progreflionis pro
‘pofite fintad radices fingalis fingulas dupli;tunc quadrato -

“rum quafitorum fumniai'ad quadratorum ' ¥idicum conge-

viem eritquadiuplas (s rli‘-;‘fionhpl?i; fi quadrupli, fedeécu-
pla; fi quincupl vigecupla quincupla,& ita deinceps: nam
guadratoruny ratio duplex eft ad laterum rationem,-
AR o P o grmrgiiiger i e )

Si fuerint: quottiber ab unitate ordinatévadices duod fir ek
aggregato poflreme & fequentis radicum in produttum ex eif-
demydispliom [emper eftald congeriem:ex.cubo quadratoy ¢ t¥iz-
gulo collareralibus pofirenie : & perinde fexcuplim: pyramidis

nadrate collateralis; boc eft aggregati quadratoriom’ exradici-
Z‘m ordinatis produforum. Sintexempli gratia,quatuor ab
vnitate radices,quaruny vl e e aiei® quadratus b.Dimidium
multirudinis ra:!icutmﬁr ¢ Radixfequens,hoceft, quinea' fit
difiacque ex b.in dinumeras e.& ex d.in ¢! numeras £ Palam
efty quodie. eftaggregatum ex cubo ipfius a: & ex quadrato
cius; hacefhex biquandoquidem d. multiplicator eft vnitas
te maior quim a. quodd; per 28 huius £ eft triangulus quar

ts,aggregatumquee quataor radicum: Deinde glitagerega-
tumpfarum ad.radican: & b fieprodisuih ex earundem
a: dunulriplicatione; fatque indeex g in hunumerus K. & fic -
demonftrandiim:erit, quod numerus & eft duplumiad aggre:
grumvexe £iQuod fic.parer. Niamerus g conftit exa. & du:
&ideorconftar ex dirplo ipfius aiR-ex viitare.8& numerys h,
conftatexa.& bi per nonam prascedin tis:lidri't:quoniam h,-
weft partealtera longjor qnimifoci: Ecb.eftquartus quadrae®
* auius radix s Igitur ex'auin a b. fieres & ex duploipfius 4.:
Linibryup N 1 4| inh,,

LIBR PRIMI; PARS IT. I2r
in hi fict duplum ipliuse. Sedex. vnirate in h. firduplum:

-dpfius figitur exaggregato dupliipfius a. & vaicatis , hoc
ceft cxci;.in h.fiecdupli totius e £ quod erat demonftiandi.

‘Qudd eniny productii exvaitatein huhoc eftipfeh. fic dupld
iplius fipaliett:Nam Fficex cin d A iple h.ficex aiin'd. qui

-dupluscftipfius c.quoniam [cilicera.elt multitudo radicum
-&eco dimidium talis mulcitudinis: Coftae ergo propoﬁmn_n.
Sed e f per premiflam , eft triplumaggregati quadratorim

 quatnerradicibus propolitis faGorum « Ergo k.qui fitex
gin hifexcaplus eritaggregati quadratorum), licut propofi-
tio concludit. Quod autem pro quatvor radicibus conclu-

fum eft, pro quotcunque propolitis ininfinicum,denton-

ftrabitur ..
B COROLLARIVM :

<= Hincaltera regula elicitur ad habendum cumulum qua-
dratotuma quotcunqueab vnitate ordindtis radicibus facto
rum.Quod fi pro radicibus proponituraliz quantitates (o-
cundum prime crementum ordinata, tunc: proportio ea-
rum fingularum ad fingulas radices duplicanda eit. & feci-
dum talem proportionem nd:ngcnda » vel diminuenda eric

fumma radicum, ¥t proueniat
pofitarum quantitatum..

ProrosiTtio 37%.

Propofitis ab-vnitate quotlibet radicibus fivadix proxine fe-
quens multiplicet aggregatum ex quadrato pofireme ¢ ex di-
midio ipfius pofirene; producetir tripluns fiomms quadratoruom
ipfarnm vadicwn propofitarupe, .- Exempli gratiz,fanto radi-
ces octo difpofiteab vnitate finguly cum fuis quadiatis.Ra

» dix proxime (equens erit 9:aggregatum ex quadraro poftre-

ma y; {cilicer 64 & ex dimidio ipfius poltrema fcilicer 4.

erit 68, Aioigitar,quod i o, ducaturin 68. producerur tri=.

plum fummwg wlium quadratorum omnium fcilicer 612,
Quod fic patet, Per 3 6* fecundi horumiarichmeticorum , ex
aggregato ipforum 8. & 9. hoceft poltrema propoficarum,
& fequentis proxime radicis , hoc'eftex 7. in productum
carundem fciriccr 7 2« fitfexcuplum (umma dictorum quas;

dratorum. Igiturex 8¢ quod et dimidium dic aggre atiy 6 t 2utriplum ad 104.que:
in 7 2.fiec wipli calis fummae.Sed Geue 7 2.ad g.fic 68:ad- 8y ef fimma quadratorumes -

quare, pec vigelimam feptimi Elemenrord,qudd fitex 72
otvad 8y xquale

umma quadratorum pro-
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quod per 36 fecundi fuie-
triplum [mima quadrato-.
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8 8L wquale eritel,quod ex 9.in 68. Taiturex 9.in 68. fiet ti-

fum di&x fumma quadratorum:: quod erat demonftrans
um.Quddautem 7 2.ad 9.ficficuc 68.ad 8 patetinam 72,
ad 9.eft otuplus ex diffin.multiplicationis,arque 68.ad 83
fimiliter oGtuplus conftat enim 68.ex ducbus, {cilicer 64.
. quadraro,& ex dimidio fuw radicis, fcilicer 4.eftq; 64,060
plusad 8.fuam radicem, & toruplus etiam quartuor dimi-
‘dins ciufdem ‘radicis ad £ . Quare totum 68. ad:totum:84
fimiliter o@uplum. Conftat ergo propofitum. quod ficut
de oo ,ita c&qpotcunquc propofitis. radicibus fimiliter
_oftendemus.. !
ProrostTtro 38

Quod fit ex aggregato quotlibet radicum ab, vnirate ordina-
tarwm in fe ipfum multiplicato , equale ¢ff aggregato omninm:
Cuborum afmgulis radicibus fzormm. Naw pec diffin.aggre
gatum radicumab vnitate ordinataram, efttriangulus nu~
merus poftremg radicum. Sed triangulus talisin {e ductus,
producitaggregatum cuborum omnium radicum viquead
poftremam inclufine, per 58* praecedentis libri.Igitur & ag-
gregatum ipfum radicum in {efe multiplicatum: producic
eorundem cuborum aggregatum. quod erar demonitranda.

COROLLARIVM

L

Vnde manifelta fitregula progreflionis'cuborum.Ec hic,
ficut in quadratis, notandum, quéd fi pro radicibus propos
nantur ﬂia’: quantitates: fecundumrprime crementum in or-
dinemcontinuat " tunc ‘proportio earam fingularum ; ad
fingulas radices triplicanda eft: 8&fecandiim talem propor-
tionem adaugenda erit, vel minoranda fumma cuboruma
radicibus factorum, vt proucniat {umma cuborum propo-
fitarum quantitatum. -

COROLLARIVM

Item' huc fpe@tarquidquid de pyramidibus in praeceden:
ti libro conclufirm cft. Nam pyramis triangula e(t congeries’
triangulorum : quadtata, quadratorum: pentagona,penta-
gonorum ; hexagona hexagonorum; &:deincepsab vntate
ordinatorum, Vnde totidé progreflioniregale propagirar.

) 8 2. Proro

'LIBER SECYNDVS. 123
rrre s rProrosiT1r0  39%. !
- “Duas propofitas rationes coniungere.Sunto dug tationes,
wna per duos numeros:a b. & altera per duos numeros ¢ d.
fignificata ; oporteteas coniungere : hoc eft, rationem ex
iplis duabus compolita inuenire. Hoc fiet permultiplica-
tionem terminorum vnius in terminas alterius ic: Duca-

tur a. in ¢.& fiat e. Ducatur biin d. fiat .g. Dico igitur,- quod a. 3—— ¢, f =———c.1§

ratio e.ad g. elt aggregatum rationum a.ad b..& ¢.ad d.hoc b. 2

eft,quod ratio e, ad g.componitur ¢x rationem 2, ad b. & ex
ratione c.ad d.O\uof{ fic ol‘fcnditur.Ex a.n:d fiat £, & tunc,
quoniam a. multiplicans ipfasc d.fcitipfaseferit per pri-
mam fexti,ficutcad d:fic e adf, Iremyquia d. multiplicans
ipfas a'b. produciripfas fg.crit ficut 2. ad b.fic f ad g.Sed ra-
tio c.ad g. componitur exrationibus e.ad £ &ipflius fiad g,
igitur eadem ratio ¢, ad-g.componetur exnominibus ®qua-
libus,f{iliceta. ad b.& ciad d. Quod erat demonfirandum.

COROLLARIVM
Non aliter tres,aut plures rationes in vnam colligentur,
PROPOSITIO 40O'.

Duarki vationum propofitarsm alterd ab altera fubtrabere_s.
Sunto’ dux rationes a.ad b. &«c. ad d.oportet fubtrahere
hanc ab illa. Hocfietper multiplicationem terminorum
ordine permutato, fic:Ducatur d.in a.& fiate. Ducaturc. in
b.&fatf. Dico ergo,ratio ¢ ad £ eft; quareftat poft {ubtra-
&Gionemrationis c.ad-d. 3 rationedpfius a.ad b.Quod ficos
ftenditur. Ex c. ina. fiat g, & tunc, quia ¢, multiplicans ip-
{os ab.facitgf erit, ficuta. ad b. ficg.ad £ & quoniam a.
muldplicans ipfos cd. faciuntipfos g <. eritficut ¢ ad d.fic
iam giad e, Sed ratio g. ad £ componituc ex rationeg.ad-e.
- & exrationee. ad £ ergo ratio a.ad b, componitur ex ijf~
- dem : fuitautem ficut.c.aadd. fiegad e. Igiturratioa.adb.
".componetur ex rationibus ¢ add. & e. ad £ Quare, ablata

ratione ¢ ad d. A ratione 2. ad b. fupererit ratio c.ad £:quod

erat demonftrandum.

ProrosiTrO 41°.

Datam ration toties, :Emries quis-proponat, multiplicare .
. Si data ratio duplicanda fit:perantepremiflam , iungatur
' bis

dO‘.
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Exempla rationalinme.
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bis ipfamet {ibi,{i triplicida,duplate iam fungatur iterum?
fi quadruplicanda, triplatg iungatur iterum 3 itaquedéin-
ceps.Ita enim intelligiturmultiplicari ratio, ve bis, teryquar
“terve continuetur in terminis,Vrde quadratorum ratio dul

. ~pla: cuborum tripla; fecundornm: quadratorum' quadiu~

plaad laterum five radicum rationem. .

gig COROLL ARIVM.
* Igitrationis duplate terminis va® intererit medi®propos
‘tionalis: Triplate,duo § Quadruplaw, trestitaque deincepss
¢ ARG O Plot® DT T 0l gaT s D
't \Datam rationem bifarid, fie trifaviam, fiue quadrifaridy five
plurifariam', vecimgue quishiam pofludauerit » wqualiter partivi,
Sint data rationis rerminiac. fioporteat rationem a.ad ¢,
bifariem partiri,jinterponatur eis media: proportionalis bs
‘Si autem date rationis terminifinta d. & oportear ipfam
trifariam’ dividéresuii cinterponitur eis dha medie propor-
nales b c. Si verd date rationis termini fint ae. & oporteat
ipfam quadrifariam partiris tunc iu'tcﬂ.iomn tur eis tres me-
«dixe: proportionales quantitates: b'c dv Cuius probleitis
practica executio,quamuisd nobis in Arithmericis quaeilio-
nibus {irabundé tradita, hic tamen ab exemplis non abfti-
~nebimus. Erin primisnotandum, qudd quando propafite

1933
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8. 4] 16. 8
T2, 6] 24, 12
18. 9| 36. 18
54 27

iz X 3. 1
6. 2| 6, 2
T12 4 |iTRr g
244 8| 24. 8
48, 16/ 48. 16
" 96, 32

‘192, G4

i quantitates funtadinuicem ficur quadrati numeris tiovia
ﬁlqunntims interiacetillis media proportionalis:'quando au-
ntemiy ficut cubi numeri, tone dutd medie v Quanda perd
-ficurquadrati quadratorum tunc tres medies Quandordé-
‘mum,ficur quadrati cuborum, tic quinque medi propor-

tionales quantitates propofitis interiacent & inomni tali

- cafuitales quantitates continue proportionales funt adinui-
'¢é coméfurabiles;quippe qua inter fe inratione numerora:

~vnde &ratones iplee tune {int tauonales, hoc eft,per nume
“Iros exprell; arq; ideo propofita ratio tung fecatur in ratio=
- mes cognitas per numeros. Si'verd propofite quantitates fe-
“eus, quam dictum eft, ad innicem fe habeant: interpofite
proportionales medie rationales nonerunt, Exempligra-
tia,rmpomn tur mihi duo numeri 8. & 18, quibus iubeor
medium proporticnalem inuenire, quoniam  tales numeri

. {ehabentadinuicen, ficur 4.& 9. ‘quadfati numeri , quibus
nteriacet medius proporticnalis b. Ideo & propofitis vaus
fimiliter mediusintererit proportionalis 12. duplum ad
cillum medium ; ficue propofiti ad quadratos dupli funt.

- Irem

e i
LIBER SECVNDVS. 12¢
Teer fiiubear ip@is 16. & §54. duos proportionales inter-
ponere:quoniam tales numeri func ad inuicé, ficut 8.& 27.
cubi numeriyquibus interiacent duo medij proportionales;
feilicer 2.8 1 8.iam ideo & propoficis mrirfé medij propor
tionales interiacebit fcilicet 2 4.8 36.0tem, L ipls 3. & 48.
tees medios proporttiomales aceGmodare velinn,né minus li-
cebit:"cum fint ficut 1. & 1 6. quadrati (ecundi quibus tres
a.4.8.medijinterfuntzerdeg;inter ppolitos mediy 612,24
Adhuc;fi his numitis 3.8& 191 lubet intercludere quinque
medios proportionales poffibile erit: quidoquidé tales fuae
in proportioneip(orum L&I64£qui {uhtguadrad cabori,

quibus nemo nefcit quing; numeros intéreffe proparticha- - 6 r";
les [cilicer 2.4.8.16.52. Vnde & propofitis inteterunt toti- r. 9' ‘;

dé [cilicet 6. 12, 24.48.9 6. Quod fi propoliti numeri alicer,

pay . - - . o~ . —
g ditta ebadinuiceny fe Imbmnt,nunmtcrcruntlpﬁs,quos fcu. § .

Exempla Irrationalimmn

T

diximus, numeri proportionalessfed quititates itrationales & €. 12, r.ow12
Exenplicaufa, proponantur duo numeri nulli diékwed pros f-cu. 18 roow 18
l)orn'omun ad tnuicem ﬁ.‘ru'.mtcs,_\'tpotc 2.& s . ahispule T-cu. 27 L L3
atenus medij proportionales,quos diximus,intererunt; fed ¢ Bl g -

queda irrationales quantitates. Iaque fi velinviplis 2:& 3o pp, 4. Tha
medid includere proportionald,, agi per cord quadeatos 44 32 3 (;+

& 0.quib® interelt Gqui quadratus cacmedie qualice,que ¢ p. 4 g4
jam porentia tanti notelcit, Nam ficuctres quadeati 4.6,9: ¢ ¢, §1. 5.3

funt continue proportionales, ita &'corum radices filicet

T 4o &6, ro9- funti continue proporctionales. Siautemijfiem g

e 2

numeris velim duas'medias proportionales inferere, afly “8 €496 rlrcu.g6

mam corum’ cubos 8. & 17. quorum medij duo {une 1,
& 18 quicubi funtduarum quas quarimus medidrum:
Nam radices cuborum propordonativm funt & propor-
donales, Sivero, ijfdem tres medias interponereiubear;
exponam ‘eorum fecundos quadraros, feilicer 16, & 81,

rO.rcuw 144 oWz,
rOrcm 216 n.16,

r.ncr gy neu.r8.
rO.neug86 nOlrcu,
rO.reu729

R, T

quotum tres numeri medij {unt, feilicet 244 36: 5.4 qui
fecundi quoque quadrati erunc quantitatum trium mes
diarum, quas quarimus : Er quoniam horum numerorum
medius quadratus numerus eft; iam media trivm quan-
ticatum non (olum fecundo quadrate fedctiany primo no«
tefeit veritqueiplan 6. Sidemun, ipfis 2.8 3.quing; me=
dis proportiamales.procrem,eliciamex ipfis quadratos e
borum, fiue cubos quadratord, qui funt 64.& 729. Quibus.
interponi pit quing; numedd pportonaliter.fi96. 144.216.
324486, fimiliter erdr quadrati cubord quing; mediard,
quas
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quas qu:crimus, qunntitarum. thnnniam horum mediug
habet cubam radicem , {cilicet b.iam media quantitas erit
radix quadrata b. Item ; quoniany huius medif collaterales
funt quadrati numeri,quorum radices quadratz fune 12.&
18. idcirco & medix quantitatis collarerales, eruntradices
cubz numerorunr 12. & 18. Sed haec omnia non folim ex
elementis Euclidis demaftritur, verumeriam in trinialibus
ludis pradtico cuiliber funcnoriffima .. Quarenus ramen
problematis qualitas & locus exigebar, hec a nobis indus
Qafunts: iopol: - . -
- COROLLARIA,:
Ex quibus quidem ‘manifeftum , qudd in quantitatibus:
_continue progortionalibus , i prima & fecunda fuerint rar
tionales, tunc fequentes in eadem propottione continnata
femper ininfinitum rationales erunt. Si autem' prima &
tertia tantim rationales fierint tunc quintary feprima &
fingulis fempérintermiflis, fequentesrationales erunt : in«
termifl® verd omnes potentix titdm exprellg.Si verd prima
& quarta tationales duntaxareffe contigerits tunc {eptima,
et ﬂccinm , et tredecima , et binis femperintermiflis cerere
{equentes rationales erunt, intermifle autem' cubo rantim
cognite. Adhuc,fi prima et quinta folunr rationales fuppo-
nanturitunc nona; tredecima, fepremdecima; et ternis fem-
perintermiflis ; (ingule rationales erunt’’ crinme verd vbis
_cunqueintermiffirum media quadrato titdm cognita, dux
ceterg mediales,hocelt per fecundum quadratum pronun-
ciata: Denique i prima:et feptima tantim fupponantur ra-
tionales:tunc necefle erit trccrbcimam‘,mdeuic_cﬁmam, vige
fimamquintam , et quinis femper intermiffis fingulas fe-
- quentes effe rationales. Quinque verdin quouis loco inters
miffarum mediam potentiatantinvefle: rationalem ' : duas
autem huiccollaterales cubo tantim pronunciabiles: duas-
§ue extremas rationalibus proximas quadrato: cubi tan=
wim cognitas.. (%1._2 corollaria exipfa proportione, du-
Guque quantitatum facs conftat.ConErdcmm numerorum

multitudine’, qua fine quadratis, fiue cubis, fiue fecundis:

quadratis; fiue' quadratis cubicis proportionaliter intercie
dit.&ipforumiquadratorum, feu:cuborum productis.
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LIBRI SECVNDI
-PARS SECVNDA.
PROLOGOMEN A.

OSSN 7 R C A irvationalium quantitatum [pe
DG cies fuccurrunt quadam Speculationes
& hm\z ad ‘magnitadinem Symmetviam,
5 quam adpraxis, ¢/ rationum plenioré
notitiam [peiZantes , olim 2 nobis explicate : quas,
9__::0:::}17{:. buic fecundo libello congrue <videbantur,
bic ﬁff:uﬂxi}nm. Quare,vt apertins intelligidtur,
e.?*ardmm capiemus & diffinitionibus ipfarum irra-
tionalium maguitudinum Deinde ni per lineas, @
areas, quemadmodum Euclides [ed (b terminis co-
menfurabilium ¢/ incommenfarabilium quantita-
sumyearum condiiones, proprietates @ colligan-
tias proponemus, ac per nostra fuppofita demonfira-
bimus. Nec facile quifpram fuiffe putet elementa bu-
tufinod; & liness & areis ad quantitatem in gencre
Jumptam transferre, @) numerariam fimul praxim
binc deviuatam otendere: quippe que ficut paffim in
trimtalibus fcholis tritasitanécubifatss fuerat demb-
Srata. Ordior itaque nouum demonSlrands genus,
2antog; in hac partepraffantius Euclideo 5 quanto
generalts quantitas dignior ac purior @ primarie
mathematica, quim linea Specialss , eff connenien-
tior.Stmiul per viam bancyquam in demonfirando
affsmimus ymulta notefCent, qua tn decimo Elemen
torum defyderantur.
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i MIITFTFINITTO NES.(T v =
1 Commenfurabiles magnitudines dicuntur quas commu
nis menfura metiturs % s T W
Incommenfurabiles 'verd, quarum impoflibile eft jnuc-
niri communem menfuram. R
Commen{urabiles potentia quantitates fun Lquarum po
teatiz, hoc eft quadrata,funt commenfurabilia.
In commenf{urabiles vero potentia; quatum quadrataine
commenfurabilin. *ooo VTIN50
. Commenfurabiles in fecunda potentia quanticates funt,
fiuamin fecunda quadrata {unt commenfurabilia.
Incommenfurabiles fimiliter,quarum incémenfurabilia,
- Commenfurabiles cube quantitates funt, quaram cubi
commenf(urabiles. . et R i
Incommenfurabiles verd cubo, quarum cubi jincom-
menfurabiles.: N Y RNERTL SR
_.Quibus ita {e habentibus,, {i proponatur, quantitas qui-
piam ; erunt infinite quantitares illi commenfurabiles , &
.quantitate,& potentia,& potentia fecunda,& cubo.
. Vocetur ira?uc propofita quantitas Rationalis , vnde &
quadratum ipfius,& {fecundum quadrati, & cubus,& qua-
cunque dignitares ab ¢a propagate rationales erunt. ;
Et quantitas propolice , ine magnitudine, fine potentia
commenfurabiles,rationalis vocerur,
Incommenf{urabilis verd,irrationalis, | _ \
“" Quibus ita diffinitis fubiupgemus fingulas irrationalium
diffinitiones : naw, cum : : :
‘Quantitas rationalis fit, que pofitg rationali commen-
furabilis eft. ) ; ; AL
"' Rationalis potentia tantlim erit, cuius quadratum dun«
taxat rationale eft. Similiter & rariopalis cubo tantim, cu-
ius cubus tantdm rationalis eft. :
Medialis autem, cuius fecundum quadratum duntaxac
zationale eft. Ex quibus diffinitionibus fequitur, vequanti-
tas rationalis fitedam & potentia, & cubo, & potentia fe-
cunda rationalis: non autem ¢ contrario. Item vt quantiras
-potentia rationalis fit ctiam potentia fecunda rationalis,
nonautem ¢ contratio. Nunc diffiniemus quantitates irca-
tionales bimembres,
Binomium conftat ex duabus quantitatibus rationalibus
acpotentia tantdm commenfurabilibus, Quarum exceflus
s “Aporomc

~

b
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Apotome,vel Refidum dicitur.Et necefle eft,ve earum qua-
drata conficiant rationaleiecarum verd productum mediale.

Bimediale primum conftacex duabus quantitatibus me-
dialibus potentia tantdm commenfurabilibus, & rationale
comprehendentibus : quarum quadrata conficiunt me -
diale. Harum excefliss. Rcﬁiuum mediale primum di-
citur. '

Bimediale fecandum conftar ex duabus quantitaribus
medialibus potentia tantin commenfurabilibus & media-
le comprehendentibus : quarum quadrata conficiunt me-
diale, quod elt mediali pradicto incommenfurabile, Ha-
rum exceflus Refiduum mediale fecundum dicirur.

Maior conftat ex duabus quantitatibus potentia incom-
menfurabilibus : quaram quadrata conflanc rationale : &
quod fub ipfis mediale, Hari verd excellus dicicur Minor.

Potens rationale ac mediale conftat ex duabus quantita-
tibus potentia incommenfurabilibus,quarum quadrata ¢g-
flant mediale,& quod fub ipfis rationa(]c. Harum excellus
dicitur cum rationalt mediale totum potens.

Potens duo medialia conftar ex duagus quantitatibus po
tentia incommen(urabilibus , quarum quadrata confant
mediale, & quod fub ipfis mediale pradicto incommenfu-
rabile. * Harum excellus dicitur cam medialt mediale to-
tum potens. Inquibus fex dffinitionibus mediale intelli-
gitur quantitas potentia tantdm rationalis. Namdue om-
nisarca, {iucomne produ@um potentia tantim rationa-
Ie, folerab Euclide mediale vocari. Etlinea potens talem
arcam, folet ab codem linea medialis dici . Quod tamen
non interturbabit propofitum noftrum. Nos enim quan-
titatem in gencre {iueilla linea fit, Guearea, potentia tan- "
nim rationalem vocamus , cuins quadratum rationale.
Medialem verd, cuius quadeatum fecundum tantdm ratio-
nale eft. Sed in diffinitionibus didtarum fex irrationalium
fequemur Euclidem, : . s

Practerea tam binomium, quim refiduam habet fex fpe-
cies fic diftinctas, Quando maier portio Binomij, {eu refi-
duiyeft potentior breutorein quadearo quantuitatis (ibi com-
menfurabilis: ipfum eft primx , fecundw, vel tertiae fpecici.
Quando verd maior portio breniorem porentialiter exce-

dit in quadrato quanticacis fibi incommenf(urabilis, ipfum
et quarte y quinte, vel fexte {peciei. Deinde i maior por-
Ec tionum.



Y3o«°t JIARITHETRICORVYIM 17581
tionum fuerit rationalis quantitate binomium. fed Refidnum ede
prima,vel quarte (peciei. Siminor portio fuerit rationalis: erir fda
cunda, vel quinta. Sineutra portionum fuerit rationalis, erit ter-
tie; velfexeae fpecicis ov ! dritas mindon

SCHOLILA -QVEDAM,

Otandum,qued quantitatum alia eff vationalis, Alia irvationalis, Es irratisnalinng
N.r!i.c Jemplex, hoc cffuning sigminisy alia bismembris o Ravfaom fimplicin abia paten
sialiter tansiimn vavionalis  aliz cubo santion , alia gug\:a'ra‘ro Jecunda tantmm vasionalis:
qite Medialls vocatur. Bimembriio giitem dig funt i:ffripm' pecies. Prima f}c‘c‘:‘r‘é}
cuine membra [anz potentizliter tantiini ‘commehfurabilins . ‘Secrnda | cuing’ portiones
[imt etiam potensialiter incomsmenfirabiles. Prima (Pezicr. eff priplex g totuplex fecnm
da.Illa enim contimet Binomum puycompoffioniem paveinm, e Refiduim pev excefJwm_s,
Isem Bimediale primssm, cum fiea refidio mediali prime, Item Bimediale Jecunduns , cum
fino vefidus mediali fecundo, Hiee verd [hecies continét Maiorent , etim Minsri ) item Po.
tentem rationale | & Mediale | {Emm:inc' Refedunim) feilicer cing vasionaliveediale pori

b
Ve taYon aditah

tem: Itent Porentem dus medialia : funvigue Refiduins coon mediadi mediale porenseno,

Praterca ram Binomium, qudn Kefidinm oft fex fpecieriam. Que fugule mdudum, difs
fnita fime., Sed attendepdion, quod quantitas dusrim naminum [lue rfii;uemb_r_ig e que
conflar ex' dusbus portionibu 'igl ad innicem affelticy Uk ‘ad Tk Homen' vedigi ne.
Guueant, Secus enirt non evit Binominis quantivas Vs auntem portiones tales alicsiiug quan.
witasis bimembris fint ira affeche , ve ad vinm nomen vedigi nequednt ; spus evie dusbis
cendstionibus, [tilicet e pertiones fint inpicem incommenfirabiles(nan portiones commen-
Jirabiles coninndT e conficinnt quansisard uning nomiiis & eius [peciei cuins fime partes,
offendernus | infliper s congeries quadyatoriom ipfavum persionsim fis fncommen/irabil
produio earmndem : fic enim fias, Ve talis covigeries cum duplo talis produdii (gacd efi que.
drarrm prapefie. bimembris per quartam fecundi) suinipise facias quanticsem vnine ne.
wninis Nam fi diffa cougarics dilo producro commenfirabilis Irﬂ;; 5.fane congeries crm dig
plo dicte, hoc o7, difton quadrasnm, effes quantizas Unius vominis , & permde quantiiae
apf eff et vhins nominis: quia videlicer,radix vni nemin's quidratiz qug conditiones expria
wwnsur in predicsis irvationalivom diffnisionibue . Quoniam igitur necele €57, portiones,ex
quibius bimembris quantisas,, fiue per compofiionem, fine per abfsifionem protedis, jeffe ins
uicem inconumenfurabiles < & infuper congeriem qudragorum earundem portionnm effe
ancommenfimabilers preducte spfavim : idcivco [ex vivingue irvationalis quantiainm
fpecies profagari opoyser. Si “enim’ porsiones fuering incommibnfistabiles'in maghitudinié
tantium, bec eff, potentia [olimcommenfurabiles | fiens tres [Pecies irvavionaliviny, feilices
prima, fecubide , e tertia.. Si ansem orsignes, fuering incommenfurabiles etiam porens
sialiter \ flen tres relique [pecies s feilices quarta , quinta, & [exta, Deinde , i congeries
quadratorsm ip[arium portionses fuerit varionslis | 29- producsion cdrim mediale, fiet pri-
ma , vel q}ﬁzrm [Pecies. Si autem congeries medialic| ér producium racionsle, fiet fel:
conda,vel quinia. Si verd tam cengeries , quim productum mediale , . &r alterutrin ind
commenfircabile ; fles sersia | pel fexea (pecies yeam [Cilices per conimnctionem. portiompn,
quin pevexceflion wadoris fupraminavenesy | T ot
) ’ !
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i A - Potently L S T k9% | b
PRI TG tantumy : s i
Rationalis. it bt e }
L - pmSimpler fd- ) Cubo nil ’
1- o N (Tl wonatis 1 R ; i)
t N : DY a5 bt " ~Primum
Quantitas to 2. uh mium vel refdopm.quind (Caum-
failicer medialis | portionum ludnm.-ﬁm gum
X ; 8 tum rationale, produdi mediale, A
i e ; gum
: L,!m:iem!it.%_ i R s I, L-'gl\m
. ik i i r‘ Smenfurabilibus ' Bimediale primum,vel Refidoum mediale primum,
- zpandn_ portionum guadatoiun aggregamm me=
ile produstum rationale_s.
1 : ¥
i ¥
L.Blm«lhtz: fecundurm, vel Refidium mediale feaindem,
y panda p«‘minmmqu.\\!:ammmagsrrgamm medisle
* & prodactum mediale » inomitienlurabilia

=[5 3 postionibus.
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ando partium

T ag-

. Krosentiatier esit - e
incdmdfurabalib®
faton ale,

Ll e it Y is Sl ~ i 18 s a

gregatum rationale ® produdum mediale,
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PRoOPOSTTTIO 43, :
- Ommes dug quantitates inuicem commenfirabiles, fint [ieut nume-

xus ad numerum. Et dug quantitares y que fimt ficur numerus”ad ny-.

Jmerumi, fimt gicen commenfimabiles. Sunto a.& b.quititates invicé
.€a :ﬁchfuméilcs: Alo, @ funt ficut numer® ad numerd.Cd enim ¢6-
_menfurabiles fint inuicé a b.erir p diffi.cdmenfurabilia quititatd,
_céis earit menfur,que fit ¢ Itags adividetur in aliquot partes fin-
gulas @quales ipfi ¢ Itemg; b. dinidetur in aliquat parees fingulas
equales 1pfi ¢. Quare a.& b.erunt ad innicé hcut‘n umeri partii. Ee
Jhaceftprima pacs: propofiti. Contrdfita.quantitasad b.quitiraré
ficutpumerns ad numerd. aio, g & b. cémenfurabiles inuicé func.
Secetur em'a byfingulyin 1 € parees Tquas, quot vnitates hi fin-
.guli numeri.fitg; c.yna partiii quantitatis n'_.‘_c_ri‘n..],_c:fui ;3.I|Cu§ vni-
_s ad numerd partiii a,Sed per hypotefim aad b.ficit numer® pars
-tid a,ad numerd partiti b, Erit igitur ex equali c.ad b. ficut vaitas
ad nuinerum partium b, Quare quoties vnitas menfurat numerum
EoL Eeoa partium

-
ty

Potens rationale 2c medialevel cum raionati neediale pate

I ‘quanda partivin quadaronm aggegatum madiale & produd

TR s i i Potens duo medialisvel com mediali mediale potent.

i 0 pariun quads,
j |98 panivm qu a:nﬂuasxrrgniaht’rl\a&mh&ﬁwxm

"%

F—

—



ad numerum quempiam , funt inuicem incdmen
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partium b.toties & ¢, quantitates. menfurat ipfain b. Sed ¢

merituripfam a.igitur per diffin.commenfurabilinm quan-
titatum , ipfe ab. quantitates invicem commenfurabiles.
Quod fuit refidunm propofiti, S

C O R OLLLAREIWMIM. | |

Vnde manifeflum eft, quod due quantitates inuicem in-

commenfurabiles non’ funt adinvicem ficut numerns alic

j.uis ad numerum aliquem. Tremque, quod dux magnitu-

ines , qua non {untadnuicem ficut numerus ufi“p:‘am
. Ezr‘nbilcs.

Sequuntur hrcex pramifla 2 deftru@ione contratiorum.
ProroesnTio 4.

Omnces duz magnitudines vni commenfurabiles, fint innicen
commenfimabiles. Dua quantitates fint a b, que fingule
{intipli c.commenfurabiles. Aio, qudd & ipfe ab. funtad
inuicem commen{urabiles . Nam cum.ac. fint commen-
furabiles erunr, per pracedenttem, ficut numerus ad nume-
rum: & fimiliter, quoniam c'b. commenfurabiles erunt, &

- ficur numerus ad numerum, Sumantur igitur per quartam

oclaui Eucl. tres numeri d ef. continuantes duas rationes
{cilicer, vrficutefta.ad c.fic it numerus d.ad numerum e
& ficutc. ad b. fic it numerus €. ad numerum £ & tuncex
gquali erit,ficut numerus d.ad numerum £ fic quantitas a.
ad quantitatem b. Igitur per fecundam partem praceden-
tis , quantitas a b, font ad inuicem commenfurabiles.
quod cft propofitam: | =g '
.. ProrosriTIo 45,
omnes dug qrantitates,quarum vna commenfurabilis eft ali-

cui tertieyreliqua vero eidem icomméfurabilis, funt adinuicem
incommenfirabiles . Exempli gratia,magnitudinum a b.yna
{cilicet a. fit commenfurabilis ipfi c. reliqua ver®d b.incd-
menfurabilis cidem c. Aio tunc, qudd ipfie a b. inuicem'in-
commenfurabiles funt, Sccusenim erunt ab. commenfu-
rabiles: fed ipfx a c.pei hy p.comenfurabiles.igicur per pre-
miffam erunt b ¢, innicem commenfurabiles: quod eft {up-
pofito centrarivm, N igitur funt a b. innicem commen(u-
rabiles, ergo incommenfurabiles, quod eft propofitum. |

N B U T Ol L il
. Oniian duariom quansitatum innicems incommenfurabilinns
congeries & exceflus funt inter [o & ipfis innicem incommenfi-
rabiles, Et [i congeries vni cavtm fit incommenfurabilis, evit &

TN  reliqus

'
\
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reliquz commenfurabilis. & ipfe inter fe commenfurabi- -
les.” Ha conclufiones facilé conftantexhac communi fen-
tentia : quoniam quantitas,quse metitur partes, metitur &
totii. Et,qua metitur totum & ablatum;metitur & relita.

Sl PRoOPOSUTL O 47,

Onmisind duarun quantitatuns isuicem: incommenfurabilium . -

congeries ¢ exceffus,funt inter [¢ & ipfis imuicem incommenfis
rabiles, & [i congerics vni earum fit incommenfurabilis, erit. &
relique incommenfurabilis. € ipfe inter fe incommenfirabiles,
Nam fi fecus eflet, tune, per preecedentem, fequeretur con=
wrarii fuppofit.Omninoigitur vera {untque proponuntur.
7 : Prorositio 48, it
Orines dus quantitates proportionales duabus quantitatibus
quoquo modo _commenfurabilibus , fimt eodem nodo commen-
furabiles . Et proportionales duabus aliquo modo incommaen-
furabilibus , funt codem modo incommenfurabiles . Exempli
gratia, fint quantitates ab.ipfis cd. quantitatibus interfe;
commen{urabilibus propo_rtionalcs:hoc eltfica.ad by ficut

c.ad d. Aio,qudda b.erunt inuicem commenfurabiles Nam,

fi ¢d.{funt commenfurabiles,erunt per 43* huius; ficut nu-
merus ad numerum. Igitur erit a.ad b.ficat numerus ad nu
merum:quare per {ccundam partem didtz 43%ab. funtin-
ter (e commenfurabiles.Quod {1 ¢ difint commenfurabiles,
aio, quod & a biinter fe mcommenfurabiles ecunt,, Namy
tanc, per corollarig 3¥ huius, ¢ d. non erunt ficut; numerus
ad numerumy & ideo neque a. ad b.erit ficut numerus ad.
numerum: & perinde {;ﬂ fecundam partem dicti corollarij
a b. tunc¢incdmenfurabiles inter {e erunt ficut proponitur.
Item {i ¢ d. ponantur aut potentia tantim , aue cubo wntd,
aut quadrato {ecundo tantim commenfurabiles : eodem
penitus modo & ipf ab. commen{urabiles erunt. Siau-
rcgu'!c't\{.- aliquo dittorum -mcdomm'-'go‘nau turincommen-

furabilestcodem {imilitermodo &iplg 2 bincommenfuzas -

Biles crunt : Quoniam fcilicet quantitatum. proportionas
livm Eroportinnnlcs funt td quadrata; quam cubi, & quim
fecanda quadrata.Etidcirco fequitur corum commenfuras
bilitas ; velincommen{urabilitas : quippe qui comitarug
proportionem, adducta 41* & eius corollariou o) .l b
IEET maPoRte e 078 WIT T 0iq W9t vi bus d Thit
Ominis quantitas vationalis: multiplicans aliquam quantitas
ten, producit quantitatens multiplicars cognominans, & comy
- Ec 3 menfurabilem.
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menfurabilems . Exempli gratia, rationalis, quantit;xs-‘d."
multiplicerquantitatem b, potentia -tann‘ym.,r:uion';tiqﬁ‘, }
&faciat c.Aie,quddic potentia fantdm ra donalis e, & iPass
fi bumultiplicate com menfurabilis. . Sit enim i \'ﬁus'.‘:u.'q'ua:' :
dratum d.& iplius biquadratum e& exd.in c'.gmt ﬁ[ffit(}héh
er coroll: vodecime huivs,fquadeatum iplius ¢, Cumque
ex diffinitionibus,quantitatum a b. ipfe d.fit numerus quas |

dratustipfeautem . numerus non quadratus : iam gorum
prndu&um f.per coroll,(ecundx noni Euclinon eritnumes

rus quadratus . Igiturc. qua radix cltiplins f.l‘lf:tﬁ{}‘mn.t‘;it.’
potentiatanmim rationalis, Cumgue per diffin. mu l',tjpl,lca;-;;
tionis,c.produdti adb.multiplicaram, fir ficnta. m ul'rfl':lil 3
cansad pofitam : fitque a. pelite commen (urabilis , quia
rationalis:iam, per precedentem, infac. ipfi bycommenfura
bilis eric : ficut proponitur. Similiter antem, i b.cubo mn-
tiim rationalis (upponatur, oftenderur & ipfa c. cubotan-,
tum rationalis, & 1pfi b. commenfurabilis s & [ Il:.q_u,lldlmtd‘\_'
(ecundo tanidn fationabis ponatur, &1pla ¢ quadraro fe-"
cunda :mntum cationalis, & ipfi b, commenfurabilis de-
monftrabitur. SicutProponitaLy | i R
Proros1trol fe*u

- Siproductum fucrie commenfirabileavs’ti plicat.s,quantinatiy,
tinemultiplicars eft rationalis <, Vtfi.a, multiplicans b. fa-,

——— ——— it e ipfi b commenfurabilem vaio, quod a, ratiopalisy

et Niin per diftin '.mul:iplicatioms,crit,ﬁc_ur,c.-.zd b.fica.
i 3 * o Y X T e
adipofitam. Cumdue perhypo. c. it commen(urabilis iplt
bieric R}er-an;cpm‘miﬂam a.commen{mabilis palitx, quare
perdiffinairationalis: quod eft propofitnm. s

PRE TR 8 VY 1 IS S e o e i

- it H . 4 . .24 S |
f . . .. . . LTS L
C - "Omnis quantitas-dinifaper quantitatem [ibi commenfinrabi-,

lem,exhibet in quorlmtcf_qmmirarm.rar&ouaicm_. . Sintabe
quantitates commenfurabiles inter {e; &dinidatur b. per
ipfam a, & proueniat . Aio , quéd ¢ quantitas rationalis
eft. Nam , per diffin. diuifionis,erit, ficuta. dividens ad 04
fitam, fich. divifx ad .ciprovenicntem. Et pcr_mumrim,li cut
a.ad b. fic pofita ad ¢ Seda. per hypot.comnwn__ﬁ._:mbilis et
ipfi b.ergo per '48% pramitlam ¢ & polita commenfurabi-
histipliciErgo c.'rationnlistluod ¢t propofitum . Hag idem
f’?fi‘a:;c'cdcﬁ‘tioﬁcndipotc il e Fo)
FRIBLGR RN t =2d - PR
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U Ommiion ditarim quantitatum imticen. commenfurabilium
quadrata funt adindicens fient quadrati rumieri: & cubizadinni-
cemn, ficut cubi'mikeri: & fecunda quadrata, ficut bis quadrati
- nimeri ¥ Vefi finta b quantitates inuicem commien (ircabi-
Tes | quard quadrara fint ¢ d. cubiait ef fecundaauté qua
“drata g b.Aio,quid ed.¢runt ficut quadrati numeri adinui-
“cem: & ¢ F ficwe cubi numeri s &g h' fient bis quadrari nu-
“merf. Nam; per s* huius,a b.quantitates erunt ad innicen,
fieat nifimerus ad numerun: {ed tam inquititatibus,quim
in numeris quadrata funtin dupla : cubi in rripla s (ecunda
quadrata in quadrupla ratione radicd Igieurc d.fant ppor-
" tionales quadratis talium numerorum. Er e fiproportiona-
les cubis talinm numerorum:& g h. proportionales bis quas
dratis taliuth’ numerdrum. Et hogeit propofitum,

(ST LD il Fiddta
Sainaiba s prghig e s 1 e 10§
AVEERTS ] [fHiy it 0 P i .
Ommes dug quantitates,quarim quadrata funt adinuicem ii-
cut quadrati ntmeri; vel quaum chbi it adimuicem ficut cubi
Stimert P 3l qudrum feciindd qiadrat fient adineicens ficie bis
squindiitl mimert, funt inter ¢ cormiienfurabiles. Exemp lrgra-
“Fiasfint i quantitaces a b. quaram quadiata e dik quard
~Cubic B & quidiny {ecunda quadeata g b Ato; quod;ii cd.
"Iﬁéﬁ:_iuir adinuidem, ficut é[undr‘t_ri‘:‘fm"rférﬁ vel'fi 'f fueriie
“Adinticem, liet cabi numeériy velf g i Rierint adiniticem,

a b
¢ d
S i
g ot VE
a.b
e, k. d

ficut bis quadrati numeti : Tuncin omni wali cafus iple
a b, qua nritates erin € adinnd cem'dom mehfitrabiles. Nam.
e d tarinterl, ficut quadiae“nimedis ot talibuSnu-
Cinersin teehedhus tiedins niniritas proportohalisiintet-
“Efitipfis ¢ duvha hddia quunitas proportionatisyque it k.
‘dtindue ¢ Rid quantinacs’ ealibusTeeibus numeris propor-
Crionalts' s cumquequadrate Ant insduplytatione tadicum:
erit ficur c.ad k.ficut a.ad b. Sed o ad ko fieue numerss
ad numerunt + ighede @ all b, ficurhum s ad numerame:
qudre pi-r'ﬂ:tuh?&i}ﬁ"patrg-}‘ﬁ 35 huits; aby lmiicbn'\:tz‘élu-
imenfivabilés ¥ 'quod elt-propofitum. ST autehy efifintine
rer (e ficdut cabi-nifaién = tunc ' quia taliiuis Aumerisinters.
fint'duo ninerPedijt proportionaldsts!intererunt ip
Gis ¢ f. dux medie quantitates. pro portionales; qua fine.
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. cruntque ¢lm £ quantitates talibus quatuor numeri
proporrionales.& quoniam cubi funtin'tipla proportione
radicum:erit,ficutaad b.fic e.ad lfed e.ad Lficut numerus
ad nuimerum:Igitur ficut numerus ad numerd,fica.ad b.&
ideo per fecunda partem 43%ab innicem commenfurabiles.
Si demum g h.fintinter (e, ficut bis quadrati numeri : tunc
quoniam ta libus numeris intererunt tres numeri medij pro
portionales;intererunt &ipfis g h.tres media propartiona-
les quantitates:qua fintn o p.eruntque g n o p-h. quantit-
. tes talibus quinque numeris proportionales:& quoniam {e
cida quadrat func in quadrupla ratione radicum:erit iam
:aad b.ficut g. ad n.Sed giad n.ficut humeras ad numerums:
igitur icut numerus ad numeram , fic a. ad b. quare per fe-
cundam partem 43% ab inuicem commenfurabiles , ficut
fucrat A principio demonftrandum.. .
| C 0 RQ L L A_'_R IV M'.:,i: 3
Ex his manifefti eft,quod omnium duarum quantitatum
muicen: in_commé'_ﬁlmbilium,m.‘q;,(luadmta {unt adinuicé,
ficut quadrati numeri:neque cubi, icar cubi numeri;neque
fecunda quadrata,ficutbis quadrati numeri.
COROLLARIVM.
Contrd,& omnes dug quantitates,quarum quadrata non
funt ad inuicem , ficut quadrati numeri ; vel quaram, cubi
.non funtad inuicem, ficut cubinumeri: vel quarum fecun-
.da quadrata non funtad inuicem, ficuc bis quadrati nume-
ri ; funt.inter (e commenfurabiles. . Nam hzc duo co=
rollaria, conftant ex duobus pracedentibus propofitioni~
bus, 3 diftin@tione contrariorum. ‘
izt 16 O Ol T AcRis LN Mt i
. Praterea manifeftum eft, quod quantitates inter fe cdmen
Aurabiles, funromnino,etiam tam quadrato , quam cubo,
.quimdue fecundo quadrato commenfurabiles ; .non au-
tem ¢ conuerfo, Nam quantitates, fiue quadraro, fine cubo,
fiue fecundo quadrato commenfurabiles,non funt omnina
inter{c.commenfurabiles. - .,
Syt o ROy B AR LV Mo hrsris b
Vnde I'cquitur,vr_xumu:ims rationalis, fit criam potentia,
& cubo,& quadraro {ecundo,& ficin'infinitum rationaliss
;& non ¢ conuerfo. Nam quantitas iue potentia, fiug cubo,
finequadrato fecundo, rationalis nop omaino eft magnis
tudine rationalis. ' '

5

CoRoIs

LIBRI SECVNDI, PARS II. I37
oo (G0 RO Ll A RV Mo Favool
. Contrd,quantitates inter feincommen(urabiles non om-
nino {unt & potentia, aut cubo ; aut quadrato fecundo in-
\ commcnfnraﬁ:iles. At quantitates potentia , vel cubo, vel
~quadrate fecundo incommenfurabiles omaina funt & ma-
gnitudine inter fe commenfurabiles. -
., COROQOLLARIVM,
. Vnde {equitar, ve quantitas irrationalis nd omnino fit &
* potentia,aut ubo,aut.quadratoifecundairracionalis.Quan
_ titas verd patentia, vel cubo,vel quadrata fecundo irrationa
lis omnino {it, & magnitudineirrationalis,. - Qu corolla-
ria gradatim fequuncur alterum exaltero, vt etiam per exem 7
- plynumeralium, terminorum conftat. "
- ProrosrTro g54*. i b——mre.
Ommne produtum duarum quantitatuns potentia tantim ra- d——s
tionalium inuicem commenfiarabilinm,eft rationale ., Exempli :
cgratiay a boquantitates potentia tantinx rationales inticem £ =3
“commenflirabiles multiplicate inuicem ‘ficiant iplam ¢ @ -3 ‘
‘Aie, qudd c.quantirasrationalis ¢ft. Sit enim ipia.xqua- cshre
“lisd.& a.dudtain d. hoceftin fc iplam faciat e que fam ra- b—-ra2
“tionalis eft, cum a. fit potentia rationalis. per hyp. Sed per g——1%
primam fexri,ficur d. ad b.fice, ad c. co:nrr_wnﬁxrgbilis el
autem, peshypo.dpfa diipli b.ecgo,per 4 8* huius,ipfa e:.com-
_menfurabilis ericip(i c.Rationalis eftautem c.rationalis er-

g0 pqr_'diﬂ‘iq.x:g:,qtlod faicdemonftrandum, Aliter & pul- a b
_chre fic. Sitiphius a, quadratam ipfa £ &ipfivs. biquadra- 130 LI
tum ipfa quantitas g. eritque per 52 precedentem fad g. c
ficut numerus quadrat® ad numerum quadratum. Ducatur o
cergo fling. & proueniat h. eritque h. numerus. quad'mms:': £ g
-quandoquidem, £g. per vigefimam o@auiyfunt plani imi-  —n —Z—
les, Sed per corollarin vndecima huius h, eft quac t::;t,l,lm_iﬁ- 3 " I
_ fins ¢y ergo c. mationalis , quandoquidem radix eft, :Tﬁu,s h.
_qu. pernumerum quadcatum, reprefentatur.Et radix qua- 36
rati numeri rationalis quantitas efl; quia cognitus, & fg.—
tus numerus, ficut proponitur oftendenduntt -
creten " ProrostTio §§r. 7
et AY Ittt g X 3a - i |
e Omaneprodultim duarum quantitatum rationaliwm cr poté- b= c
tialiter tantim inter fe commenfinrabilium, ofF parentis fancim a
rationale:quod ramen ab Euclidevocatur mediale . Suntonb.  Cd e

quantitates rationales, hoc et ambae potentia matum ;\uio-
y [ nales,




138 TARTTHETVCORVIM T I
nales,vel yna rationalis in waghifudine,alrert verd tantum
“'poréntid; & intiice potential it oi éometrabildsiqus inter
de multiplicata fididnt ipRin e, A g rbt;hﬁ’{ims» dotétia
i Tarionalis. Fiznt enim' e, /qied i pmct'_d-.-mig_'c‘ﬁ‘ihlg'lic-‘ er
“eadem, fcdtd: ad bl fic e/ 2d e caugs per hypaiple dilipéb.
fit potentialiter tantum comenfurabilisserit per 48 hnius,
ip(a e.qug rationalis cft porétialitéd um comelurabilisiphi c.
Igitur per diffin.c.potentia i rationalis elt , quodel¥pro-
ofitam. In altera vére dentontteationdérie prcorolligy™
praccedentis)fad g, non fieat quadintus matiers id gua-
drarum nhmerum & ¢ ideiedo F. pertolodthui non erine
adinuicem plnidumeri fimiles'Quireper primi noni,iple
h.ir{'omm Fg.produdtii non erit quadratus numeras, & per
inde cipi® buradix porétia tii rationalis «ft ficur pponitur.

xR L e & BT I AR WL (308 v, SRR TN
~ ud autem notandiim, quad prafayum productam:quantitatum:
rationalifi-ab Euélide vocatur medialis quanitas, fide Medialis areas
guoniam gignitur ex ductu larerum,atgs. ia iptelligendae fune diffipi-
tiones irrationalium magnicudinum, vbi de areis mentio fit,Lineam.
verd in talem aream. potentem , hoceft, cuius qua.t‘i'r'itlim eft talis,
area , medialis dicar.. SEIRT ST AL D etk il 21012
WP R e PO Sl T T 0 56
Membric bimom iy, fiuee vefidai, unt yadices dilorie fiuieroriy
quoviim maior &d excelfim fupra minorent féfe baber ficit e
meras quadratis ad'm‘m:emm:-qu?n_fmhuh,iﬁuirfﬁb’fﬁrﬁﬁk é-
cies. St duten fecus, fiunt tresveliqua [pecies Binonty ) fiid Re-
[idui. Tteni fimaior ext numeris dickis (it quadratus, tunc fif pri-
ma vel qilarta [pecies: Siminor fie quadratus mumerns , fiet fb-
cunda vel quinta:fi nenter fit quadratus numerns fiet tertia vel
“fexta fpecies . Exempliigratiu, 0.& st numert fuht quadran:
“‘membrorum primi’ Binomij, fiue Relid ui. Nunieri 12,89,
fecunidiv Numeri'8. & 6.terdj,Numeri 2 5.& 1o/quard/Nu.
“therd v & gquint. Numeri' ro. & 7. fixri. Vl‘r‘jc-m‘h‘ﬁm
fpecieriradices ficfe habent: veeard diffinitiones expofeiit.
. ! it ruminin 2w

’6111 £f ,...;E_.;

Binomium pt ———3. fi.r, i Rude perabjeiffionerm..
Binomium 2% —r.t2 ;. formantur totidem.
“Binomium 38w Friey o fecies” refidiorman.
""Binomium.;.“ — - f"ﬁ'*.r..t,6~‘ ~':\ AL BT

- Binomium- §¥———pyg priige s o vhoppsataroiint
“Binomium 6% ——r.ye prp. - P

V¢ e |

o]yt A VG TYRSTING D 21T i J2ME i f

Jo mobte R R0 R0 (8 T Ot F 7Dy iy
Arndsnotint onaer mudoroq ot i muieial seth
Stguldrym Binomij fecierum, vadices , funt fPecid Jingule
Wrrdtionales: quantitates| per. ordinem  fcilicet “Binomium, Bi- d

medialé -primmm ; Binediale [ecundum , Maior 5 Potens ra-
tionale: ac. mediale. ¢ potens dwo medialia. Paucis propo-
{icam ‘demonftrabio. Efto. Binomium , cuius. membra 2 b
b e Sit ipfius.a b, quadratum d ¢, & ipfius b ¢ quadras
tum efiiquorum- diffetentia £d. cuius differentiz quarta
pdrs fiv g & ipfius gueadix fit h. Mox (et per equalia _
quantitate' a boapud; ki pun&um,, ponarur ipfi h. equa-
1is & 1 Poft hae, totius a k | radix fic m. Relicti antem
1beradix fic n. Aio iam, quod totum m n. radix eft bino-
mij abe. Deinde oftendam , quadifi abe. fic binomium
primam, tunc m n. erit binominm. Si ab ¢ binomium |
fecundum, tunc ' m n. eric Birediale primum, Si ab e bi- |
nomium tertium, tune m n.exic bimediale {ecundun. Sit
ab ¢ binemium quartum,tnc m n. eric maior, Si a b e,
binominm quintum ; tunc m . Potens rarionale ac me- |
disle, Sidemum a b ¢. binomium fextum , tunc m n, Po-
tens duo medialias Nam cdm a b. fecerur equaliterapud
k. & ingqualicet apud L iam per quintam fecundi Ele-
mentorum! Redtangulum al b, cum quadrate k1l hoc
<ft cum g equalia- funt quadrato a k. hoceft, quadrant.
ipfius d ¢.-Sed quadracum ipfius k1, hocelt g, fuit qua.
drans ipfius d £ igitar reliquum quadrans reliqui, hocett,
re@angulum a1 by eric quadrans ipfius ¢ £ Quare per
coroll. vadecima huius, tectangulum m n. erit radix quar-
we pactisipfivs efi hocelt dimidium ipfivs b e, ergo du-
plum ipfius retanguli m n.:cquiuale: fotum b c. Cumque
perhypea I frquadracam iphuos m. & L b quadratumip-
fius n. ecunt quadratnm m. quadratum n. cum duplo re-
Qanguli ma.fimu! equalia toti a c. Sed per quarmm (o=
cundi 5 cadem fimul componunt quadrarem tatius m n.
Igitur torum m n. radix clt totius 2 ¢ quod erat primum
ox demonftrandis  Reliquum pater_ex conditionibus
ipfachim [pecierum binamij :;ﬁ: enim , vr excunte a b e
binomio primo;tunca L 1b. fint rationales. Excunte autem
a ¢, binomio {ecundo,vel tertio, fit, vt al. | b, fint porentia

canwim ragonles Quare exeunte a ¢, binomio primo,erunt
m .
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m n. potentia rationales, Excunteautem a c. binomio fe-
cundo,vel tertio, erunt m 11, mediales': quandéquidem a [,
1b.quadrataipfarum m n. potentia tantdm rationalia. Et
hoc,qn_'pninhi, per diffin.binoniij primi’y fecundiy & tertij,
fadixipfius d f. &ideo radix ipfins g hoceftchs haceftdel, -
commenfurabilis cft ipfi'a'b. & ideoipfi'a k.vel &k bripaic
fisque al.1 b.cumique , per primany {exd, miad ny fie Fl- !
it quadtatum m. ad rectanguluny m nvhoc eft ficata L. 1
ad “dimidium ‘b ¢! Ideo tunc per quadragefimam odtanan
hiins', conftatipfas m nielle ont_mia":‘.mr&m commen{u~
rabiles. Exifténte autem a €. b inomio quarta, quinto vel;
{exto, firvea ], I'B, fintinvicem incon'uhcniimﬂ:}lcs vquo- .
niam fcilicer ; per diffin. talium binomiorum ; radix ipfius

g
h

commenfurabilis eltipfia b, & idcirco i[Iyﬁ ak &ipfisal.
1 b. quiare,per quidragefitham {eptimam: winsyipfeallbs
inuicem incommienfitabiles v Vade conftavipfas mone. !
tunc ¢ffé potentia ihcommenfurabiless Trem cum reétana
gulum m n. fic dimidivii ipfiusb c/atque exeunteia e bie:
nomio primo, tertio; quarto; vel fexto ipfab c. fir porens !
tia tanti rationalis ¢ ideo tuncredtangulum mon. erit me.
diale. ‘Exeunte verd o ¢. binomio fecundo vel quinto be,
erit magnitudine rationalis': quare tunc retangnlum mn.
crit rationale. Preterea clm ‘quadrata mon. conficiant to-:
tam 4 b drqueexeunte a ¢ binomio prime vel quarto ab,:
fic magnitudine rationalis : Exeunte verda ¢. binomio’ feo!
cundo, tertio , quinto, vel fextoy a b fic potentia tantim»
rationaliss Idcirco excunte a ¢. binomio primo:vel quarto,!
quadrata m n. conficitint rationale. Excunte 'verd a ¢ bi-
nomio fecundo,tertio, quinto,vel fextoyquadratam s con=
ficiunt mediale.Ex quibus quidemy’ con((iydékatis irrationak;
lium quantitatum diffinitionibus, coftabit quod excuntea ¢,

JEEl

P° binominm.
_ 2° bimediale primum.
y TS K e L crit—— bimcdialc[lccundum.
i 4> Maior. )
LG Potens réaleac mediale.
P 4 i

Potens duo medialia,

'CoROL-
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. Hinc ergo comperiri poterunt fingule quantitates irra-
tiona les:vt fi velim,cxempli gratia, comperireitrationalem -
quantitatem, (lutc Maiox vocatur, pet ptivcedentem, inue-
niam quartum bitomivm s & per prafentem, ipfius bino-
mij radicem , qua, \'toﬂrn_rum-‘cﬂ,Maior erit. Et fimiliter
per reliquas binomiorum {pecies reliquas irrationales in-
ucnicmus. :
Sk R ProrostTio 58,
Sex irrationalium quantitatum, fcilicer Binomij, Bimedialis
vimiyBimedialis fecundi, Maioris, Potentis Yationale ac media-
I:- , Potentisg, dnomedialia, fmgularum per ordinem , fingula
quadrata funt [ingule Species Binomiy . Hec elt conuerfa prg
cedentis. Perfiftam tamen in eadem deferiptione, ac fuppo-
{itis. Ponaturdue m n. binomium,vel aliqua exirraticnali-
‘bus pradicls. ita vt mn. fintmembra i fins irrationalis
Juxta eius diffinitionem confideratazve h:&mm ipfius mn,
quadratum,ponam ipfius m. quadrarum a 1, & iy fius nimi-
noris membri quadratum 1 b.Irem eius, quod fitexm.inn.
duplum ‘ipfam b ¢.Eritque per quartam fecundi Elemento-
rumstota a ¢ quadratum totivs mn, Demonfirandum eft
jgitery qudd fi penatur m n. aligra ex didlis fex quantitati-
¥ irrationalib® s erit, & a ¢ aliqua ex {pecicbus binomij: &
quota m n. in ordinefexinationalivm , rom & a ciin ordi-
ne fpecicrum binomij. Namqueex conditienibus mem-
brorum m n. componentium ipfam irrationalem, fequitur
conditio membrori ab.b c.conftituentium {peciem bino-
mij. Sic exiltente m . Binomi®, vel Bimcdinri primo, vel
Bimediali fecundo,iam perdiffinca L I b, qu funtipforum
m n./quadrata,funtinuicem comenfurabiles. Vode per 46
huius,fequitur ve k I fripfisal.1b. & roti. ab. cammen-
{urabilis. Cumque h. fit radicis ipfius d £ dimidium , eric
ralis radix commenfurabilis ipfi 2 b. Igitur a b, potentior
uim b cin ipfa d £ quadrato {cilicet radicis fibi commen-
urabilis, Exiftente auterit m n. Maiori,Potenti rationale ac
mediale, potentive duo medialiastune per carum diffina I
I'b. funt invicem incommenfurabiles : vnde per 47* huius
fequitur;ve k1. fiviplis a l.1b.& toti 2 bincommenfurabi-
lissvtque K lohocelt h, ipfius radicis d £, dimidiunm, & per-
indeipfi radix ficipli ab. incommenfarabilis, Quo fit, vt

‘a b. potentior fi, quim b cuin ipfa df. cuius radix e@ipfi

a biin-
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ab. incomenfurabilis. Trerh, qi éxilkente rv nbinomio, vel
Maioxijab.eltiatiohaliss browverd porengiatanaim efk datio-
ralist Exiftenterautem mini Bimediali ‘printo; vel >porente
“ratibnale,& Mediale;a biett potentia thrtum rationalissb g
~erd eationalis. Exiftente tandeny i men. Bimedialtfecunday
svel potente bina mddialia,rama b.quameb c.efbpotéria up
~parionalis. Preterea,quoniam exiftére mn.binomio, 'Bimes
diali primo,h’iaiori,vcl potente rationale & mediale ipfar®
a b.b caltera eft magnitading; altera potentialiter tantim
trationalisatqueideo a'bib.c: funrpoteatialiter antimicd -
~menfurabiles: Exiftenteatitemuni nth Bimediali 2° ¢umep
*primam fexti; i ad n.fic ficut\quadrati mad redtangulu
~m nthoceft, ficural, ad dimidia ipfius b e.atque m nifing
incommenfurabiles.& ideo a L& dimidinm ipfius b ¢. fing

-incommenfurabiles per 48* huius: Cumq;s (quoniam a L1b.

“inter fecommenfurabiles;ideat); tota a bipfia Lcommentu
rabilis eft, iam tora wbidimidio ipfius b.cv Erideo toti: be.
-per4s*huius, fic incom'mcn{'umiiiis i fintg;a b.b c.poten-
.zialiter commenfurabiles:ga potéria rationalisex dilﬁ.dié‘t_i
" - Bimedialis fecundi.Exiltente tandem m n.potente duo me-
“dialiaycumab.b c.ex diffin.ipfius, fintincommenfurabiles:
-ac potentialiter tantim commen (urabiles,quia {cilicer,po~
“tia rationales; ficut omnia ex diffinitionibus ipfarum irras
-tionalinm canftat.Propterea,canfyderatis fex {pecicrum bi-
nomijconditionibus, exiftente: .1 s

' A t
(- Binomip ————— ac erit——pin

. { Bimediali p®r~—+=——-=—ac ecrit L
it 5 sl te PR i
M Bimediali 2 ac et 30
: Maiori— ac entm—/4" \ wiwm
‘0 .1 1| Potée rationale;medifgs—ac: erit~——r= 55| 1 o

. LPotente duo medialia ac ert—r6td,
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) Ohiic aggregtm quadsatorum incqualiuon excedit dupluns
“produchi vadicum in quadato differentic radicunes o Secetur
“quantitas a b, per inequalia apud ¢. & A maiori portione

a c.abfcindararipfi b cizqualis ¢ d. Atg; ita ofiendendd efty
qudd ‘congéries’'quadratorum!a ¢ cb. fupererat duplum
Apfius ré&nﬁgu‘_i‘n'_c. cb. inquadrato ipfius d a.“quod £y
‘(l}am ano in'decimo Elementorum often{umieft: Perquac-
wam fecundi, quadratunt a ¢i & quadratum ¢ b, cum duplo
s reftangult

-
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ré@angilia cebifimul equilia antquadiato ab.Qitod:-per
oftavam [ecundi,xqualeseft (j_tihdm’no w2 cuinl qgm tuplo
rédtangulia cre be "Aufiranie veringuedaplionre®anguli
ac.cb. & [ipercrunt quadratum: a ¢ & quadratunyc b, fi-
mul equalia quadiatod 2. & duplo re@anguliaic.cb.
P ST 1 Hige auten: oft demonflratio. $
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=4 iSingularsms vofidyi fpecierim padices, i ipfe fingule mr',":,f??
nales refiduales quantitates per ordinem : videlicet, Refidiion,
Refidunm mediale primuns, Refidusm mediale fecunduns, M-

nor , cuom rationali mediale fordm porens, & anite SWedialime-

* diale totun: porens. Repetam delcriptionem, fuppofica & de-

monftrataiszs precedentis, Hoe (ohim murata, vt pr 3 ag-
gregato membrorum ab. b ¢ fumarie corundem differens
tia,quia valer maius membram a b. excedic min 35: b__q;Nan:'l
fiaggregarum {upponitur binomium :iam per diffin.diffes
rentia-ecit Refiduum eiufdem (pecici.Item pro aggregato

ortionum m n. (quod aggregatum erat radixiphus ab &
f-inomij ) fumatur differentia earundeow m noqua feilicer
maior portio m.fuperat minorent h. Quiz differentia eric
iprationalis quantitas refidualis illius quanditatis, quam co-
flabant portiones.m n.pe difinitionen. Oftendi igicu,
qudd ficut ipfiusaggregat abe. radix fuit ipfun dgaregas

A L a0 U1 AT E100 o ] | {
tum m n.it differentie 1pf§tmm ab. b .radix erit ditterens d

.“i rD'da
‘; L
¢elty = Caccb.

oo

tia ipfarum m o, Sig, cum ipfiys ;}1:;gga;§g1.:;it5£11{_l'i:f' a Latgy
ipfius n.quadatum ficLb.iam 2 b, eric ;f;?{;g:_ga_mg} t‘fllopmn;
quadratorum inzqualium., quarum fadices m n.Sced b
fuir duphup produditalium radicum : igitur, ci] pracces
dentem, ipfaa bexceditiplam b ¢ inquadzaro differentiad

7 3 13300 =5 § L
cqr;mglq;rmdi‘cum,hgccﬂ,, differentia ipfarum 2 bi'b c. eft

quadrati differenti ipfaram’ w i, Et perinde ha'c differen
tia crit tadix illius. Quamobrem per demofeatiin’s7
preecedent,

L2 i
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144 - "ARITHMETICORVM ‘
precedentis; fi illa diffetentia fueric refiduum prime (pe-
cieis hecdifferentia ert refidutm. o o B
" Siilla,Refdunm 28 fpecici;haec Refiduil mediale primi.
Siilla;Refidud 3% {pecicy haxc -Rlc:ﬁdt.m m_cdmlc uc.ud_u._
Siilla, Refidunm 4% {pecicizhxc irrauopahs,tjnm Minor,
Si illa, Refidunm 5% hae cum rationali mediale potns.
Si illa, refiduum 6% hec cum mediali mediale potens.

Et hoc eft,quod detnonftrandum proponcbatur..

4 COROLLAREVM =]

Vidé manifefam eft, qudd compertis pet 57* preceden-
tem, fex irrationalibus quant‘itatiblfﬁ prediétis, qu¢ ﬁngulai
ex binis membris conftant inequalibus: Tam corundem mé
brorum differentiz fingul® erunt Refiduales ?uant:ran_:s
praediGiruin bimerabrium. Item {i‘btmct\mb}xs ua fingulis
quadrata atteibuantur(quee binomia fant)talium binommio=
fum Refidua erunt fingula fingularum dicarum Relidua-

Paolrosll'rlo 61* .

" Sex irrationalium quantitatums reﬁ:{mﬁm, !biiiqe: '_iggﬁdm,
Refidui medialis primi, Refidui medialis [ecundi , Minoris, Cauns
vationalimediale potentis , Cum mediali mediale potentis , fin-
gularum per ordinem, fingula quadrata fine fingulie frx_[}ec:e,:
Refidui. Sicut pracedens fcg}tltur ex dcméi}mtas‘g 9'? & : 57
Ira preefens propofitio fimiliterexijs, qugin-§9 & 58 0«
ftenfa funt, conftabir.

COROLLARIVM,,

" Hinc manifeftum et , quod Binomij , &R:éﬁc.{ui h::bcny_-
tium xqualia nomina , radices inter e habent eridm equa-
lia nomina:& & contrario, Binomium & Refidunin, quord
radices habent xqualia nomina,fortinatur ctiam inter feno
mina xqualia. Idemque de nominibus pro porpona}nbus d;
cendum.Nam xqualicas nominumin quadracis,facicequa-
litatem nominum in radicibus : & & contrario. Proportio
yerd proportionem , ficut per proceflum demonftrationis
§7~ & 58% conftare oteft Nunc exponamhic fex[pecies bi«
‘nomiorum, & totidem ¢arum radicss, quz funt {ex ircatio-
nales quantitates,

Binomix
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~#1 ‘Blnomia fex' ) ‘Quari tadices fint 1ot {rroales' quan titares [bithebice
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etﬁpnm’m_.m:...kl'média[cFrimum.:r.s.ﬁ.:':.:. A :
ag-:num‘.t?g:m:.a\emrincﬂﬁks eenhdlinm trva forega it o I UL
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Ex quibus,perablaflionem:minoris membridimaiore, fiearzam in Biaonids

n: . P LS |

miig) qiam i corum radicibas, rotidem Refidua.lok piéto, L

11y o Refiua fexio, Quorun rdices,totidem Refiduales iraclonales fillide =
fimum 7.0 .40 . Renduum ¢ 5.9 .3, s ; afiri

ecundum ra8 i 4. Res; ediale primumc i 8@y e
J‘q:uhtm{.:g m.nag Aol mediale lecundit e paimutmy, o o L 0 e
Qiariufi 6,18, Minor 5. 3prgmey j3.meg, X

Quutim K./ 4. Guen' rationali mediale’ porens. tov. ¥ 8.5 2 AT b Vil
?ﬂ{%_!.«‘!}mw%-.-gﬁpmmmuﬁ medialepotens, srvino p MGy GG MRy
o .,.:,__s.‘° }I:‘hiﬁe.s :jsg;npla praftica cowum » qur demonftia fuat.
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Onmis quantitas rationalis multlplicans Binomixm per Re-
{iduim, producit etiam Binomiani vel Refidum. elufden fps-
ciei,ac mudtiplicato commen[irabile_. Rationalis quanticas a.
multiplicer Binomit b c.& producat quatitaten d e.aio, ¢
die.Binomid cft ipfi b c.binomio comélirabile, &einfds (pe
€ici. Ve fi,exépligratia,b ¢. fithinomiid primi:ric d e.erit bi
nomid p®.Sinc enim ipfius b c.binomij mébra b c& exain
b.fiar d.ex adn e.flafe.Sicenim, péc primain fecidi.eritd e
ot quod firex i i b Traqueclim b e fic binominm pri-
mitim;erit per difiin. B.mains membrunt tationale atque ¢&
Feliquum' porétialiter tantlim fationales Cumq; alrationa
lisin fingulas b ¢ quanticares faciat fingulas d e, i3 per 49°
huinsjipfa dierit rmtionalis, & iplae. P'ozc'n:i;i- tafitlin ratio—
falis: & torum d ¢iroti b c.comwenturabilel [rem fit'ipius'
aiquadratuim fquod ritionald éricarque ipfiran b e.qua-'
drata fintgh. Mok £ multiplicins ipfas g hi producit iplas!
Klerantq; per’ coroll: videtiina hufas K1 quiddaea iplicd’
deCumqy per prifiiaiu ey, it licue doad e k. ad“Lerit
cuerfith ficar gad exceffam, quo esCeditiplim hi G eridh
kid exeeffutn, quo exceditiplan L Verlim gaad fupiy'ekcef”
fiiin eft i ndmerus quadritns ad nhin iy quadiaes, p
3% huins:quonid per diffinitioné privi bifomi}, b. potdo’
exdedit ¢, porrionem poténublitéry txedlli, cuins tadix c]q
comninen (rabilis | pli'b. Qui extellis vt a;t‘!}km'{aj {aridm,
g hy & perinde talis wxcbifls! Uhaberad” g it numerts,
qaadéatas al numergm quadiatam [{ét’ St Igianr kid o
excellli e habiebis hcurnas quadracis ad ner iqliadraed?
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Quare per 53* ipfa d. potentior erit quiny e.cxcelli, cui® raz.
dix eft commenfurabilis ipfi d. Ci¥ ipfarii d e: porentiz fint
kl.Iraque per diffinitionem totum s i:.bfncimium-primum
eliiphiabc. comenfurabile; quod erat demonftrand i, Sia
militer pro binomio fecundo, & pro tertio PruErdcmus. Et
pro quatro & quinto & fexto oftendemus,quod maior por«
tio potentior eft minortin quadrato radicis fibi incdmen(iy
rabilis:{yllogizires per p* fxti,& per portioné verfam. Sed
per 52* & s3*adducemus duo corollaria fequétia,que agie
deincomenfurabilibust quandoquidé, in 4° & 5° & 62, bi-
nomijs,;maior portio potentioreft minoriin quadrato radi
cis [ibi incdmenfurabilis.Ité pro tertio & fexto binomijs,in
guibus portiones {unt potentia tri rationales, ad oftenden=

a pom‘onﬁ' iplarum incomenfurabilitatenm,citabimus 484
Kuius,Similiter,{i a.rationalis multiplicet Refiduum,cuius
membra funt b ¢. ac producat d e. oftendemus ¢ de.eft
refiduumipfi b ¢, commenfurabile; eiu {dem {pecici. Quo ‘

enim demon tratur de membris binomij , demonftratur de:

membris correllatini refidui: quandoquidem in diffinitios
nibus fortiunt cafdem conditiones. Recteigitur idem de:
stroque proponitur demonftrandum:. _ :
ProrosITIoO: 63¥,
Omnis quantitas Rationalis muleiplicans quamlibetirratio~
watlisem quantitatum, (e bimenbrom,fie eius corellating refi=
duaiens,proucic ciufdem generis irrationalem, ac pudtiplicats
commenfurabiler..Haec et gencralior premiflas ibi enim de:
Binomio, acreliduo = hic vero de qualiber duodecim irra<
tonaliuvmagitur. Iraque fit exempli gratia, rationalis a. quz
mulriplicer b.bimediale fecundunm& producat ¢, Aio, g ¢
et Bimediale fecundum & ipfi b. commen(urabile.Sit enimy
ipfius 2.quadrato d.quod rationale erigatque ipfius b. quas
ratun fic c'.quud',per\_qufnquag,rﬁman*.oghuam huius;erit
Binomium tertid : Deinde d.multiplicans c. faciat ipfam £
critc'L; f.per praecedenté,binomii tertid. Sed per corollariiis
11% huius fiquadtatum eftipfius c. ergo per 57 huius ¢, ra-
dixipfius £ binomij tcrtij,crir bimediale fecundum, qd fuic
Fropoﬁ'tum. Eadem penitus argumenratione vEeris pro re=,
lguisirtarionaliuﬁ; erreribus, tam bimembribus, quam re;
fidualibus.Sed in. refidualibus, pro quinquagefima octaua,.
& 57, citabis {exagelimam primam , &f{exagefimam,qug de:

xeliduis loquuntur : itaque conftar veritas propofitionis. ..

PRQ-_—
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<~ Ominis quantitds commenfurabilis cupiam ex irrationalium
‘ordine, eft cinfdem generis irrationalis. Et habet cidem propor-’
tionalia.gr commenfurabilia nomina, Efto} quantitas,qua-
jam,vel potentia tantiim rationalis, vel medialis, vel bime
ris, fiue refidualis 1 ipfig; 2. commen(urabilis elto b. Aio,
qudd b eft cinfdem generis irtationalis ; cuius a. Dinidacuc
enim b.inipfam a.& proueniat ¢. critque per 5 1*huius c.ra
tionalis.Cim verd quotiés in diuviforem producatdiuifitm,
iam c.multiplicans afacitipfam b.Rationalis autem c:Igi-
tur per 49¢ huins, {ia. fic vhimembris quantitas, {i bimem-
bris, vel refidualis,per pracedentem,erit b.cinfdem generis,
cuius 4. & eidem commenfurabilis : quod ¢t propofitum..
Qudd aatem b.habeat nomina proportionalia & comenfu-
rabilia nominibus ipfius a.conltabitfi qua fecatur a.cadem
tone in mébra fecerur & b. qd erat propofitionis reliquit, -
ProrositTiro &5, LR
Ommis quantitas. irrationalis diuifa per guamuis rationalem,
exbibet in quotiente quantitatens Jibicognominen: < commieti=
fnmbiibm.Excmpli-gmtia,‘b. uantitas irrationalis, fine vni-
membris, fine bimembris, fiue refidualis, dinidatur perc.
rationalem, & proueniara. Dico,qudd a. eft eiufdem gene-
xis, cuius b &ipfi commenfurabilis, Nam <cim dinifor in
quotictem producatdinifum:iam cin a.dudta,facieri fam
b: Ducatur isitur c.inipfam d. fibi 2qualem’; & producat
iplam c.eritquee. rationalis: & per primam Texu,(icut d.ad
a.fic c.ad b.Etpermutatim;ficutd.ad efic aad biCommen-
furabilis antem cft d.ipfi e. quoniam vrraque rationalis. Igi-
tur per 48*huins, & a. commenfn tabilis iphb.quare, per
precedentem,erit &aciuldem generis, cuiusipfab. fuppo-
nebatur. quod erat demonftrandum. o Ha
ProrosiTto 66
Omnes dug quantitates inuicemcommenfiabiles coniuntie,
«conficiunteinfilem generisquantitatem & Jibscommenfurabilé.
Sunto a b, quantitates inuicem commenfurabiles : Aio,
«quod totum a boerit ({mn‘tims cinfdem generis, & vtrique
iplarum ab. commeniurabilis. Quod enima b.totum iplis
a b. fingulis eft commeniurabile, conftat, per quadragefi-
mam fexmm huius.Qudd autem emfdem generis cum iplis.

conflat per premiflam fexagefimam quartam:conftat ergo
totum propofitum. - ) .
i (W Ff 2 COROL
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QR %f_ﬁ_u;; nuiceny, C.?mms‘nfn iabilibussefd nngulisy Ale,
tbus commenfurabile:d cinldem generis cum-eildem: A
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< Ominis quantitas potentializer, consmenfirabilis alicui éx irs:
rationlibus, o ciufdem geperisquaniitas, Sivexempli gratiag
"1“3‘,‘.?1Fﬂs~f5«_l“fl?¢d_!‘}l¢: celidum:fitdyiphaiporentialités ¢
menfrabilis ipfa by Aioyquad b, eftetias bimediale fecunai

<. Sunto enim quadatn ipfius a.ipfa-citqued plius byipas
‘f'a‘ d.Eritque, pen 58} hyius, c.binomium: tertiumvicommen !
rabilisautem cft perhyp. ipfi c.ipfa d. Tgitur per 64 huius ,
d.bincmium tertinm eft.Sed ipfius duradix ipfa beeft. Ergo,
per.g7° b.bimediale (cenndum erit, quod fuitdemon Gran.s
dum, Similitegin, \c,:c_x;cx:'_s_.-.i_t;::x_l:iqua_lﬂ)ps', xam bimembrib?, :
quinir refidualibng conftabic propofitumy, - ¢ &
"_P"“i'vi"é: 0%
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. Omiis | quantitas. potentia yationalis multiplicans aliqiam’
r.r;:'rqfip;ga!ib:¢s,predurir. eivfdem generis quantitateons, Exeny -
pli gratin,t, quantitas potentia tationadismultiplicet bibix :
medialegeundum, & producat ¢Aio,quod c.#it.bimediale!
focundume Namper diffi.mukeiplicationis; fieuref amuln
tiplicansad pofitam cationalem, fic e produdum ad bunal !
tiplicatam. Sed'n; potentialiter commenfurabilis cft.pofica i
rarional, per hy p.iFi;ur per 48* huius & eiipfi b.potentialia-
ter commen furabilis ef.Cumq, b.fic bimediale fecunduuy i
eriper precedenten; &icbimediale (ecundum. quod: fyic 5
oflendendum. Non aliter in ingulis cteris viriu{que ordis |
nis itfationalibus .can[ht.prpppﬁaun.-.; hast Boupauiada
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Qs quentitas irvationslis diuifa in-quantitatem:potentia
mponak_m,mbibcthquatimtequwitamn fibi cognominens,.
E}:v:“:n rihga'nt\in',quanri ra's':t.porétiu:ﬁ'ration:ili%,diuidnr-b.- i
bishediale primum , & proueniate, aio’y g ¢ et bimediale
primum.iNam per diffin.divifionis, ficuteft divifor ad pofi-,
gram rationalem ; ficeftbs dinifayad c.quotienrems Sed
?. potentialiter commenfurabilis et pofive rationali pet
1}'P0lv{ﬁ1}1 : ergo & b. potentialiter commerfirabilis’
A L2 H G - S 1 eft
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eltipfic.per 48* huius. Sed b;bimm{ia}c primum. Igitur ve
c.bimediale primum per 66* premiffam. quod fuit often-
dendum. Ereodem fyllogifmo. per fingulasiizratiomalinm
genera repetito, conftat propofitum, i Lo b

ProrosiTiIo 0%,

Dus quantitates bimembres eiufidem generis inuicens consa

menﬁ:mliks, per ordinem fex'irrationalium fumpte , inter fe
multiplicate,producunt fingulas binomij [pecies. Quod 58* pro

~ politio de quadrato, haec de producto irrationalium conclu
dit. Sunto, exempligratia, a b.fingule quantitates bime-
dialia fecunda y invicem commenfurabilia: Quarum pun-
&Gum f{it caio,quod c. eft binomium tertium. Sicenim ipfi
aqualis quantitas d. & exa. in d.fiat e Erirc'}; e.quadratum
ipfius a.& perinde binomium tertid per 58 huius.Et quo-
niam,rcr primam {exti,ficacbiad dufic cad e & ipfab.iphi
d.per hyp.commenfurabilis eft. idcirco, per 48* huiusy & ¢
ipfi e.commenf{urabilis eric: Sed t;.b?npn_;ium tertiumeergo,
per6.4* & c. binomium tertium eft. qudd fuirdemonftran-
dum. Qudd fi a b.ponantur binomia commen(urabiliaseric
¢.binomid prim.Si autem a b. bimedialia prima conimen
{urabilia: hinc e.binomium {ecundum. Si maiores,binomia
quartum, Si potentes rationale ac mediale, binomid quins
tum : {i potentes duo medialia, binomium {extum efle de
wonftrabitur ; ficut propofitio concludic. '

ProrosiTto 71%.

Dus quantitates refiduales einfdem generis inuicen: commen
furabiles, per ordinem fex generum [iumptee, inter fe mu!{:p_iica..
e, producint fingulas vefidui Species. Quod 61% propofitio de
quadrato, hac prefensde producto r:ﬁduahumicnncl?d_:r.

. Itaque ficut pracedens often(a eft pe 5818 48% & 64 ira
* prefens propofitio per 6148 & 6" codem proce(lu & de=
criptione demonftrabic. © © R :
ProroOSITL1LO 72%. \

Dus quantitates bimembres ciufdem generis patentialicer
risiicens commenfurabiles,inter e mul r:ghmr‘f,p'ro ducunt bino-
mia. Exempli gratia, funtoa. & h b:medm!n:r {ecunda po-
tentialiter inter f& commenfurabilia, & exa.in b. _ﬁ.u c. alo,
2 udd c.binomium eft.Ponatur enim d: ipfi xqualis, Sexax

Ff 3 ind
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in d. fiat e. quod pers8* erit binomium. Verdm per primai

{exti;ficut biadid.fic d.ad ~. % bicommen{urabilis potentia=
Jiteripfi d.igitur, per 48 & c.commenfurabilis porentiali-
ter ipfie. Sed e.binomiun:ergo, per 167° huiusy ‘. binos
mium erit: quod\ﬁ_lit oftendendum. Similiter (iue ab. fint
binomia, fiue’bimdialia prima, fiue ex tiibus generibus
reliquis off¢ fupponantiir, femper ¢ binomium demon-
fteabitur, o 0 . B s
“P'A 0'f 08 1 T 10 733,
- Dz quantitates.refiduales einfdem generis innicem poteitia
cemmenfivabiles , inter: [Emultiplicate , vefiduum pridicunt.,
Exempli gratia, a. & b. refidua medialia{fecunda invnicem
potentialirer commenfurabilia : &exa. in b, fiare. Aio, ¢
c.refiduum eft. Oftenditur hec omnino ficut pracedens:hoc
exceptoy quodd pro 584 citandaelt 61 quippe que de refi-
dualibusagitis 9¢,050bi diailida o0, TR Db

g

vyt ninstponid ahed is ol i
ot B RO, P 008 T T T O 747

“ 1 Oine binominn in Refidunmn corundens wominsm multiplis

catnim, prodacit guantitatermvationalems, Efto binomium,cu-
ius maius mcm'{:rum-a b.minus verd b e.Moxipficb.equa-
lis'efto bd. eritquead refiduum eorundem nominum, hoc
eft exceffiis’ eorundem ‘membrorum. Iraque aftendendum

4 Jis

eft, qudd fi ca. binomivm multiplicerurin a diproducetue

quantitas rationalis, Cum enima c. ficaggregatum quanti-
tatum duarum a b. b atque ady firdiffetentia eorundem,
conftatque per quintam ficundi Elementerum , quod ex
ductu apgregati radicum in differentiam corum producazuk
differentia quadratorum : fam illud, quod fuitex aciinipa
fam a d.eritexcellus,quo ). ipfius ab. excedir quadratum
ipfius b . Verinn, per.diffin. Einomij huiufmodi quadrata
rationalia funt; igitur talis excellus rationalis eft. Quareras
tionale eft, quod fit ex ac. in a d. quod fuir, demons
frrandum. ¥

5 PR 00D Bt T 1005, 75 ks o
. Omme binowsiunzin Refiduum proportionalinm. ¢ comuiens
" frabilium nominum multiplicatum,producit quanti fatem ratios
M’ﬂ{l- Sunto duo binomia & refiduvum a.& b, quorum
nomina mains maiori, & minus mineri, proportionalia

{ He fint

LIBERT SECVNDI,  PARS IL::I§I
fint & cdmenfitabiliz, & ex dutu ain b.fiat c.Aio,quod o

‘yationale eft. Ponatut ipfi binomio xqualia nomina habens
A, refiduums &ex a. in d. fiat e. quod per praecedentem eric
rationale. Cumy autem b d. ficur reﬁ(run proportionalium
‘& commenfurabilinm nominum , erancb d. inter {¢ com~
-menfurebilia : fed per primam (exd, ficut badd. ficc.ade.
Jgitur per quadragefimany octanam huius, ¢ commenfura-
bilia ipfi e Camque e fit rationalis,erit & ¢ rationalis, Si-
-cuvdemonftrandum: fuic Tk stipifl

. i
od

et pirotsi T oriEl e 6% inaiiadss

Si Binomiwm multiplicans aliquam qfunri:.fucm,prod;é:erfi
quantitatens yationalem : multiplicatd quantitas vefiduwm eft,
cuins nomine proportionalia ; ¢ commenfirabilia fieit binomit
moiiibas o Binomium' aw multiplicet b, quantitatem &
producarcratio nilem:Aio,quod b.Refiduum;eft cuing no-
mina propordonalia funt & commenfurabilia“ipfus a. bi-
nomij nominibus. Ponantut enim d. Refiduum corundem
nominum s iue commen(urabilinm, & proportionalium
cuni nominibus a. binomij: &exaiin d. fiat e eritqueper
‘pr:cccdcnwn,vcl_anrc })m:‘mim\m ipla e.Rationalis.Sed per
primam fexd, fient cadefic ciad d.commenfurabilis:eftan
tem ¢, ipfi e. quia funt rationales. Ergo per quadrageli-
mam octaam huius, b.commenfurabilis ipfi d. Fuitautem
d. relidueum ¢ igitur per 64* & b.refiduum & commen{ura-
biliuin nominumi Eﬁ d.Sed nomina ipfiusd.commenfura-
bilia nominibus ipfius a. binomij , & proportionalia: itaqs

& iplius b.refidui erunt eifdem commen{urabilia & prapor
tionalia : quod fuit demonftrandun. :

PrRopPOS I T O 77% . b

" Si Refidwum multiplicans aliquam quantitatem fecerit quan-
titatem rationalem , muleiphicata quaititas binomium eft, cu-
ius nomina proportionalia fint, & cqmuenﬁarabﬂi.: reftdui no-,
asinibns, Heec in cadem omnino delcriptiong, & codem pro=
cellit demonftratur: Hoc excepro , quod vbi ponebatur bis,
pomium, ponatur reliduum, & & contrario. . b

¥
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ARITHMETICORYVYM ;
a ProrosirTio 78% 3

Omnis rationalis quantitas diuifain binomium,exbibet in quo
viente refidusamy cuins nomina conmenfisrabilia funt,&» propor-
tionalia ipfius binomij nominibus . Exempli gratia,, rationalis
quantitas ¢« diuidatur per a. binomium, & proueniatb.
- Aio, qudd b. refiduum eft, cuius nomina commenfurabis
lia funt & proportionalia ipfius a. binomij nominibus.
“Nam cim divifor a..in quotientem. b. producar diuvifam
¢. fitque binomium , &ec. rationalis tiam , per 761 prace-
dentem, b, refiduum eritnominum ccmmenfurabilium &
proportionalium  ipfius:a. binomij nominibus. quod cft

propofitum,

Prorosiriro 7.

Ommiis vationalis quantitas dinifa in yefidusm ; exhibet in

guo tienre bivomiume y ciius womina incommenfirabilia fint. ¢
proportionalia ipfius vfidui nominibhs . Sicut prazcedens pex
76* pramillam;ita preefens per77* demonftratut.

ProrosiTio 8o,

Binomia y quariom vadices babent inuicem proportionalia &
commenfirabilia nomina fortiuntuy quoque proportionalia in-

o f terfecy commenfurabilienomina. Sint,exempli gratiasab c.

d e £binomia tertia, quoruin maiora membraa bid e.mino-
ta vero be. ef. deinde fumantur horum binomiorum ra=

M B dices.fitqyipfiab ¢ radix gh k. &ipfiusd e £ radixlm n.

{)t'r 74 huius eruntque pereandem g hkolm n, bimedia-
ia fecunda: Sint ergotalium bimedialium merabra,maio-
ra quidem gh. I m. minora verd hk.mn. Ecfupponatur
vegh.ipfilm. Atque h k. ipfi m n. comparatum, propor-
tionalia [int & commen [hraﬁilia. Dico hing, quod & bino-
miotum a b & def ipfum membrum ab.ipfi de. atque
ipfam be.ipfi ef. comparatum , proportionalia funt &
commenfurabilia quac ficoftendirur. %loniam quanti-
tas gki 1 n habent membra commenf{urabilia , & fpropor-
tionalia , maius maiori, & minus minori,erunt coniunctin
& totum toti proportionalia, & per quadragefimam octa-
uam huius, commenfurabilia, Igitur, pee quiﬁ uagefimam
fecundam huius , ipforum g h. Ini quadrata  (cilicer, ac
df eruntficut numerus quadeatus ad numerum quadra-
tuminter {¢, & ideo commenfurabilia : & idcirco per fexa
T e gt
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gefimamquartam: huius, habebunt membra invicem pro-
ortonalia & commenfurabilia, fcilicera b, iph d ¢ atque
c.ipfi ef. quod eft propoffrum, Similiter in cgteris bino-
nomiis , & corum radicibus conftabit id, quod demon-~

firandum proponitur.

PRODPOSITIO. S1%

Refiduasquornm radices habent inuicem proportionalia & i~
wenfurabilia nomina,fortiuntur ctiam proportionalia inter fe et
commenfurabiliawomina . Quod in pracedenti de binomijs
corumque radicibus, qua {unt bimembres quantitates,
oftenfum fuit : hic imiliter penitus demonftrabitur de re-
fiduis, corumue radicibus, qua funt Refiduales quanti-

rates. Quandoquidem eadem funt Refidualium , qua Bi-
q

membrium nomina; qlzl; coniundta,bimembres; ablata ve-

Yo-minus & maiori reliduales quantitates faciunt.
ProrostTio 82%.

Omnis irrationalis bimembris quantitas multiplicans refi-
dualens quantitatem corundem, fiue proportionalinm & com-
men rtraZih'mn nominunt , producit quantitatens potentiaratio-
nalems & quandoque rationalemo.Sunto,gratia cxcm(i:li,n.bi-
mediale fecundum : & b. refiduum mediale fecundum co=
rundem;five proportionalium & commen {urabilivm inui-
cem membrorum:multiplicerantem ipla a.il:l:fnm b.& pro-
ducar ¢ Alo, qu?)d ¢.elt potentialiter rationalis, _fh-:c quan-
doque impliciter rationalis. uod fic patet, Siciphius 2,
quadratum d.& iplius b.quadratum ¢. Eritque per §8% hu-
ius,d. binomium tertium. Arque ¢ refidunm tertium per
61 fiatzergoex duin c. quantitas £ Et quoniam a b. habent,
per hyp. proportionalia & commenfurabilia inuicem no-
mina  iam corum quadratad e per Prqt:c‘dcnrcm &ante-
pramiffam habebuntinter fe proportionalia & commen(i-
rabilia nomina, Quamobrem, per 74% vel 7 ;’ h uius, d. bi-
nomium multiplicans,e. binmuium,rroducn quantitatem
rﬁ.tioualcm.[giturﬂ rationalis eft, & ideo c.qua per -:or_olla.-
rium 115 hatus, et radix ip!‘ms. Epotenmlitcr mnonlahs f:t}.
Etfi £ fucritquadratus numerus, unc & ¢ ma nitudine

sationalis erit. quod fuit demonftrandum, Simi 'tc; idip-
: TR ' Afum
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fum de quanis bimembri quantitate,fuaque refiduali often

detur ficut propoponitur, :

Prores1ioro §;%.

Si binomium fecetur per Refiduum proportionalium ¢y com-
menfirabilinm nominum , prouenict cx dinifione Binomium
primum . Efto a. refiduam. b verd binomium ¢ quornm
nomina nominibus proportonalia & commenfurabilia,
maius maiori , & minus minori. Secetur antem b. in iplam
a.& proueniat ¢. Aio,quéd ‘¢ binominm prinum erit.Po-
natur enim d.binomium, cuius nomina ipfius ‘a. refidui
nominibus, fingula fingulis int ®qualia : &exd. in apro-
ueniar e. eritque per fe tuagefimamquartam harum, e.ras
tionalis.Trem ex d.in b.f?:u: £. eritque, per (eptaage(ima pre-
miffam £ binomium primum : quandoquidem d b. funt bi«
nomia ‘inuicem commenfurabiling Cumdque’ per primam
fexti, ficar a.adb. fic e ad £ Tam idcirco; fi fecerur £ in'el
proueniat c.qua proueniebarex divifione ipfius b, in a.Ve-
rim e. rationalis fuit,atque £ binomium primum : igitur &
c. per fexageimamquintam huius,binomium primum erit.
quod erardemonftrandum. )

3

PrRorosi1T1o 84,

5

Sivefiduwm fecetur per binomium proportionalium ¢ comr-
menfurabiliion nonsinwms , proueniet ex diifione vefiduwm pris
mum'. Hec prafens’oftenditur fimiliter per eadem, fi-
cur prewmilla: E:d vbi in premilla ponitur refidunm, hic po
natur binomium, & ¢ contrario: & pro7o® citetur 71% qua
loquitur de refidualibus. Quibus exceptis defcriptio eft
ca cm. . M ¥ ! e
: PRorosiTio 85, ;
" Siquelibet bimembris quantitas fecetur per refidualem quan-
titatem proportionalinm & commenfirabiliti nominum, proucs
niat ex divifione tali Binominn. Exempli gratia, fit a. Relidui®
medialefecundum atque b.bimediale fecundam proportio
nalium inuicem, & commenfurabilimm membrorum.Dein-
de fecetur bin ipfum a.& proueniat c. Aio,qudd cbinomi
erit. Sunto enim ipforum a b, quadrata d esexitque per 61*
d.refidui tertium, & per §8%¢. binomium terti@: per §0' &

&8 PrEmi{ﬁlS proportionalium & commenfurabilium:

nominumItaque fecetur e.in d, & proneniat £ eritque pec
ante-

LIBRY SECVNDI, PARS Il I§§
antepremiffam £ binomium primum:Sed per corollar. 11%
huius,ipfius £ radix eft c.igitue per §7* huius c. binomium
cft, quod eft propofitum. Iﬁnilitcr,ﬁ a.quacunque refidua-
lis, & b. cius f\imcm bris quantitas proportionalium & com
men(urabilium membrorum fupponatur, {femper c. bino-
mium erit.Sicutdemonftrandum proponitur. ]

ProrosiTtio 86.

i qualibet refidualis quantitas fecetur per bimembrem quanti-
tatem proportionalium ¢ commenfirabilium nominin : pro~
ueniet ex dinifione talivefiduune . Oltendetur hzxc nonaaliter,
qudm praecedens, Sed vbiin pramiffa proponitur refidualis
quantitas, hic ponatur bimembris,& ¢ contrario: & pro 823
& §7° citand fint, § 3* & 60 & defcriptio maneat cadems
ProrosiT1ro S7. -
Impoffibile eft, binomium alibi, quan: in fiwo punéfo diuidi, fer-
sara membrowum diffinitione_s . Efto binomium conftans ex
membris 2 b, maiori, b c. minori,vediffinitio exigit. Aio,g
impoflibile et ipfum a c.binomium alibi, qadm in pun&to
b.fecari, vipotein punto dita vead. d ¢, membra fint ra-
tionalia & potentialiter tantum commenfurabilia. Quod
fic conftat.Sirbinomium a c.primum, fecundum,quartum,

vel quintum : in quo vna portionum a b.b ¢ rationalis eft:
& rungfi punétum d.fueritin portione rationali, erit .iam
portioa d. rationalis : fed d c.bimembris, nam conftabic ex
d b: rationali, & b e potentialiter rantum ratiorali : non
igitur eritd ¢ potentia rationalis; vt poftulac lwinomij diffi.
Si verd pun@um d. fueritin portione b ¢ potentia tan-
tum rationali = cogeturaduerfarius facereiplam-a d. ratio-
nalem s Vnde b d: rationalis erit, cdm a b: fic perg hyp.
rationalis. Sed b cpotentia rantiim retionalis : ergo d ¢ re-
fidunm ; & nequaquam potentia rationalis. Hoc autem
pro binomiis primo acquarto,in quibug portio maior a b.
rationalis fupponitur. Pro fecundo attac §7in quibus b a
portio minor rationalis {upponitur teansferes (yllogil--
mum.Pro tertio autem & (exto binomijsin quibus viraqus o

a dbd ¢
a db
c h>if
a dbd ¢
a db
h £

portio potentialiter tantum rationalis eft, fic procedam .
v on Al Ponantur
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Ponantur membrorum a b.be.quadrara imul fumpta con=
ficere quantitatem e f. 'duplum *autem eitis, quod fir ex
ab.inb ¢ fit quantitas fg. Vnde per quartam fecundi Ele-
mentorum,totum eg. eritquadrarum ipfiusa c.vnde,cum
a c.fit binomium,erig, per §8* huius,e g, binomium prim
Itaque fi a b ¢ binomium fufcipitin alio,quim b.punétoy
vt in d. divifionem : tunc aggregatum quadratorum a d.
dc. fice h. eritque reliquum h g.%uplnm eius,quod exa d.
ind c. Camdue ex demonftratione 58 huius, e h. h ¢ fint
membraipfis ¢ g.binomij : fequetur, veipfum eg. bino-
mium primum - fecerur in alio, quim £ puncto : quod du~
dum impoffibile oftenfum foir. Qua demonftratio non fo-
Lm pro tertio, & fexto, fed etiam pro- cgteris inferuie
binomijs. _

ProrostTIo 882, i

Impoffibile ¢ft, quamlibet caterarum quingue bimembrium
quantitatem alibi quam in_ fuo termino diftingue, feruata diffini-
tione_>,Quod de binomio pramilla concludit, hoc prafens «
de bimediali primo,fccunso, cmtcriscLuc tribus irrationali-
bus proponit. Sitin exemplum a b c.bimediale fecundums:

g cuius maius membrum a b. minus autem'b ¢, Aio, quod

impoflibile cft ipfuma c. bimcc!iqlc fecundum , alibi quam
in pundo b. vt potein pundto d. it fecari, vea'd. d . por-
tiones (int ¢infdem diflinitionis, cuius etant iple ab.bc.
Quod fic conflat. Ponatur ipfius ab ¢ bimedialis fecundi
quadratum ¢ fg.ita,vee fic cumulus ex quadratis a bbe.
& fu. dupli productiexa bin b ceritqueex demonftratio=
ne §8¢huius,e g.binomium terdum, cuius membrack fg.
Qudd fia b c.bimediale fecundum alibi quam in b.puncto,
vtin d. patitur dinifionem ¢ tunc per 57* ponetur nggrc(%na
tum ex quadratis a d.d ciipfum e h. & refiduam fg. du-
plum ejus, quod ex a b.in b c.ir vr ipfum e hi:!ommrfl
tertium alibi,qudm in £ punco in membra fux diffinitionis
diftinguarur,quod, per pracedentem,eft impoflibile.Et per-
indeimpofibileerit ipfm a b e.bimediale fecundum alibi
quiam inb. pun&o diftingui. quod fuit propofitum. Quod
& de reliquis refidualibus fimiliter conltabit, :
L)

PrRoro-
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Impoffbile eft refidunm cffe exceffums aliorsom, gridm fhorum
memibrorum, (eruata cins diffinitione, Sunro refidui mébra,
maius quidem a b, minus verd b c. ita vt coram exceflus
a, firipfum-refiduum. Aio igirur,qudd a canon pogelkel-
e exceflus aliorum mémbmrpmg:?ﬂm ab.b ¢, it ve mem-
bra talia {int xationalia, & potentialiter commenfuzahilia,
Sintenim , fi poffibile eft, rmlia membra ad. dc, vt co-’
rum exceffus ; firdictum ac. refiduam. Errunc i maiis
membrum a d. fit rationale, ficut in primo, vel quarto re- '
fiduo , cum & ad. ve{upponitur, rationals fic; eric cov
rum differentia b d. rationalis:verdm b e potentia tantiim
rationalis per diffinitioné binomij primi vel quarti, Igitux
d ¢, binomium eft, non autem potenta rationalis, quod,
elt fuppofito contrarium. Aftruitur ergo proEQﬁrum.%bd’
fi minus membrum b c. fit ratonalis ; vt in fecundo &
quinto refiduo , tuncrurfus bd. rationalis: fedab,poren- e

2

dbd

g

h

tia tantitm rationale, per diffin, fecundi, vel quintt bino-
‘mij ; ergo @ d. binominm, non potentialiter rationalis eft.
‘Quod{uppofita contradicit. Conflatigitur propofita jm-,
pofiibilitas : & hoc, quando a d. ponitur maior,quim a b,
Quando vero minor, {eilicet cdm punéum d. ponitar ine.
ter puncta be. tune arguetur fimiliter, vel ad. vel de.
efle refiduum : quod.fimuliter fnppofito aducrfari) refraga-
wr, Sicque ad primum , fecnndum, quartim ;& quin-
tum refidunm , conftar propafitum . Quo ad tertium ve-
10, (extumgque refiduum, fic procedam.Ponam e f. agarega- |
tum exquadeans ipfacam a2 b b lem fg. duplum cius,
quod fit ex ab.inb c. Eritque per quinquagefimam no- |
nam huius, eg. quadtatum ipfius a ¢. fiue, quodidemiett, |
a ¢ radix ipfing e g. Cumguea e.fic tertium, vel fexeum re- |
refidunm,erit, per fexagefimamprimam ¢g. refiduum pri- |
mum? 'Ir';iq'ﬁc*, fi ac refidbum Heper alia,quimab,be.
membra, vtpote per ad. d ¢ tunc aggregarum ex quadratis

ipforumad.dg. {iteh. duplum_ vero eius, quod exad.in

dc fit hg. Cumdueex demonflratione fcx:igc’fim:rprim )

tinc ipluseg, relidui primi membra fint eh.h g, fequituz,

veiptum e g refiduum primum confler pec ﬂt‘f_"“m..g

T Siisal et ' ¥ < aliorum T



bd

f h

158 ARITHMETICORVM

aliorom, quim ¢f. fg, membrorum: quod dudum impofs
fibile fuit oftenfum: Quedemonitratio non {foldm tertio &
fexto, fed etiam cateris refiduis ¥fu venit. Sic.conftat peni-
tus, quod P_roponirur. .

PrRoPOSITIO Q0. "
Impoffibile of uamlibet caterarumquing; vefidualiun: quas
titatum ¢ f}ir.r.rccﬂgﬂm aliorum,quam fuorum membrorum, ferua
1 diffinitione_ . Quod pramiffa de R eiduo conclufit, hec
pralens dereliduo medialiprimo, fecundo, ceterisque tri-
fwus refidualibus quantitatibus proponit. Vedifit, exempli’
gratia, Refidnum miediale fecundum , cuinsnomen mains'
a b. minus verd b e itavrrefiduum ipfum mediale fecun-
Sum {it a c. Aloigitur, quod ac. non poreft elle excelluy
aliornm,quim a b.be. mt-mBrprum,vt-putn ilnl"ommla d,
d citavrad. d chabeant céditiones diffinitionis ipfins me
dialis, quashabent 2 b. b ¢, Sienim hoc poffibile eft:tunc

_aggregatum.ex quadtatis iplorum 2 b, b, fit ¢ f duplum

verd éius, quod fitexab.in be. fic fg. Eritqueper §9*hu-
jusa c. radixipfiuseg Cumdue ac. firrefidunm mediale
fecundum , erit, per fexageimamprimam e g. R::hdpnm
tertium. lraque fi ac. refiduam mediale fecundum effe po-
teft exceffus aliornm,quim abb e veporeiplorumadde
membrorum tunc aggregatum ex quadratig ipforum 2 d
d c. duplum verd eius,quod exad.ind cfitgh. Etunr?luc
¢% demonftratione fexagelima prima tuncipfius ¢ grefidui
rértij membra e he h g, Quaredequerar, ve ipfum L‘F. Refi-
duum tertinm fiat per exceflum aliorum,quim ef. fg.mem |
brorum : quod per praecedentem impoffibile eft. Ec gc_rin- :
deimpoffibile eric ipfum a ¢. Refiduum medale fecun-
dim effealiorum quam ab.b ¢ propricrum membrorum
exceflum, feruatis diffinitionis conditionibus. quod fuit de-
monttrandum. qua demonftratio fimiliter ad reliquas re-

fidvales quantitates transfermr. Sic conflat penitus pro- -

pofitum.,
ProrosiTtio o

Omnis medialis quantitas multiplicans aliquam jyyationse
Jetn de numero fex generum.fine bimembrem Jiuerefidualé proe
: ducis

L
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ducit omtino aliquam de numero earunders. Exempli gratia: a,
quantitas medialis multiplicetipfam b. maiorem, & faciat
¢.Aio,qudd c.elt vaa fex generum, quibusadnumeratar Ma
ioryvidelicer aut binonriuny, auc bimediale primum,aut (e,
cundum,& cetera.Ponaturenimy ipfius a.quadracd d.quod
erit potentia rationale, per diffinitionem Medialis, Sic etiam
ipfius b.quadratum . quol per quinquagefimam o&auam
huius erit binomium quartum. Iraqueipfa d. multiplicet
iplam e. & proueniatf. eritque fper 68* haramy binomium.
Sed pex corollacium vndecimg huius fielt quadratum ipfius
c. Igitur per quinquagefimam{eptimam huius cradix ipfius
f. binomij erit vna ex irrationalibus bimembribus fex gene-
tum;, quod fuit demonftrandum. Similiter fib. ponatur bix
nomium , autbimediale verumlibet, aur altera ex duabus
teliquis ; femper £ oftendetur efle binomium:& perinde c.
vna {ex generumy bimembriuny, Nonaliter pro rcgdmlibus
argumentaberis : {ed pro §8* citabis (exagefima prima : &
pro quinquagelima feptima citabis fexagelimam,qua de re-
fiduisagunt.Quam ob rem fi pofuilles b.Minorem,aut qua
libet cxterarum quinque refidualium, oftenditfes £ effe refi-
duum:& perinde c.vaum ex refidualium generum numere.
quemadmodum demonftrandum proponitur. 3

PRoPoOSITE?O 91

. Omnis medialis quantitas dinidens aliguans ex irvationalibugy,
[iue bimembribus, [tue vefidualibys, prestatin quotiente aliqui
deanmero covindent.Hac Gmiliter omnino demonftratur fi-
cut pramiila: verday,loco fexagelime oftauee citabis fexage
{rmam nonany,qua Joquitur dedinifione. Et pro corollaria
wndecima adduces corollarinm duodecime,& pro mulri=
plicatione vtere dinifione, ficur proponitur. ..

PrRorosrTtro 93%

Omnis quantitas fecundo quadrato commenfinrabilis alicui
irrationali fiue de numero bimembrinms, fine vefidualium, efl etid
vna de numero earnndem. Exempli grada,(ita.Bimediale pri
mum: & guantitas b.ipli a.commenfurabilis in quadsaro fe
cundo,. Aio, quod b. efltetiam vna fex generum,, ex qgibus
bimadiale primum, Sit em ipfus aquadrafum ¢.& ipfius by

PELEEY quadratm

;
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quadratum d. Eruntque cd. potentialiter com menfuras
biles, quandoquidem‘earim quadeata funt fecunda quada
ta ipfamm-:t-‘b.pcr hyp! :mnhfehfumbi{in. Sed c.bmbmiom
fecundum ¢, per quinquagefimamodtauamy hitam': ergo
&' per {E}xng'c imam {':'p':im:m-r- bi'rfumimn‘ erit. Quare ip=
fius 4. radixipfa b. per quinquagetimany fcptifnam,cdm[i;‘.
qua fex bimembrinm. quot eratdemonftrandun.Similirer
fia ponatur binomiumi, vel bimediale fecundum, velaliqua
ex tribus: teliquis £ emper dobinominmefle argnetar, &
serinde bovna [Bx gerrerum; in‘quibus biromjum numeras
nir, Eodem (yllogifino veeris protrefidualibus’, dum ldco
quinquagelime o&auw” citewur fexagefima prima ;& loco-
quinquagefimafeptima vocetur (exagefima,qua dereliduis;
{oquitur, ficut in antepremillas uiinen
\ TPROPOSITIO 94 Ry
Onimisirrationalis quantitas fiue de memerofis bimembrinm:
‘fhiie refidualium,non folim magnitudine ac potentiairrationalis:
¢fthoc eft; quo ad primum quadratum; Jed etiaimn quoad feciin-
e ; quo'ad tertismy, & quo ad fequentia ivinfanticquadrata
Nam, quo ad'Binomium primumy ﬁ'c{lmdu 0y quirrum, &
quintumin (]uibus vna Rorrionum r;mg)nahlsf, rcllqtta}rra,
tionaliseft, pacer propofituin clnyeniny partes fintinter’
{¢ incommen(urabiles , erit per quadragelimam feptimany
Kuius ; tam* chngerics, quim' excels: incommr:r‘:lu'rcbi_l is
tori, & perintle toruny irrationale + & quoniam cxc'clTErs in+
gommen{urabilis p::rt-ibus , erit & excellus etiafy irrationa«
lis: Quo fir; vetam-binomiom, quany refiduuiim primum,
feeandum , quartuny, & quintum irratio rale fit: Sed pro
bihenvio terdio; & fexto; fuoque refiduo; ac'pra Saereris bi
membrium , aurrefidualinmgeneribusfic procedan: Sicas
bimediale primum, aio, quod a. irrationale cft magnitudi-
ne. Exponanir éninreins quadiacum boquodiper quingua--
gefimamoctanam huius, erit binominm {ecundum: {ed bi-
nomium fecundim dudunrirtationalé fuit lgimrn.pbt}n-.
tia irrationalis eft rquare & magnitudine per poftrenium’
dotollarinm quinquagefimee tertic huius. Brfimiliterfas

" dimde cererisgeneribus tam: bimemembribus , quin e

fidualibus:: loco amen quinquagefime o addudta

61% Quod autem omnis tam: bimembrisiquim relidualies
U U quantims

i
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quantitas finpotentialiterin infinitum irrationalisy conftas -
bitfic.Sit talis quantitasia. cins quadratum biciufdem qua-
dratum fecundum ' ¢ eius quadratum rertium: di & deife
cepsin infinitum. Quandoigitur quantitas 2 bimembris:
elbiy tunc per quinquagefimam o&tanam: bi erit binominm;
arquec: & diceteraduein infinitam quadratafemperbirto«
mia prima. Qug chm itrationalia fint, conftat propofitum,
Quando verd quantitas 4. refidualis fupponitur, rune per
fexagelimd primd b, erit refiduum. Inde antem c.& d. & fe-
quentia femper quadrata refidua prima, & perindeirratio-
natlin, quemadmodum demonftrandum proponitur,.

; PrRoroOS1TIO 95,
~Binominm & vefidisum non folim inter: fe magnitudine, fed
etiiom primo, fecindo, & ommi deinceps in infinitum quadrato in-
commenfivabilia fint.. Siva. Buudv\:is binominm: B.antem
quodlibet refiduum. Aio,qudd a b.& fimpliciter, & poten-

c

- a| T

tialiter in infinitum incommenfurabilia funt. Nam fi b.ipfi
a.commenf{urabilis efftr,cdm a. fic binomium,effet & h.ii-
nomium-per {exagefimam quartam huius : quod ¢ft contra
hyp. Non funtigitura b.commenfurabiles,fed incommen-
furabiles.Deinde funto ipforum a b.prima quidem quadra-
ta cddecunda efl & deinceps fequentia. Emundy per quine
qndgcﬁmam octanam & fexagelimam primam huins,c.bi-
nomium, d.autem refiduum primi ordinis: Et fimiliter
binomium, & f. refiduum ciufdem ordinis , qua funtin-

uicem, hoc e, tam cd, quim ef, & deinceps, incommen-

furabiles: quoniam {cilicet binominm Refiduo tncommen

{urabile dudum oftenfum eft. Igitur potentiz ipfotum a b,

primg,, fecundie & fequentes: @c.onuncnfurhbiis ad inui-
cem, [icut proponitur.

l‘nu_rosixrto 96%.

- Bimetnlris quantitas & refidualis now. folivs inter fe magni-
tudine,fed ctiam. potcutialiter. in infinitum incommicufirabiles
fint,. Sita. quecunque bimembris; b vero quahiber Refi-
dualis. Aio,quod.a b.ncommenfurabilss ad invicem funt2

ficus.cnim per {exagefimam quartam huius,ellent ciufdem,

generis 1 quad eltcontea hypothefim. Deinde fintipforum.
a b.quadrata prima ¢d. fecunda e £ & deinceps 2 eruntque
per quinquageimam oftauam, & fexagelimam primam ¢,

: Gg binomium,
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binomium, & direfidunm  item e binomium primum; &
f. refidunm. primum : igitur; per precedentem, tiipfa cid. 3
inter fe ; quam e f interfe,-& deinceps: fequentia inter fe,
incommenfurabilia funt. Quare ipforum ab. tam prime,
quim’ fecundw,quam fequentes in infinitum potentia funt
incammenfurabiles; ficutdemonftmndum proponitur.

ARME

S COROLLARIVM,

ot B

¥t
-
v
-

' o

Y

-Manifeftum eftigitur , quod ficut omnis bimembris de
numero, fex generum quantitatis , primum quadratum ef ;
‘binomium : fecundum verd, tertium & omne fequens in
infinitam , femperelt Binomivm ‘primum :ita ‘omnis refi-
dualis ex alo fenario.quantitatis primum quadrattum refi-
duum : fecundum verd , tertium & quotcunque deinceps,
{eroper. eft refiduum primum . Quod non c‘}t\patua admi= |
ratione dignum. .0 A HE

PrRorosI1mTio 97.

Quadrata portionum irrationalis linea bimembris,que mdior
appellatur,funt binominm & refidnum quarts fpeciei. Conftat -

hocapertéin tefcriptione & theoria quinquagelimg octa~
g huius , quando a be. et binomium quartum m . eft

a b
Er Td
e i e
d f c
a kib (3 ¥

m h

—

thaior. fuitautemibi a k. potentior guam k1. in o, quéd |
firex a1.1b. hoc eftin quarta parte ipfius e f. hoc'eftyin qua *
drato, quod ex dimidio ipfius b c.-quod dimidum incom-
menfurabile el ipfia k. quoniam eorum dupla,lcilicet ab. |
bt membra binomij funtincommenfurabilia : quo fit, ve "
a'’k. rationalis potentior fi,quim k1. porentialiter tantim
rationalis in quadrato radicis fibi incommenfurabilis: At="
que ideo,per diffinitionem,, a kl. fir binomium quartum
ex membris a k. k l.conftans : veque 1b. corundem mem-
brotam excelfus fit refiduum quartum. Erarverd al.qua-
dratam ipfius m, atque 1b. quadratum ipfius n. qug funt
membra-maiotis predidte ,hoc et m. membrum maius:
& n. membrum minus: Igitur quadrata talium membro-
rum , funt binomium quartum , & refiduum quartm.
\quod fuitdemonftrandum.

: Cor o -
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© Vnde manifefunrelt , qudd tales portiorres, que con {tid
tuunt Maiorem, funt etiznr ip(§ irraticnales Maiqr, & M2
nor. Hocclt, magna portio eft irrationalis, qua Maior ap-
pellatur : pagua verd portio, irrationalis , que’ Minor dici-
tur. Nam, el quadratum magng portionis fit binomium
guartam , iam per quinquagelimam Eptimam ipla magna

- porto eritirrationalis, qug Maior. Cumque ?uadmtufﬂ

parug portionis it reliduum quartum:iam per fexagefimdy
spla’parua porrio” erit itrationalis;, qa¢ Minor. “Atque h¢e
aft caufa,qaod tales icrationales, Maior, & Minor vocanturs
quoniatit eatum membra fingula cadunt.(ub diffinitionent
compoliti:vnde & membra fingula rurfus in(s\ortiorics ho-

mogencas, & (ic deinceps ‘inintinitun{ quod mirabile elt)
fecantur.

R . ¢ s
mE 2 PrRorfosttTro of.

¥ : g

' Quadrata portionum Potentis Rationale ac mediale fiont 4 =g

YBinominns ac refidunm aliquando quinte aliquado fexta fpecick

3
H

Nam in'deferiptione quinquagefime {epunig huiny , quand.

do a b c. et binomium quintam), tanc ny n. et potens ra-
tionaleac mediale. Quadratum auten portioris moetali
quadratum autent portionis n. eft 1 b. conrigic autem a 'k
elle binomium quintum vel fexeam, arque | b etfe refi-
duum quinuim, vel fextudi: quod fie parer. Cm a b ¢ ik
bindmium quintim, iam-a breft rationalis potentia tan-
tdm, & idairco a k. cius dimidium ratioralis potertiz tans
tdm. [taque i k1 fic rationalis, quod runc contingic,cum

d f «ft numerds quadratus , & perindé g fplius d £ quarts

pars numerus quadratus : tunca L elt binomium quintun.

Sicautem k'l fir potentia tintding citioalis,quandovideli

cerd & perinde iplius quadrans g noh'elt numeras quas)
dratus: Tunc k Lelt binomium ' {exeum: Etevdein modér
variatur: | b. de: refiduo quintoin fexeam; ol fivexcellusi
membrorum dici binomij.Conltarergo propofitumes 2

G valiisk
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o ProrosiTio 99, .
Quadrata potentis duo msdialia portionwi_ funt etiam bings
painm, etiam Refidunm,quinque quinte Cr quinque [exte fbeciet,
Hac conftat codem penitus modo,quo pramifla in cadem
quinquagefima fexrg deferiptione. :

COROLLARIY M

Vnds manifetum elt, qudd tam potentis rationale ac
mediale, quim potents duo medialia portiones funt qii=
ue potens rationale ac mediale: Arque cum rationali me-
gia.lc potens : & quingue funt Potens duo medialia : Atq;
cum medialimediale potens. Quod corollarium conftacex
quinquagefima feptima, & 60%& ex duabus pramiflis,

PrRorPoOSITI1O 100%,

Ommis quantitas potentiarationalis dinifain binominm,exe
bibet in quotiznte Refiduwms . Quantitas a.potentialiter ra=
tionalis diuvidatur per binomium b. &proueniat c. Aio.I
creliduumeft. Sit enim quadratum ipfivs a. quantitas
qug rationalis erit, Irem,quadratum ipfius b.fite.quod per
quinquagefimam octavam huius,erit binomium lpnmum.
Deinde dinidatur d.per e. & proueniat fqu per [¢ptuage-
mam octauam huius,erit refiduum nominum commenfura
hilium nominibus ipfius e & proportionalium, & perinde
Refiduum primum. Sed per corollarium duodecima huiug
£ et quadratum ipfius ¢. hoc eft c.radix eft ip(ius £ Refidui
rimi ¢ igituz,per {exagefimam huius ¢. refiduum eft:Quod
nit demonftrandum,

Proroti T 0o toi4

. Omnis quantitas potentia rationalis dinifs invefiduum,exhis
bet in quotiente binomiwrs . Haec propolitio conftat co mo=
do, quo preecedens. Ira vt loco binomijsRefiduum; & pro
Refiduo, binowmium ponarur ; & pro (epruagefima octaus
citetut fepruageimanonatquandoquidem d. rationalis dis
_ videnda cft per . Refidunm primum, & pro quinquagefic
ma otua fumarpr fexagelima prima,qua loquirur de quas
dratis relidaalivm,
P x o
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~BROPOSTTI O 102%,,

Ommnis quantiras porentialiter rationalis, disf in binominalé,
veddit in quotiente yefidualem corvelatinam: Divifxvero in refi-
dualem , veddie m quotiente binominalem corvelatinam. fdemd,
dicendwn de quanticate fimpliciter rationali, Excmpligratia,
‘Quantitas a.rationalis fimpliciter, {ine rantim potentiali-
rerydinidatur pee b, bimediale fecundum , & proucniatc.
aio, quod ¢ erit refidunm megdiale fecundum, Sit enins ip-
fivsa.quadratum d. quarationalis erit : item ipfius b.qua-
dratum e, quod per fexagefimam primam huius , ericbino-
mium tecrium. Deinde (ecetur d.per e.& proucniat £Eritq;
per {epruagelimam octanam huins £ Refidunm rertium.
Sed per corollar.duodecima huius, c.radix eft ipfius £1gicur
per fcxagcﬁnmm_huius,c. erit Refiduum mediale fecidums
quod clt propofitum. Similiter pro ceteris binominalibus
procedemus. Quod fi ponatur quantitas a. rationalis diui-
di, exempli caufa, perb. refiduum mediale {eccundum,at-

ueex dinifione prouenire ¢. eodem modo oftendetur c.
elle bimedialefecundums:fed cunc,pro {exagefima prima ci-
tabitur quinquagefima o@ana, & pro fepraagelima oftaua
citabitur feptuagelima nona , & pro lémgeﬁma-cimbimt
«quinquagelima feptima , ve fuppofitis congruit, 2

‘PRorPosITIO 105,

Omnis quantitatis fecundum extremam,mediamd, rationem
dinifieyverague porsio Refidmen eStmator fcilices quintion, -
norautent primumes « Agam -pcrliums,';‘t quibus argumen-
“tum ttansferri porelt ad quoduis quandratis genus. Pona-
rtur linea tationalis a b. qua perpendicularis ficad ipfam
cbd. fitque be dimdium iplius ab. coniunctaque ac.

onatur iph a ¢ wqualis ¢ d, & abfcindatur de ipfaa b,
ipli bd. xqualis b ¢. ‘Quod fieri poteft: pam ab.be. fi-
mul mains fint, qudm ac. hocelt quam cd. Sitergo per
vadecimam {ecundi Elementorum, linea a b, fecetur in

unéto ¢ la ve re@angulum ba.ae xquale ficquadrare:
ge.&: perindea b, beceadint continué proportionales:hoe
oft, vt tora a b, ad marorem portionem be talem habeat
rationem , qualem ipfa bes ad minorem portionem e a.
Oftendenduin itaque elt, quod exittente a b, rationalibe,

; Gg 3 eric
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erit Refiduum quinrom ¢ & ea. Refiduum primum , fic,
Quoniam ab. duplaeftad be ideo quadratum ipfiusa b,
quadruplum erit ad quadiatum ipfius bc. Sed per penuls
timam primi Elementorum, quadratum ipfius & c. xquale
tﬁ‘quac}ratis a b, b c.imul fumptis. Igitur quadratum ip-
fius ac & ideoipfins cd. quincuplum erit ad quadratum

ipfius b c. Cumqueb e Fcrlwn. ficracionalis & erunt d ¢,
i

il
potentia tantam rationalis : &i\ ¢. longitudine rationalis:

- quare, perdiffin. harum, excellus b d, Refiduum quintum

erit : quandoquidem d¢. potentior quam ¢b.in quadrato
lince fibi incommenfurabili : Igitur&b e ipfi bd. xqualis
Refiduum quintum erit. Atque idco, per fexagefimam pri-
mam huius,quadratum ipfius b e, erit refiduum: primum. -
Eftautem quadratum iphius b cequale reangulo b a.a e
Jgitur quod fic ex ba.in ipfam a ¢ ‘refidunm primum cft,
Sed qbod fitexba.ina e.divifum in b a, rationalem, exhi-
betiplam ae.Ergo,per {exagefimam quintam huius;a e.quo
tiens divifionis,clt commen{urabilis & cogne minis ipfi di-
nife, hoceflty quod fit exba.in ae quod cft refidunm pri-
mum ¢ Iraque ac. Refiduum primum elt: quod reftabat
demonftrandum, Qua demoenftratio, ad omnem quanti-
tatem transfertur : ficut infere propolitio.

PROPOSITI1 O 104,

Si maior portio quantitatis fecundim extrcmam mediamd,
rationem ditife,fueritrationalis; minov erit Refiduum quintun.
Sit quantitas fg. vt proponimr,_diui{h in partes fhohg
ponaturque fh. maioc portio rationalis. Dico, quéd veli=
qua g h. erit Refiduum quintum.. Ponatur enim rationalis
(]uantims ab. ficdivifain partes be. eas Eritque per prace-
dentem, maior pars b e. refidunm quintum, & \‘c‘lit‘;ll{ ea.
reliduum primum, Cumque, proprer proportionem fimi-
lem, it fient b a. adipramqh e. fic fh.adipfam h g &per-
mutatim,ficug ba. ad ipfam fh. fic be.ad iplam hg.arque
ba. & Fh. fintinter fe commen(urabiles , quia rationales 5
- erunt per quadragefimam oftauam huius, ip{:“c b e.h ginter
fe commenfurabiles: Sed b e. refiduum quintum.lgitur pee

Hexagefimam quartam huius ,, hg refidunm quintum erit.

Quod fuit demonfrandum.
Proro-
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ProrostTio Iof.

Si minor portio quantitatis fecundin extremim mediamf,

yationen dinifi,fuerit vationalisyminor erit binomizon quintin. £

Sitrquantitas fg. ve proponimr,diui& in parees £h. h g, po-
naturque minor portio g h. rationalis. Dico tunc, quod fh.
maior portio erit binomium quintum, Ponatur enim quan
titas k1. fimiliter dinifa,in km, m | cuius mator portio
k m. fic rationalis ¢ eritque, per precedeatem, Im reliqua
portio refiduum quintum. Sed propter fimilem proportio~
nem.ficut 1 m adipam m k. fic g h. adiplam h £Ergo per
decimam quintam fexti, quod fitex Lm. hf equale eft i,
quod ficex mk. g h. rationale” autem , quod ex m k. gh.
quandoquidem ip(e rationales.Igicur quod ex Em.hfratio-
male elt. Sic ergo 1 m. Refiduum quintum multiplicans
ipfam.h £ producit quantitatem rationalem. Quare, per
{eptuagefimam feptimam ipfam,h £ multiplicata quantitas
erit binomium quintum:quod oftendendd proponebatur.

COROLLARIVM

Hine manifeltam eft, quod fi rota linea fic diuifa , fiue
vtralibet portionum ponatur potentia rantim rationalis,)
adhuc portiones erunt, qu dicte funt, ircationales,{cilicer.
Refidua, & binomium . Nam fi dug hnex, vna rationalis,
& altera potentialiter antdm rationalis fic diuifg fuerinc,

roprer propor:ioncm candzm; portionss huius, portioni-
{;ns' illius; per quadragefimam oftanam, commenfurabiles
potentialiter crunt: & idcirco per fexagefimam {eptimam,
ciuldem generis cum illis. Similiter, i portio mator illius
rationalis,ac portio maior huius potentia tantim rationa-
lis ponatur, tunc reliqug portiones erunt refidua,Si verd mi
nor portio  illius tationalis , ac minor huius potentia ran-
tdm rationalis fit, tunc maiores binomia erunt : ficurin-
fere corollarinm, )

ProposSITTI1IoO 106%

Si civculus, cuins diameter vationialis circiwnferibat triangu-
T, quadratuom, o hexagomen equilatecm: Solun latus heva
goui vasionale eft +larus verd pam triangully quan qeelras

2 G, 410 poichs
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Potentialiter tantdm rationale & longitudine 'incommen-
furabile ipfius circuli diametro . Pater: nam latus hexago-
ni zquale elt femidiametro’ circuli circumf{cribentis, vtin
quarto Elementorum oftenfum eft. Latus autem trianguli:
potentialiter triplum; latus verd quadra ti‘potentialiter du-

lum eft ad femidiametrum:quas rationes cm nequaquim:
E’n t, ficur numeri quadrati ad numerum ‘quadratum , iam
per fecundum Corolfarium quinquagefimarertia huius, la-
tera talia incommenfurabilia funtfemidiametio; & perin-
dediametro : ficut proponitur. Talisautem laterum ratios
in decimorertio Elementorunm: commonftratur..

COROLLARTITIY M.

Et manifetum eft imul, quod latus tridgguli ad latus quas
dratiin codem circulo defcriprorum potentialiter: eft fef=
quialterum, & perinde incommenfurabile.

Proros 1T 1O "107%.

St cirenlus,cuins-diameter vationalis circumferibar decago-
num; pentagontim,otfogonims, atque dodecagonm equilaterums:
tunc latus decagoni erit ‘Refidunm quintum,. latus pentago-
ni minor,latus ofogoni minor, latus dodecagon refiduis fextum,
De lateribus decagoni y & pentagoni oftenfum eftin decis
motertio Elementorum :de lateribus autem o&togoni: &.
dodecagoni oftenfum eftin {pecularionibus nofteis fed ex:
his demonftrationibus ha regule deducuntur.. -

DE FIGVRIS £QVILATERIS
R E G V L AE« '
QV:\ ndo trianguluny, quadratum, hexagonum, d'ccagp?

num, pentaganum,octogonum,dodecagonum in cirs

culo, cuius diameter rationalis , defcribuntur; ha funt res
gulx inueniendi huinfmodi figuearum latera fingula.

Quadratum lateris trignguli criplum eft ad quadratum:

{femidiametri.. ; jie

¥ andr:ntum lateris quadrati, hoc effy ipfum quadratum

deferiptum,duplam c‘ll ad quadratum femidiamerri. ‘

Latus hexagoni zquale elt ip(i femidiametro..
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Yatus decagonicft refiduum quintum, cuius maior por-
tio potentialiter {elquiquarta eftad (emidiamerram. Minor
veérd portio aft dinyidivm {emidiameerd. - c
Qudratum lateris pentagoni et refiduam quartum,cu~
jus maior portioeltdupla felquialeera ad quadeatum femi-
diametri ¢ minor verd portio potentialiter feq nifquarta ‘ad.
quadratam fermdiametri. Vnde latus ipfum linea irratio=
naliserit; qug, M NOR. w7 L
‘Quadratum lateris otogoni eft etiam Refidnum quar=
fum , cuius maior portioduplx eftad quadratum femidia-
metri : minor verd: portio potentialiter dupla ad quadra-
ram femidiametdd. Vnde latas iptum oogoni, ficut pen=
ragoni, irrationalis erit, quit, MINOR. TR .
LatuSdodcc.\gouic& refiduum fextum, caius maror pors
tio potentialiter {elquialtera eltad femidiamerram: minot
wero potentialicer fub dupla eiufdem {emidiametri,

PrRoOo®rPOST T I O 180%.

S7 [pherascuins diamerervationalis , circemferibat quingue
folida yegularias tam pyramidis, qu'&m o&.tbedn_ el cnbilatis
potentiatantim rationale cflzipfiq; diametro longitudine incowr=
menfirabile: latus autenvicofchedri,nitnor slatus ver o dodeca~
Bedri, Refiduiens fextunes. Patets nan latus pyranidisad fes
midiametruta porentia eft, icut 8.ad 3.latus oétahedri du-
plum, latus cubi fequitectium, latera duorum reliquoruny
irrationaliayficut in tertiodecimo Elementorum oftenfum

cft. Vinde regule {equentes. : s

DE SOLIDIS REGVLARIBVS
R E G V L AE.

Vando I’yramis,oft.ahcdm m, cubus, icofahedrum,
. dodecahedrum in {phera, caius diamerer mnqn:}lls,
delcribuntur; he funtregule inuenicndi huinfmodi (olido~
rum latera fingula. i : ‘
Quadratum  lateris rymm:dts duplam fuperparticns
Juas rertias el ad quadratum femidiametri.

Quadratum:
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- Quadratum lareris o@zhedri, duplum eft ad quadranim

frmidiametci, r e
Quadratum lateris cubi,fe{quirertium eft ad quadrarum
{femidiametri, v

-

COROLLARIVM

Vade manifeftum eft,quod latus Pyramidis ad latus ok
hedri: potentia fefquitertium : ad latus cubi : duplum, &

latus o&ahedri ad latus cubi felquialternm.
- Quadratum fateris icofahedri eft refiduum quartam, eux
ius maior portio dupla eft ad quadratum femidiamerri s

“minor vero portio potentialiter {ubfefquiquarta ad quadra:”
tum femidiametri. Vnde latus iplum erit irsationalis,quae

Minor. .

Latus dodecahedri et Refiduum fextum , cuins maior:

portio eftporentialiter fuperpartiens duas tertias ad fe-
midiamerrum § minor verd portio fubtripla ¢infdem fe-
midiamerri.

Ex quo calculo {equitur , Ingeniofifihe Lector), vt ficnt.

guadmmm lateris hexagoni, fine femidiametri cum qua=
rato lateris d:.-c:;snni coniun¢tum conflat quadratum la~

teris pentagoni; (ic & in folidis in eadem {phera 'deferi-
)ptis, quadratum lateris pyramidis, cum quadrato cubici |
a

teris fimul acceprum, confticuic quadcatum {paerice dia-
metri. Irem ficur in circulo, femidiametro, (ine latere
hexagoni {ecundum extremam , mediamque rationem di-
uifa, maior portio elt decagoni latus ¢ ita in (phera, latere
cubi fimiliter dinifo, maior portio erit dodecahedri latus.
Qux omnia quamquam demonftrata func in Elementis
Geomerricis , tamen ex ipfo calenlo apertiffimé notefcunts
Quorum exempla hic fubijcio, :

LATER A
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LATERA FIGVRARV M
AEQVILATERVM.

Semidiamerer circuli—2.  Rat™. D.eius——g
Latus Af t.r2.Ra.po. D.eius 12
Latus O —n . 8.Ra.po. O.cius——8
Latus %™ ' 2. Ra.  [eius 4

Latus decagoni—rt.v. M. 1, Res. §% D.ei’-6.m.r.20.Res pf

Latus () —E.¥e-t0.0ur.20. Minor D.ei’10.Mm.r.20.Rell 4%

Latus 8%, —r.v—S8.d.r.32.Minor. Q.ei’--8.01.r.52.Refi4d

ratus I2MN——r.6.m.r.2. Res. '§‘.

LATER A SOLIDORVM REGVLARIV M,
2.Rat™ Oieius——4

gemidiameter {pherz
Latus Pyramidis — r. 105 Ra.po. D.eius
Latus O&ahedri
. Latus Cubi
L.Jcofthedri-r.v.8.fur. 12§ Minor [hei8.durr2§ Refi4®

i
1og ;

r. 8. Ra.po. O.eins——8

r. gy Ra.po. Cleius——gf

L.Dodecahedrin 6Z Mg Refio® -

Si linea duori pedii fecetur fecundd extrema mediamdy
rationem, maiot cius pm‘zjo fiet T gL Rchdt:_uql ['cnhcc:.
quintum. Minor vero.3.m.r. 5. primum. l_tcm {1 !jn_r:a Efy
fimilicer dinidatur, maior eius portio etit r. 6. ¢ M. L. Iy
reliduum fextum, Minor verdr. 12,0065

PrRoros1TIO 109,

Si circuli pentagonte equilaterii circhferibentis diameter fuse-
it linca irrationalis Ainor comenfurabilis minori proprid; tune
Latus pentagoni crit Refidum: quartum. Siaute latis Pentagont
ponatnr Rationale ; tunc diameter erit irvationalis, que e Ht-

Gor. Si dewum latus pentagoni ponatur SHaior pradicis
commicn-
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commen furabilisstunc dicmeter-erit binomitms . Sit alinea

-c,i,r‘quli-gi'im‘n erer 'u_-nionalis , b autem linea latus pentagoni
in co cireule deferipti. Eritque per 1o7* precedentem, b.
minor. Rurfum ponatur c.lincaminorip(ib. commenfu-
rabilis diametro :1-1tcr;us-circul_l » & latus pentagoniin cie-
culo c. deferipti it tinea d. aio, quodlincad, ¢l reliduum
gnarmum, Chaenim. diamerri circulorum: (intlateribus fi-
milinm fizurarum circam {eriptarum. proportionales, erir,
ficuca ad b, fic c.ad d. Quare, quod fitex a.ind. equim
eritas, quodex b.inc Sedid, quod ex b.in ceeft Refiduum
quartgm perfeptuagelimam primam huius , quoniam be
{iunt mmores inuicem commenfurabilest igitar, quod fic
ex ayin d, erit Refiduv ' quartnm.Cumg idipfum dinifum
in a. rationalem exhibeatin quotienteipfim d. erit d. per
fexagélimam quintam huivs, Refidunnyguariam.: & hae
clt prima »};umpmpoﬁti. Deinde ponatur d. latus penrago-
ni rationale 1 tunedico, qudd o diametet circuli circtm-
{eribenos ipfum ericmaior, Nam propter dictam propor-
tionem diametrorum & lateruni, erit,quod fitexa diequum
ci, quod ex b c. Ratonale eft autem yquod, fitex a~d: quo-
niam a d.rationales ponuntur, Igitur rationale eft, quod
fit ex b c.fed hoc divifum per b. Minorem reddicipfam e
ergo pcr-cchtcﬁmam fecundam huius, ¢. Maior et ipfius b
Mineris correlatiua, & hoc ¢ty quod fecundo loco pmh\n—;
nebatur. Demum ponaturd. latus pentagoni Maior, iplins
b. correlatina, hoc eft, commenfurabilinm & proportiona-
lium nominum: tunc aio,quod c..diameter circuli circum-
{cribentis iplum, ertt binomium. Namdue, vt prius , erie
quod firexa d.mquumeei, quod ex b e Sed quod ex a. ray
tionalt in d. Maiorem fit, per{exagefimam tertiam huivss
Maior eftipfi d. Maiori commenfura bilis. Igitur, quod fub
b ¢. Maior ¢t Emportiouniium & commenforabilium no-
minum iplinsb. nominibus commeéiurabilium. Verim hoc
diunifum per b. Minorem, per octuagefimam quintam,exhi-
becbinominm, exhiberautem ipfam ¢, Ergo.c.l!inominm:

«quod fupererat demonftrandum, '

Conrolt-
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Quod i pro latere pentagoni , (umatur latus -o&ogoni
vel i pro diametro cicenli, fumarur diameter {phere : &
prolacere pentagoni latos in:ofimhmlri:‘mdcm omnia, quE
propolita & demonitrara {unt, fequentur. Nai, perioy®
precedentam , polic diametro ratonali, tam latus octe-
oniin ciccalo talisdiametri; quim larus icolaliedriin ta-
is diamotei (phera defeript’; Minor eit, per prgmiflud,
Wlitdﬁﬁi.gn octaam. - G miniHnoain od
b1} 3 AR | i Oniur Hinonico ¢ ¥

PrRoPFoOS t T 10 Ilc.

+ 8i cinenli decagonum equilaterin cirenmyeribentis diames
te? fucrit Refidusm commenfursbile Refiduo proprio: sunc La-
tus decagoni erit Refidunm primunts, Si autens latus decago-
ni ponatur rationales tunc diameter erit Binomium : comnienju-
vabilium nominum Refidui proprij vominibus . St demum latus
decagoni pomatur binomium comsenfirabilium nominum Re-
fidui proprij nominibus : tunc diameter evit binomium primisme
Siva. linea Circuli diamerer rationalis, b.autem linea latus:
decagoni in eo defcripti : eritque , per premiflam 1074 b.
gefiduum quintum, ' Rurfum ponatur ¢. linea Refidunm
ipfi. b. commen(urabile , diameter alterius circuli. Ec la-
tus decagoni in circalo c. defcripti fic linea d. Dico tunc
qudd d. eriv Refiduum primum. Nam proptet propots
tionem harum quatuor linearum , crit,guod fir ex ad.
zquun ¢i, quod exb e Sed gnod ex b cfir,per I"cpm;{gc-
fimam primam huius , et Refiduum primum : quonizm
b c. funt fidua dnuicem commenfurabilia. Igitur quod
ficex 2 de Relidunm primum elt. Quod dinifum in . ras
tionalem , cum exhibeatin quotiente ipfam d. Erit d. per
foxagefimam quintam huius, Refiduum primum. Ev hxe
eft prima pars propofisi. Deinde ponatar d. latas deca-
oni rationale s tanc aio qudd c. diameter circuli circume
§eribmtis ipfum erit Binominm habens nominacommen=
{urabilia ipfius b, Refidui nominibus. Nam proptec di=
&am proportionem diametrorum & laterum, eri quod
feex adozquale ei quod firex be. Rationaleeft autenty

quod it ex ad. quoniam ad. Rationales ponuntur. /gis
tws

la- L2] \U‘ "
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tur Rationale eft, quodex bc. Sed hoc cdm dinilum per
" b. Refiduuni/exhibiear in Aquértiénte ipfam coeric per EP"‘
tuagefimam nonam huius,c.binomium commeéfurabiliuny
‘nominumipfnisb:diviforis nominibus : quod 2cundo lo-
1to pro}‘rq'natm ur.: Demum: 'pmintm"- d. latus Decagomi bi-
-nomium commenf{urabilivim nominum ipﬁus;b.r-chdui no
“minibus : Dico tung, quod’ c. diameter cirtulicircumfeti-
-bentisipfumy erit Binominm pmam,, Namy fioue antea,
arit, quiod fitex ack.¢quom ciiquod dx b ¢ Sed quod ex ay
Rationalijwd: binomium!fitiefll; per fexagelimam. certiam
huius, binomium ipfi d. binomio cqmmrnﬁlmﬁild::igkut
quodfub b c. binomiumelt nomim}m commcnﬁ.lmbilifun-
ipfins b. Refiduinominibus 3 Cumueho¢ diuifum perb..
refidunm exhibeatin quotiente ipfam ciampridem per
odtuigeimamitertiam huius,erie ¢. binomium prinmuty; &
Jhoceft tectinm, quodieltabardemonttranduny ¢ o

«2tRh an) iR e iis R and ey danty 10y
S vk €L O RUO LB A ROLE W Mo :

¢+ Qudd fi pro datere'decagonisfamatar latus Dodecagonit:
-velfi prodiametro circulis{umaturdiameter (phere, & pro’

clatere” Decageni.latus Dodecshedri: cadem omnia’ qug

-propofita hic &oftenfa funt, fituilicer fequentur. Nam,per

;m-,-’,poﬁm'diamerrorarionuli,l.1ms~dodcga(ﬁéni.Rcﬁduutw
fexeum, At per 108,latus dodecahedsi, adhue idemi refi
duum eft. . frea ARG
gl 1 t r 0 TEL ol
{ - Deniqae tam: fuper lateribus Hopleuraram' figuratumy
mm;rlamrum, qoam folidaramy, quinrifuper darum peed
pendicularibus,quim cuanvfuper lineg mediaextremaque
Fationé dinife portionibus potlent formuri yarigrac pend
infinitg queftones; nunc videlicer circuli diametrmm nunc
lateray nicdegniéna Frpponédodrcatiomalia, nuanc cainfuis
{peaici autordinis ieeatiohzlia: fic igitur inimmenta, atqua
inextricabilem irkatonhlivm: fyluam Svidelicer trinomiay
_fgundrinomia'. mediales feenndas, tertias, & cgteras;queine
Aot (unt. Qug ramen et ipfo cilenlo cutiofis nbreltere
polluac.: Nobis faus fir; bactenus pro_ecgill'u.; prasimqug
< " decimi-
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decimi  Elementorum demonfirafie, ac nvulta ab Enclide
omifla conclufiffe. Cgrera relinquo curiofioribus . Sed
-obfcura, minusque necelfaria minus curanda funt /Quod
& Cicero inOfficiis precipere videtur.

Libri feeundi edrithmeticorum Maurolyci finis :hors -
«decimaotiaua, dici Sabbati, qui. fuit Inlij 1.4°. (i
Meffana cum multo pontis ¢ arcus
apgaram expedareturdo,Cerds,
~Metbynenfium . Dix'y . -

# Prorex.Indi.1 5. Ay
. DL VIL

L
i
5

Ay

VENETYIS;. MDD Lxxv.

Apud Francifcum Francifcium Senenfem:
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= Pelidis elementa,difeuffis Interpresum ervoribus, tams C&-
O pani niminm [ibi confidentis , quam Zamberti profeffio-
eIV pem Ignorantis. Cum additionibus quarnmdam prope-
. [itionum,prafertim ad regularia folida fpectantiam.
el T beodosty Spherica clementa libris tribus, aStronomie prin
. cipijs neceffaria, 3 . )
eMenelai Spherica libris. 3. multis demonfivationibus adanta , ad feicn-
tiam [pharalinm triangulorum pertinentia.
eApollonij Conica:elemensa libris 4. & demonftrationibies, ¢ lincamentis
“opportunis inflanrata. ;
Sereni Cylindrica, libris. 2. \
‘eAvchimedis opera, De dimenfionc Civenli, De Sphera & (ylindro. De
foperimetris, De momentis gqualibus,'De stdramu Parabole. De
* [pberoidibus ¢ Conoidibus figuris. De Spiralibus . Cum additione de-

o

. monStrationuin, facilins demonfirata.

Tordanj Arithemetica, ¢ ‘Datd.

T heonis Data geomctrica, ]

Rogerii Bacconis, ¢ To. Petfan Perfpelfine breuiats enm adnotationibus

o errorunt. ‘ :

Prolemei Specula. Et de Speculo wflovio libellus.

Autolyci de Sphera,qus mouetir,

T heodofiy de habitationibus.

Euclidis Phenomena breuiffimeé demonfirata, Y

Ariflotelis problemata mechanica, cum additionibus complurimis ; & iis,
quée ad pyxidem nauticam, & que ad iridem [pefant .

PROPRIA IPSIVS AVTHORIS.

Prologiyfiue fermones qidam De dinifione artium, De quantitate, De pro
portione , De mathematice authovibus, De Sphara, De Cofmographis
De Conicis, De folidis regularibus, De operibus sArchimedis, De qua-
dratura (ivculi, De nfiromentis, De Caleulo, De perfpettiua, De mufica,
‘De diuinatione,

Arithmetica fpeculatina libris dxobus:in T&amm primo_multa de formsis
tam planis, quam folidi's mencrorwm 3 nemine balfenus animadueffu.
In fecundo autens theocia g praxis ratioaalom & Irrationalivm -
gmtudinum per numeidrios terminos cum miltis: nouis , qus ad decimic

. ‘ Hb  Euxclidis



Fuclidis fz ciunt,dcmonfivationibus’ abunde traéfatur,
Arithmetica data libellis quatenor demonfirata.
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Spharicorum libelli dno.In quibus multa d « Menelao negleia,wel omiffa
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Sphera mobilss in c&fo Capita pro circults primimatus. 3

Cofimographia de forma, fgm ynumicrof i calorum & elementorum olins
PetroBembo dicata. il ' Pl

Conicorum clemétorum quintus & Sextus poft quattuor espollonii li-
bros locandi. ; T

De (ompaginatione folidorum regularinm. SR Ly, GH

Qus figura tav: plana,quam folida locum impleant, vbi esuerroes Geo-
metriam ignorafJe indicatur. o A R

De momentis aqualibus libri quattuor in quornm poflrema de centris [oli-

dorum ab eArchimede omiffis agitur:gr de centro folidi parabolici.
De quadrati geometrict , Quadrantis , & Affrolabi [peculatione, fabrica,
ficfue. ¢ MR ' : :

De lincis borariis libri 3. 1n quibus tota buixfmodi linearum theoria , quo
ad fitum, colligantiam & defcriptionem ipfarum plene traétatnr . Nap
lines horaria d meridic capta,fecant periferiam quandam in iis pmi‘é‘c
inquibus eandem tangunt linee horarie aboccafu o ortu exenfa. Ta-
lis autem periferianl civeulus €St , uel ex Conicis fectionibus aliqua, fci
licet Parabolé, Ellipfis,ucl by perbole. ' '

Thotifini de lumine, & umbra, ad perSpedfivan ‘¢r radiorum incidentiam
facientes. 3 : R RSN

Diaphana in 3. libros dinifa. Inquorum primo de perfpicuis carporibus.

¢ Imaodeiridecin 3ooaurem de organi wifialis flrulfura, & confpici
Lorum formis agitur, ¢ : -

Quaflionum arithmeticarum libelli. 3. Geometricarum libelli 2.e[lrono~

micorum  problemarnm tresiin quilus regule cum exemplis rraduntars

Adnotationes omnimode in dinerfos Math ematica locos.

Canones tabularis Alfonfi, Blanchini Eclipfium,DireFioni: primi mobilis,
(ompendinm Mathematice breuiffmum . Rt
Elementorum Euclidis Epitowe cum nowis ¢ artificiofi[imis in quintivmt,

in arithmetica,in decimum,er in folidorum libros demonfirationibus.

(onicorsumepollonii breuiavinm libris 3. facilins ¢ divecie demonflyatit,
Tabula finus recti fupponcns finum maximum fiue civculi femidiametyim

Plurium , quam millies mille particularum. quod eft totius geomerrici
 aftronomgicid, caleuli necefJaviun inflrsmentum . :

('ﬂmgepdmm magne confirultionis Prolomaica omninm obfernationtt gﬁra

i \ noMii

!
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Poemata Phocylidis ¢ Pythagore moxalia Latino metro .

-Genealogia ‘Deorit, fo. Baceaciiadaullay cit multis inflris uirorit ¢ prin

cipum_carptim colle€is profapiis ad poefim o hiStoriam neceffariis.
“Rbythmiuklgari feunernaculo Jervone, in laudem S. Crucis.
Chronologia ab =Adamo protoplasto, Christ, principum,pr.sfulum, ¢ Xoe

ctabilirmraerum, breaffima ! i v Ig : 4
Ftinerarium Syriacum cum biforiis ad loca facra pertinentibus.
Ad Petrum Bemlinm de Aetnea incendio . TR,
~Ad Synodi Tridentini patres epiftola.

Brewiaria,

“Plating de nitis Pontifican. .
Sexlibrorum de uitis patrunn VY TR R :
Decem librorum Lacrtii de uitis Philofophorum, e A2 15 s
Peeri Criniti de nitis Poetarunt.. :
Octo librovum Polydoride inuentoribus rernms.
Confiliorun: Synodaliume. . Lo T30 RTIG
Sex librovum Diodori Sicul.

vammaticarum inflitutionum libri fex.
Quadratiborarii fabrica, & wfits.

Denonfivavio ¢ praxs. '
Triune tabellaviem finus velil, benefice & focunds, ad fcientiam & caleus
Lum triangulortom [pharaliam utiles.

Compendium indiciarie ex optimis quibnfgue antboribus decerptum in

quo de naturis fignorim & domorsm 12, [eptemgue planetarins ¢

1 % fiellas
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Item SRR e lishy
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Hiftorie Sicanica comp e il 5 nepotes.
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eAlphabetico ordine dispofitns .

De liteta A,

M Dorrro om
nis ,& omnis (ub
| tratio in quanti
eF38 catibus cognitis it
rationalibus, fieri
potelt per termi-
nos Plus & Mi-
nus. 94
Aggregatum extremorum eft duplum
ad medium 1n omnibus tribus planis
- five pyramidibus, fiue columnis cen
< tralibus, fub continuato laterum nu

:mero fufceptis. ) 38
Apotome, qua quantitas fic. | 86
Apommg,quaaumis,quid. . 118
Arithmetica , omnis fupputationis in

ftrumentum. 3

Arithmeticorum definitiones, 2i& 85.

De litera B,

Bimediale primum ex quibus confle-

tur, ity
Bimediale fecundum ex quibus con
ftees il o1 - ibi,

Bimembriums:quantitatum, dux fpe
cics , quarum qualiber fubdiuiditur

in criplices, & quas, o130
Binarius patcgr numerunt linearivm
1 2

meticar, o0 i
Binomia,; quorum radices habenrin.:
uicem proportionahia, & commen.
{urabilia nemina,’ fornuucur quo:

. que proportionalia inter fe, & com
, menfurabilia:nomina.. o5

i

Bimom) membra, fiuc Relidui , qua
fint.& quor,& qua [pecies inde fit,
138. & (eq.139. vlque ad ryge,
Binomiii multiplicans aliquam quanci
tatem, fi produxeric quantitatem ra.
tionalem; muleiplicata quantitas Re
fiduum eft, cuius nomina propor.
tionalia , & commen(urabilia funt
Binomij nominibus. ‘g
Binomiorum, ac refidworum’in mul.
tiplicationibus quid prenotandum,
101, ! 28

Binomium, quz quantitas dicatar, 86 {

Binomium cx quibus’quantitatibus
conftec. VRGN (3 g
Binomium multiplicans omnis ratio.

duum eiufdem [peciei, ac mulipli.
Binomium {i fecetur per Refiduum

ilium nominam; prousniet ex di-
uifione Binomium pritium . " x4
Binomium alibi ; quimin fuo pundto
dinidi, {ernata membrorum defini.
tione, impollibileelt . tys
Binomium , & refiduum habee fex fpe

ciesdiftindtas, &quas, 129.& [eq.
Binominm omaein’ Reliduum corun
dem nominum multigti:atum, pro-
' ducit quantitatem rational:m, 150
Binomium omue in Refiduam pro.
portionalium , Scommenlurabilia
nominum muldplicatum , produ.
citquantiacem rationalem.  itnd,
Binominm multiplicans aliqui quan.
ttatem,, (. p:uhuxui; quantitatem
H

cato commenfurabilew | 145},

Em'ponionalium » & commenlura-}!

nalisquantitas_per refidaum ; pro- ||
ducit etiam Binomium, vel Refi. |

3 ratio-
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Manonalem’, muluplicaa quantitis
Refiduum cft, cuius vomina propor
tionalia , & commenfurabilia fune

Binomij nominibus. 151
Binomium , & Refiduum non (olim
inter fe magnituding, fed etiam pri.
mo , fecundo, & omui deincepsin
infinitam quadrate incomwenfura.
bilta funt. 161

De litera C.

Circuli pentagonum aquilaterum cit-
i cumferibentis, fi diamerer fueric li

| . neairrationalis. Minor commenfu.

| rabilis minori proprié; tunc latus
- pentagoni enit Refidunm quarcam .

| St autem: latus pentagoni - ponatur
. rarionale: tunc diameter: erit irra.
{ tionalis,qux Maior. Sidemum la-
! tusPentagoni ponatur Maior pree-
didtx commenfurabilis, tunc diame
ter etit Sinomium, 171
Circuli decagonum zquilaccrum: cir-
| cunfenbends, fi diamererfuericRe-
fiduum commenfurabile :Rehduo
proprio : [ten fi laius decagoni po !
' _matur, rationale @ Sidemum latus
ciufdem deeagoni ponatur  Sino.
mitm commen (urabilium nominii
Refidui proprij nominibus ; tune
quilindes ; 173
Circulus, cuius diameter rationalis , fi
circumf{cribat decagonum, pentago-
num, otogonum, atque dodecago

num zquilarerum. : tune latus deca
gonteit reliduum quintum ; latus
pentagomt minor; latus dodecago.
ni refiduum featum, 168
Circulus, cuius diameter rationalis, fi
circumferibat triangulum, quadia

mm , &hexagorum: zquilaterum ;
{oliin lams hexagoni rationale elt:

drau potentialiter tantim rationa
k_ ) & tlongitdine incommen(ura
bileipfius creuli diametro,

larus vero tam eeianguly , quam qua. ||

1681

Columnz  pimz numerorum linca.
tiom. ynde formentur,, a1

Column etnangele fiune,quibus py |

ramidi bus xquiales, * ibid;
Columnz quadrate prime, ibid, |
Columnz pentagone primg, ibid,
Columnax hexagonx primz. ibid,

Colymoa “gmnis_pentagona linearis

prima cum quadrato collaterali ;|

! quid cfficiac. \ &
Columnaomuis hexagona prima cum
fuo hexagono collaterali, & wangu-
lo quid_confummet. cod,
Columna omnis tiangula fecunda¢it
collaterali quadraco & triangulo pri
mis, quid former, . cod.
Columna omnis quadrara fecunda cd
duplo  collateralis quadrati primi,
quid faciat. ibid.
Columna omnis pentagena. {ccunda
cum duplo collateralis quadrati priv
mi,quid conftruet, ibid,
Columna hexagona fecunda cum he-
xagono fecundo & impari collaterali
quidefformet, [oise BE 8
Columna cadem cum quadrato & he-
xagono predidtis, quid faciar.” fol.c.
Columna omuis feprangnla cam hexa
ono fecundo & 1mpari, §d faciat.e,
g)aa ngula cum hexagone (ecundo
impari. : ibid.
Columnz fecundz lincaris confeftio,
fol:bx T B -
&Coliinz omnis fecundi ordinis.ib,
Columna omnis trrangula prima linea
ris cum duoplo fui trianguli,quid con
b ficiar. ibid .
| Colnmna numeraria tiangula; ¢x quo
| conftrnatur. ibi.
Quadiata penragona &Hexagona. ibi.
‘Columna omnis quadraga, flue Cubus
| ex quibusicomponatur. | 17
Columna omnis pentagona, ex quibus
conftruarur .. 18
Columua amnis hexagona terragoni -
ca, ex quibus fabricerur,
Coliina'omnis hexagona gquiangula,
cui aggregato cquinalear, 19
Colnmiia omnis hevagona equiangn-
la,ex quibus coagmentear,  ibids
Columna omais tnangula, cui apgre
![.all?

——
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ato xqualis . 20,21
Columba omuis triangula cum duple

midis cnangulg collateralisc 1 21
Columnaomuts cétealis;ex quibus pro
creetus. 33
Columna ofs triangula centralis cum
quadrato,& tnangulo primi geneciy
collateralibus , tnplum faciciug py.
1 ramidis, T

Columna ontnis quadraca centralis ¢t
‘| duplo quadrau collateralis prinii ge
neris coniundta, wiplum Rt tug

yramidis.. . Y 40
lcolumna omnis pentagona centralis
cum duplo quadratt collateralis , &
cum triangulo precedente primi ge
netis, eriplts factt [ux pyramidis. 4o
{Columna omnis peatagona cum du-
¢ plo quadrati collaceralis fimul fam-

tagonz, o
{Columna ominis {exagona xquiangi-
1a cum fexagono uetragono collate
rali,cumue duobus tniangulis, col.

hexagong.

coagmenieiur.

figuris numerans, triplum {ug pyra.
n‘_ndis effidat. 42041
Columnarum centralium quadrata, pé

| ragona,(exagona,(eprangula, oftan-
ﬁ“ aque,cum quibus, & ad cuius in-

: LC ar, triplii fugl:yxamidls cfficiat. 43
olumna omuis heptagona cum' exa

1o primi gcuetis, & quadrarto col-
F::cralibus.atquc trian{;ttlo procedé-
ti contundta,efficic eriplum fug pyra-
midis, ! .4l
Columng ptimi generis, 39
IiE cenurales . ibid.
Cubus omuis lineatis cum'(uo'quadra
w,&trimgu!o,quid conficias.fol, 62
Cubus; foliduny regulare,ex quibus ¢6.
ficiatut. RiLLe fol.C

s
Coluimna omnnis eentralis, exquibusi
: 132384
Columna omuis odlogona;eum quibus}

fui trianguli, zquidalet triplo pyra. 1

pta,eripluim uales fug prwmidis pé- |
12

laterah feilicet, & praecedenti pariter
fumpra,triplum facie fig pyramidis)

/| Cuborum omnium a fingulis radici-

Cubi & otahedri centriles ,qui Gno-

mones fint, 67.68
Cubi duo partium eum triplis medio-
rum proportionalium conitudi,cd-
«. fetunt cubum rorius. 78

bus: fatorum aggregato, gquale et
id quod: fit ex aggregato, quotlibat
:gd:cum ab unitate ordinatarumin
feiplum multiplicato. 1zt
Cubum qu numei conflent. 17
Cubus omnis cui pycamidi ¢qualis. 11
Cubusiomms cum fequentt hexagone
gquiangulo coniunélus , confticaic
cubim iequentem, %)
Irem parte altera longior, qué coficiar,
quadmatum. 13
Cubus collateralis,ex co,quod ficex ra.
dice in parte alterz longiori collate
ralt cum quadrato collaterali con!
iu@um,conficitur, 4
Cubus radicisex co, quad fitex radice
in triangulum precedentem duplica
tum; & cum quadrato radicis coniit-
&um, conflatur. 14
 Cubus omnis cum trianguli preceden:
tis quadraro coniundtus, tdanguli
collateralis.cfficitquadratum. 2§
Cubus omnis cum quadrato & trian.
*+ gulo collareralibus comunélug, i
i< plum cificit fug | quadratg. pyrami-
dis. - Y -
Cubus, regulai‘tlbli-itlm;henh‘c&tum
~ dicitor 2 baflum numero. 46
Cubus, Regulais , quot unitates con-
tineat, 48
Cubus mixtus,ex quibus cponatut. £§
:Cubus omnis centralis,equalis eft oétal
hedvo centrali, fibi collaterali. éo
Cubus omnis primi generns, cui aggre-
gato gqualis. T4
Cubus quantitatis alicuins fit exmul-
tplicatione  radicis in  quadra
tum. By
Cubus omnis,fine oRahedrus centralis
cum impan collaceaali coniundus,
equivaler: duplo tectahedii centra
lis. 72
Et cuborum corumdem dopli,ex qui
ibrd,

bus aggregatis formerur.
Hh
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Cubus omnis centtalis cum ympari col
laterali coniun&us, conficit duplum

': aggregati cubsrum primi generis ||
collateralis & prgcedentisit 0« 72
Cubusompis piimi generis cum pre
ccdenti - cubo - comundus | conficit
collaterali - Terahedium: centra.
lem, . <o o abid.

De litera D.

1
1 ¢

Enpminatornumtrus,qui. i

Dias linegaflimalatury o0 2
qDodecahedrus , regulare {olidums, ex
quibus conftruatur, <o 1 fol.C

Dodecahedrus, regulare; ex.quot vni-
ratibus confletzeni fecundo Icofahe- |
drus fecundus & ¢qualis , & fic dein
ceps. i« 438
Dodecahedrns numerns omnis , gua
‘1 lis et Icoluhedro numero fibicolla.
teralic ja SRR 4
Duarum  quantitatum pluriom nomi,
. num aggregatum , aut ditferentia,
quomedo inucthgerur, 010 EOK

 Delitera B Looai

Velides qu.od produdtum qumﬁta-
‘pum uocet Mediale.  137.8 [eq.

‘Delitera T’
“guraomnis centralis ﬁtpcr addic

Forma oninis numeraria centralis pla-

16
‘| Gnomonum; (tilicet collareralis ex or.

K quadmmﬁim:s in [e duchis genito,

conficiat, ]

dinegnomonum ab’ unitate conti
: nuatorum; atque quadratorum ex

; tum per additionem fucceflivam ¢5:
sftisnentumivnusquifque cui aggre.
+-gato fic fimibs, . 57

tcoldem gnomones elle pyr mid,c:
tnangulas centrales perimpares lo-
cos difpofitas, | ibid.

De litera H.. y
kgl g0

: g 1

. Y Eptagonilinearis efformatio. .
Heptagonus, ex quibus fiat, | 33!
Hepragonus omnis cécralis, ex quibus

aftrvaciie "o by Db Gl g
'{Hexagoni primi numeyqrum, lincarif

¢ formatio. e ilo n‘
rch'agnui fecundigquianguli lincaris

formatio. e ful b

|Hexagonus omnis ex quibus confle-

prxcedent figure wiangulume 32

na fupficialisiex quib. ¢Sftrustur.y2
Forma omais centralis plana , ex qui.
~bus fiar. 33.3¢
Formg numerarie primi generis, 3
Formg numerarig cemrales,qug. 32

_ Delitera G.

Fometria continet vmnium qui.

titatum (pecies,& quas. 86 | qu
! dratum wiparis collateralis,  ibids

Guome numecraring, ex quibus confle.
wr, & quem quadratom aplz

‘Hexagoni primiab vnitate continua.

ti per ordinem, funt & uinnguli nu-

e logorum imparium. 10

Hexagonus ex quibus conftet. 2

i Hc[:agm\us | prnus, 5, €% quibus cou;
et. !

T P ;
Hexagonus tetragonicus, fine primus,
elt omnis numerus perfe@us, ¢ 10
Hexagonus omnis tetragonicns. cum
precedenti quadrato  comundtus,
quem hexaganum compleat, . 13
Hexagonus centralis, ex quibus pCFﬁ-
catr. v 33
Hexagonus omnis centralis formanir
ex formis primi generis, (cilicerhe:
xagono collateralt, & quadraro pra-

cedenti. Lol 34
Hexagonus ¢quidgolus,ex quibus qua
dratis conficiatur, 77

Idem cum patze altera longiore col:
laterah coniictum, cdlummat qua.

1d& cumi quo Cubo coniun&lus con-

: ficat
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ficiac Cubi collateralem . 78

teolahedrum,regulare folidum, ex qui.

bus confter. }

Icofihedrum folidum Regulare, quot
folidos :mgulm , bales cum centro
habeat,& cx quo: unitatibus confti.
toagur , 48

Icofahedrus omnis cum quadruplo im
panis collateralis coniun@us , con fi-
cit quincuplum collateralis pyrami-
dis centralis.

- teralem muliplicaus , quem gno.
monem producac. : T4

'De litera L,

L Atera figurarli zquilaterum, 171
Linea Z&tdlalis,‘qux i 129

v - Delitera M.
Agnitudinum irrationalid defini
M tiones . 3 118
Magnitudines commen (urabiles dicun
tur, quas communis menfura meti-
wr. 128
Incommenturabiles verd ; qua. ibid,
Magnitudines duz emnes voi cGimen-
- fatabiles, funtinuicem commeniu-
rabiles. g 132

Medialis quantitatis que. 128
Mediale que quanutas vocetur, 119
Mediale, quid vocetur ab Enclide. ibi.
Mediale totum potens , quid et ibi. |

Medicalis quantitas, qua . 86!
Minor quatum quantitatum excellus’
dicatur, 1019

Monas pun&o aflimilamur . - x
Multiplicans quando ¢t rationalis.ig 4

De litera N,

Omina multiplicida,quando per
N Plus,aue Minus fignida. rox

e 3 H
TImpar omuis in quadracum fecunde
peciei, hoceft, centralem fibi colla. |

Maior, ex quibus qualicatibus mnﬁ-l
ciatur. 119

)
Numerorum Radices, que.  ibid.
Numero exquouis quod fe ¥ quorliber

mentur. . ibid,
Numerus perfedtus qui : & cius condi-
tiones . fol. e

Numeri Lincares & cornm tabella fo, ¢
Numerorum prxcedentis Tabellz for-
matio . fol.a, & (eq.
Numeraror numerus, qui. St
Numet impares abvaostate per binarij
aprofitionem fuccefliud funt. 4
Numen impares & pates in ordine ra.
dicum alternatim , & inutcem f{ue-
cedunt. ibid.
Numeriab vnitate continnati, fi ex ra.
dicibusab vmitate difpofits (md-
wur tres, vel quingue, vel feprem, vel
fub quauis fmpan muhi:uﬁint: tiic
illorum aggregarum quale ericei,
qui fit ex ductu medij in poftremd.s
Numeri plerique quadrau funt,qui
coniundi quadratum numerum fa-
ciunt. i 13
Numeri (unttermini” Avithmeticg. 83
Numeri Juo fi fucrincin propottione
cuborum numerorum, qu fiee ex
vio corum in quadratum reliqui,
cubus eric. 108
Numeri fi fucrint tres, quinque, fepes,
vel fub aleerius coiutliber imparis
multitudine, (umpti xquali excelly, |
& fuccefling crefcentes ; corum ag-
gregatum xquum Ct:it ¢l numero,
quiex dultu medij in mulatudine
muldiplicati procreabitur, 68.& feq.
Numeri duo cubotum feruantes ratio.
nem , fi inguli muldplicent faum
productum, qui ex insc fienr, cubi
numeti erant 110
Numeris in tribus 2quali exceffu exe.

{centibus con§rriv:s cxiemorum -
qualis ¢t duplo medij i1
Numeris quatuor fmpuninm[ibus exi

ftentibus : quod fivex puimo in vlti-
mum, zquale entei, quod fic ex re-
hquis's : TR
Numerorum {upetficialium primige |
neris ‘(pecies.

numeros, 2qualectt ci quod fic ex

!Numcri lineares impares quomodo for

Gg § illo
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illoin aggregatum ex his, . 75
Numerotum de dui®a , atque Lincari
& folidorum quicquid ratiene, pro-
portione, {ymmetria atque fimili
‘tudin. récinamussidem de quoliber
quantitais genere demoltrare atque
concludere poffumus, 86
Numeros duos unitate diftantes, fi ali-
" quis multiplicer, multiplicans erit
difterentia produdtorum, 75
Numerus quotuplex.

Numerus primus {uperficialium, ter
| “harius;in folidis,quaternarius, ibid.
Numeros linearum imparis,a quo mé-
, furetur. ibid.
Numeras quiliber quot habet unitates
totum in ordine radichi locum forc-
| ¢ tur.Et & contid. 4
Numerns omniy datus,inuenitur in or
!, dine radicomy ibid. 4
Namerus omnis perfectus,qui. 10
INanigtas omnis parte altera longior
i - criplicatus, & cum Unitate comun-
| &us,conficit hexagonum gquiangu.

| lam collatéralem, I
Numerus quadratus , unde [emper re.
fulter. 1 1l 69

Numerus aliquis fi duos fingulos nul-
wiplicer;produdta erunt muleiplicaris
zqualia,~ 75
Numerus muleitodinis imparivim ab
virate difpoficorum 1o fe 'dudus,
producit aguregatum iplosum im-
panium onminanm. T1é
Numerus mularodinis patium ab vai
tave fuceeling difpofitorum, multi
. phcatusin numernim: vnitate maio
rem, producit aggrégatam ipforum

patiuimomaium, ibid.
Delirera 0.
|/~ Clahedrus,, regulare foiidum. ex
O quihus-mi:licmur. fol.C
‘OQahedrus, regulare folidi, ex quibus
| - coaleftat, " 46.47
Octabedri pumeri prima fpecici con.
frrddtio, 3 47

f
i

0{}.;!1\:&:0 primi genenis collarerali du
ploque triangulz pyramidis.
O&ahedrus,fol i%ﬁkcg:.nlarcs,qnm 'nsu;t
tates compleQatur. 48
O&ahedrus, Regulare, feciidus ficur fe
* cundo Cubo, ira terrius tertio, &
deinceps,adequatur, 48
O&ahedrus primi generis, ex duabus
uadratis pyramidibus primi gene.
ris:& quaeallz fint, 13
OQahcdrus omuiis primi generis,xqua
lis eft pyramidi quadrate centrali,

fibique collacerall, : $4
O&ogoni lincacis formario, fol.6
O&ogonus, unde formerur. 32

Octogonus omnis elt gqualis quadrato
imparis nunien fibi collateralis, 35

De litera P,

P Ar omnis &im paribas coniu@us

conficit collatcralem parte aleera
longiorem. . iy
Par omnis precedend quadrato appofi-
tus, conftitvic {equentem quadra

tam, 77
Pentagoni primi numerorum lineariil
. eonitraction v o folia
Pentagoni -fecundi - lincaris  forma.

to. . oo folé
Pentagonus numerus ex quibus conda.

tur. H

Pentagoni tres centrales cum quinque
unitatibus fimul {fumptis , quibus
triangulis com vaitaabus xquales
fint. (3]

Pentagonus unde conflituatur 78

Pentagonus cencrahs; unde condtet, 32

Pentagonus omnis centralis , ex pentad
gono primi generis collaterali, & ex

| precedenti quadrato conftivitus. 34

Plant primi generis, . 35

Plani centiales. ibid.

Portiones qua conltituuar Maiorem,
funtetiam iplg irationales Maion, &

Minor. 163
Potens rationale;ac mediale,ex quibus
conltentquanuanbus. R
18
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Exceflus quarum quantitatam quo-j'
modo vocandus. ibid.
Potens duo medialia ex quibus quanti-
tatibus fiat. ibid,
Excellus talium gdictarum quansira-
tum quomodo uocandus, ibid.
Produ@um,qug quantias dicatur. 8§
Proueniens quantitas , fiue Quoticns
. quz dicatur, 85
Pyramides triangule primz numerort,
lincarium unde formentur,  fol,a
Pyramides quadratz unde fiant. ibid,
Ex pyramid.pérago ng, &lexagong:ib,
Pyramides quadrare prima vndecon-
ftruantur. ibid,
Item Pyramides pentagonz prima, ib,
| Er Pyramides hexagoug. ibid.
Pyramides fecunda Lineares quomedo
formentur, 1.6
Ttem Pyramides feclide triggule.ib.
Irem pyramides quadrace {eciidg.ib.
Item Pyramides pétagong,(eclide.ib.
I¢é Pyramides hexagona, fecjde. ib.
Item Heptagonz& oltogonz lecun.

d. ibid.
Pyramides primi generis, gy
Pyramides cenerales. ibid.

Pyramides tres quadrace centrales cam
quatuor axibus famprz, quibus py-
ramidibus ¢t axibus fintzquales. 59

Pyramides tres pentagong centrales cli
quingue axibus,quibus pyramidibus|
enm axtbus gquales ane. 60

Pyramis tagula numeraria ex quibus
fiat, ' i

Irem quadrata pyramis, vade. ibid.

Pentagona,& Hexagona unde.  ibid.

Pyramis hexagona duplex. 3

Pyramis omuis tiangula cund prace.
denti pyramide triangula contuntta
conftenit pyramidem quadcam A
bi collareralem, 14

Pyramis omuis pentagona , ex quibus

confter,& conftituatur, 14:15

Pyramis omnis hexagona tetragonica
& quibus confietur, e 21

Pyramis omnis hexagona xquiangala

Cui zyualis, 17

ex quibus confer, & conftruatuy, 16

Pyramis omnis ceneralis ,° ex quorum
aggregatione confletur, 33
Pyramis omni$ centralis, ex quibus
conftet. 36
Pyramus, regulare, Tetrahedeum voca-
tur d balium numero, 46
Pyramis, Regularis,, quor vnitates ha-
beat, 47
Pyramis triangula, congerics cft trian-
gulorum, 125
Pun@um non haber partem in ‘conti-
nuis,ficut vouwasin difcrecis, 3

Delitera Q.

Vadrati fecundi linearis compo-
fitio, fol.b
Quadrati primi linearium numerorem
¢ mitruéhio. fela
1@ cinfdem aleera paree logioris. ih.
Quadrat, quadratorum eft congeries;
pentagona, pentagonorum.& dein-
ceps. : ER
Quadrata omnium duarum quantita-
tum invicem commenfurabilium,
func ad inuicem ficur quadrati nu-
meri : & Cubiad innicem, ficut cu-
bi numeri: & fecunda quadrat ficur

bis quadrati numeri. 135
Et predi@e duz quititates fant inter
fe commen{urabiles, ibid,

Et quando incommen(urabiles, 136
Quadrata portionum trrationalis lineg
bimembris , quz Maiorappellatur.,
fune Binominm,& Reliduum quar-
tx {peciei. 163
Quadrata portionum potentis Rauo-
nale; ac Mediale, funt Binomium,
ac Refiduumaliquando quinx, ali-
quandd fexte [peaiei« 163
Quadrata potétis dua medialia portio-
num, funt ctiam Binomium, ctiany
Refidnum quinque quinez, & quin-
que fexeg fpecie) Ty
Quadrati numeri continuati ab ynitate
ipfisimparibus collaterales, unde ¢g-
{truantur. 7
Quadrati tres _cencrales cum quatuor
vaitacibus fump, func zquales qua
tor




wor rriangulis centralibuscum eri.
bus voitatibus fimul acceptis in co-
dem toco . §9
Quadrati quadratorum vnde procre
entur; quosct quadratos {ecundos
appellat Autor . 70
Ex quibus gnomones ad monadii
connnua earum adietione fetianm

conftirtuntur . 71
E~quomodo ipfi Gnomones vocandi
ant, ibid

Quadratorum a quotcumque ab vaita
te ordinaris radicibus faftorum ad
habendum cumulum, Regula. 121
vadratorum inzqualium omuncag.
gregatum excedie duplum produchi
fadicum in quadraro differcntiz ra

dicom, 142
Eiuldem demonftratio. 143
(Lléadmum imparis collateralis ex qui
us componacur, 61

Quadrmaci alicuius quatitatis quod. &
Quadratus numerus,ex quibus confle
tr, - 2
(Li:radrarus omnis numeratins cum ra
ice (a coniuntus,conficic fequen
tem partcaltera longiorem .
Quadratus omnis paitealtera longior
¢t radice collateralt coniunétus ¢6-
flat collateralem quadiatum . 8
Quadratus omuis cum radlee fua, &
cum radicem fequenti coniundtus,
confummar quadratum fequenté. §
Quadratus omuis cum impari (equte
contunétus,conftitnit quadratum fe.
quentem . 7
Quadratus omnis cum dnplo fuz radic
cis, & vnitate coniunétus , conftituic
quadratum fequentem . :
Quadratus omnis cum 1adice fua mn.l
mndtus, & inde wiplicatus , ac mox!
cum vaoitate potitus, quam formam'

conficiac. 1
Quadratns omnis tdangali , cui cubo.

rum quadrato xqualis , 251
{dem partealtera longior , quem exce:

dat . 16

Q‘\iadmumm is imparis, quem qua-
ratum excedat, ; 16

I
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quibus componatur . 3t
Quadratus omuis: ceatralis, ex quibus
conficiatur. 13
Quadratus numerus,ex quibus femper
refulter. ¢y
Quadratus fecundus ex quo confic-
wr. 86
Quadratus ficu it ad duplum fuz ra-
dicis, fic elt collateralis taangulus
ad fequentem radicem . - 119
Quadrupli inguli numecrorun impa-
rinm ab voitate per ordinem conti-
nuatorum, fi poftzifiam difponan.
tur, ex corll fuccefliva aggregacios
neconflruentur quadrad numeri a
paribus co!la:cul‘ilbns in {e muluipli
cotis, produddi.

Quantitas pofita que, &vnde nomi.
newur, ibid.

numero denominctur . 1bi.
Quantiras conanens partem , vel parté
rofite, quibus numetis fignifice -
tur. ibid.
Quanditas fignifictaaad politam, qui

modis {¢ habere poflic ibid.
Quantitas cum quantitate quando ¢6-
wogi dicatur . & quando fubtra.

hi. ibid,
Quuantitas, quantitatem quando muldi
plicare dicatur. ibid,
Quantitas  magnitudine rationalis,
qux. 86
O\llm“im potentia tantim - rationa.
15, que ., . 84
Quantitas cubo tantdm rationalis,qug
& guando, 86

tionalis . - » | 86
Quantitas quzhibet fiin duo fegmen-
ta dinidawy , 1d qued fit ex viroli-
betaflitmpto fegmentoin quadratil
touius , xauum crit his duobus , fci-
bicer qua fiunt ex viraque fedlionum

Quadratus numerarins ceurralis, ex

» I : 45
Quantiws in quantitatem quando par-
tri dicatur, f 8¢l

Quaatitas multiplexad pofitam, quof

habear raronem . ibid, |\
Quantiws fignificata ad pofitas quot

Quangitas {ecundo quadrato tanthi ras |

b
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{ Quantitas qnxliﬁttﬁ'h\- duo fegmen-

{Qnuanticates 1, quarum - Numeratores

in quadratom reliquie, & ei quod
fit ex quadrato aflumpri fegmenci
iftotam. ¢ 2 ‘106

+tafecetur, cubas, qui ex tota xquius
‘erit his, (cilicet duobus cubis {etio.
¢+ num, & wiplo éins; quod fit ex qua-
. ‘draro veriufyne in reliquam . - 106
Quanzitas bimembris , & Refiduoalis ,
non folim inter (¢ magnitudiie,
fed etdam potentializer in nfinim
commenfurabiles fuue. 161
Quantitas omnis potentia rationalis di
nifain Binomil; exibetinquotien-
te Refiduam TR £
Qﬁamiu’u omnis: potentia rationalis
iuifiin Refiduum, exiber in quo-
tiente Binomium . : 164
Quaantitas omnis potentialiter ratio-
nalis, diuifa in Binomialem , reddic
“in quotiente refidualem correlati-
/ uam * Diuifa verd in Refidualem,
reddicin quoticnte Binemialem cor
relativam . 1demue dicendum de
.. quantitate fimpliciter rationalicaéy
Mantitates , quarum denominatores
funtzquales, (unt adinkicem ficur

| MUMETAtOLes «

i 89
HQuantitatem quinque bimembrium

uamhibee,alibi;quim in fuo termi-
» no dittingui, (¢ruaca difintions; im
+poffibile oft ugé

» funtaquales, {ine ad inuicem ficut
Denominatores ordine comnuca-
to 1bid,

Quantitates quatcanque cim fuering|
per idem cremencum feriatim cre. |
{centes, ex dimidio numeiiplarnm
in cougeticm, ‘ex pima & vlima|
muldplicaco , producitur agyregaril
iplaram ommum. e
Quautitates quothibec i in vao ordine
Tucrine continud proportionales, &
in fecundo ordine quantitates vna|
plures tneadem ratione connmy‘:l
pro portionales ita, vtearnm dlﬂ'c-
rentie fine quantitatibus primi ordi
nis fingula fingulis xquales : tune

differentia prime, & poftremz (e-
cundi ordinis, zqualis erit aggrega-
to quantiratum primi ordinis. 116
Quantitates quotlibet fi (ecandit duos
terminos fumantur continué pro-
portionales, quarum extremam mul
tiplicent ipfi tecmini : tunc produ.
&orfi ifferentia dimfa interminor
ditferentiam, exhiber aggregatum

= 'ipfarum gquantitatum . 17
Quanurates potentia commenfurabi-
les, quae . 128

Incommenfurabiles verd, que .ibi.
'|Quantitates in fecanda potentia com-
“menfurabiles, quz. 1bid.
. Incommenfurabiles verd,quz.ibid.
Quantitates cubo  commenfurabiles

qux. ! : ibid.
Incommen(urabiles verd, quz.  ibid.
Qnantitates dux omues propostiona-
‘Ies .dugbus * quantatibus . quoquo
.- modo commenf{urabilibus, (unt eo.
‘}¢: dem modo cdmenfurabiles. Etpro- |
‘| - portionales duabus aliquo modain
«.commenfurabiibus, (unt cod mo-

do incommen(urabiles. 133
1Quuntitates duz vmnes , inuicé com-

menfurabiles funt ficur numerus
- ad numerum, & ha funt inuicen
* commeniurabiles. -+ . 13t
Quantitates dug invicem incommen(ia
Tabiles, non funt ad inuicem ficur
numerts ad numerwm . 132
Quantitates due omnes, quarum vna
commenturabilis et alicui tertiz,
reliqua uero cidem incommenfura-
bilis, funtad inuicem incGmenfira.
biles ibid.
[Quantitates duz omnes inuicem com-
menfurabiles coniuncte, conficunt
eiu(dem generis quantitatem, & fibi
commeniutabilem. 147
Qmantitates due bimembres cinfdem
generis inwicem cmmncnﬁlrabjlcs.
per ordinem (ex irravionalium fum-
te 1neer (& muliplicat, producunt
ingulas Binomi) fpecies. . 149
Quanntates duz Refiduales cinfiem
Jgenens, wuicem  commenfurabiles

per
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pet ordinem f(ex gencrum fampta
mter (e multiplicate, producunt fin.
gulas Refidui [pecies. 149
Quantitates duz  bimembres eiufde
genetis porentialiter inuicem com
menfurabiles , inter e maultiplica)
tz, producunt Binomia. 149
Quantitates duz Refiduales einldem
eneris inuicem potentia commen.
%umbilcs.inrcr (e multiplicace , Re.
fiduum producunt. 1 50|
Quantitatibus ¢x quotcunque inui
cem commen{urabilibus aggrega:
tum, <ft fingulis partibus commen-
furabile,& ciufdem generis cum eit
dem. 148
Quantitati muleiplicare fi produdtum
fuerit commen{urabile , tune multi.

plicans eft rationalis, 134
Quauntitatis {pecies. 130.% [eq.

Quantitatis propofite duorum aut plu-
rium nominum, in datam vnius no,
minis quantitatem partitio. 104
(Quantitatis duorum, aut pturium no:
minum propofitg,in datam duorum
nominum quantitatem divifio. 10§
Quantitatibus duabus propofitis,cubo
' “tantiim cognitis, earum coninn&io,)
&minoris 1 matore fubrradtio. 108
Quantitatis vnius nominis in quanti.
tatem duorum aut plurium nomid

num,multiplicatio. 102
Quantitatis cuinf{piam propofiee radi.
cis quadratx extradtio. 110
Quantitatis eniufpram propofite ra.|
dicis cubicz extraltio. 1132

Quantitatis omnis fecundum extremi
med:amque rationem dinile, vera-
que portio Refiduum eft: Maijor fei
licer quintum; Minoium autem pri.
mum. 16%
Quantitatis [ecundum extremam, me
diamque rationem diuilz, fi Maior
portio fuerit rationalis, Minor erit
Refiduum quintum, 156
O%annu:is fecundiim extremam, me-|
iamque rationem diuile , i Minor,
portio fucpit ratonalis 3 Maior erit
Binomium quintum, 167

Quantitatibus duabus propofitis, qua-
rum quadrata tantim vel cubi tan.
tim, uel fecunda quadrata tantdm
cognira fupponuntury alterius in al-
©teram partitio. 56
Quantitatibus doabus propofitis, alte.
fius in alteram partitio, 93
Quantitatibus duabus propofitis , alce.
rius in alteram mulauplicatio. g2
Quantitatibus duabus  inzqualibus|
ropolitis, minoris 3 maiozi fubtra.,
io.
Quantitatibus in continud proportio.
nalibus, (i prima, & fecunda fuerint
rationales, tunc fequentes in cadem
proportione ‘continuatz {emper in
finitum rationals erune. 126
Quantitatum duarum propofitarum
per potentias cognitas,ane percubos
tantum daros, cdgerici , aut exceflus
inucftigatio. 79
Quantiratli omnis additio , fubtra&io,
multiplicatio, [tu dinifio, vel radicit
extraltio,fit per eos numeros, A qui-
bus ipfz quantitates fignificitur. 89
Quantitatum duatum propofitarum
coniundtio. 90
Quantiatum doarum ratie componi.
tur ex rationibus numeratoram ; &
denominatorum, ordine commutas
to fumptis. 90
Quantiratibus duabus propofitis inz-
qualibus , minoris a maiori fubera-
¢tio, 91
Quantitatum duarum propofirarum
quaram vel quadrata tantim, el
cubi tantim , uel fecunda quadra-
ta tantlim cognira fupponuntur, in-
uicem mulnplicatio, 94
Quantitatum duarit propofitarum po-
tentia tanttim, vel eubo rantwim , vel
fecundo quadrato rantim rationa-
linm, innicem commen{urabilium,
inuicem coniundio., vel alteriusad
alteram {ubrra&tio. 100
Quaniitatum duarum propofirarum,
fingularum, duorum , aut plurium
nominuny,inuicé muliphcatio, 104

Quanti@aum irratiokalium bimem

brium

)

-
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brium definitiones: 118
Quantitatum duarum’' cmaninm inui-
cem incommenfurabilium cogeries,
& exceflus [untinter (&, & iptis inui-
cem incommen furabiles. 132
Trem fi congeries uni earum fit in.

commen{uzabilis, & iplz inter f& in-
commenlurabiles. ibid,
Quanritatum duarum omoium inui
cem incommen({urabilinm conge-
ries,& exceflus, funtineer f& & iphs
invicem incommenfurabiles, & fi
con liﬂ \'ﬂi carum ﬁ: mncomniecn-
furabilis, erit& relique incommen
furabilis,& iplg intet fe incommen-
[urabiles. 133
Quantitatum omnium duaram inui.

cem’ commenfurabilium quadrara,

funt ad invicem ficur, quadrac nu.

meri:& Cubiad muicem, ficut Cubi
; numeri : & feeunda quadraa; ficuc

bis quadrat numeri. 134
Quantitatum duarum potentia tantil
rationalium inunicem commeanfira.
bilium , omne produ@um eft ratio-
nale. 137
Quantitatum duarum: rationalium &

potentialiter tantdm inter {& com-

menfurabilium ; omne productum

cft potentia tantum rationale: quod
. ab Euclide vocarur Mediale. 1bid.
Quantitatum  quinque. refidualium
quamhibet efie excelfum aliorum,
quim fuorum membrorum , ferua-
ra definitione,impoflibileclt. 148/

Quoticns quantitas qua, 85!
Q\gllantims rationalis qua. 128

rrationalis verd qua, ibid.
Quanctitas medialis, qua, 118

Quantitas rationalis E:temia tanwim,
quz.Rationahs cubo tantdm. ibid,

commen {uzabilis, erit & reliqua in-|

Quanuras potcntia rantumn rauomlis._
qux. : ¥ .I 3..9-
Quantitas omnis rationalis muluplg—!
cans aliquam quantitatem, producit
quantitatem muluplicate cognomi-
nem, & commenlurabilem, 133
Quianutas, Jite metitur partes,;mesitur;

& totum : & qux metitur totum &
ablatum, metitur & reli@®um.  ibid.
Quanticas omnis divifa pro yuantita-
tem (ibi commenfurabilem, exhibee
in quoticnic quantiiaren rationa-
lem, ! : 134
Quantitasquadam fi in duo fegmenta
difpefcacur, cubus totius xqualis crie
his;fcilicer duobus cubiy fegmanto-
sum, & triplo folidi fub e & fin
gulis [cgmentis contenti. . Yo7
Quantitas omnis rationalis muleipli-
cans quamhbet irrationalivm qua-
ttatum [iue  bimembrem , fiue cius
correlativam refidualem s producic
eildem generis irratonalem , ac
muluiplicare cdmeniumbilem. 146
Quantitas omnis commen(urabilis cui-
piam ¢x irratonalium ordine, cft
cinfdem generis irrationalss, & ha-
ber eidem proportionalia, & com-
menfurabilia nomina. . 147
Quantitas omnis irrationalis divifa p
quamuis rationalé, exhibet in quo-
ticnte quantitatem fibi cognomung,
& commenfurabilem. . 147
Quantitas omnis potentialiter cdmen-
furabiles alicui ex irrationalibus, eft
ciufdem generis quanditas. 148
Quantitas Omnis porentia itrationalis
multiplicans aliquam ex irrationali-
bus, producit ciufdem generis quan-

titatom, 14
Quantnas omaisirrationalis diuifa 1n
quantitatem potentia rationalem,
exhibet in quotiente quantitatem
fibi cognominem . 143
Quanntas omuis rationalis dinifa 1
Biomium,exhibet in quotiente Re.
fiduum, cuius nomina commen (ura.
bilia funt , & proportionalia pfins
Binomij nominibus. 1§a
Quantitas vmnis rationalis divifa in
sefiduum , exhidet in quoticnte Bi.
NOMINM,CUINS NOmINA icommen-
furabilia funt, & proposnonalia ip-
fius Refidui nomimbus, 1S
Q\Lamitas ommnis irgationalis biment.
ris mulnplicans relidualem quanu-

taicm

-
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tatem eorundem; fiue proportiona-
lium, & commenfurabilium nomi-
num, producit quantitatem poten.
tia rationalem, & quandoque atio-
‘nalem. 153
Quanritas qualiber bimembris fi fece-
tur per refidualem quantitatem pro
portionalium, & commen(urabili
nominum,proucnict ex dinifionc a
li Binomium . 154
Quantitas quglibet refidualis fi fecetur
per bimembi quantitatem propot
tionalinm, & comen(urabilium no-
minum, prouenerit ex divifione tali
Refiduum , C1fy
Quantitas omnis medialis multipli.
cansaliquam drmtionalem de nume
16 {tx gencrum , fiue bimembrem ,
fine refidualan , producit omnino
aliquid de numero ecarundem: 158
Quantitas omnis medialis dividens ali
quam cx irrationalibus,fiuc bimem
bribus, fiuerefidualibus , praftatin
-quetiente aliquam de: pumero ca.
randem* 1g9
Quantitas omnis fecundo quadrato
commenfurabilis alicui irrationali ,
fiue de numero bimembrium finc
refidualium, eft etiamy de numero
earundem . ibid.
Quantitas ompis irrationalis , fiue de
numero ficbimembtium , fiue refi.
dualium, non folum magnitadine,
ac potentia irrationaliseft, hoc eft,
quo ad primum quadratum ; fed
ctiam quoad fecundum, & fequen-
tiain infinitum quadrata 160

Delitera R,

} Adices numerorum linearium vn
de formentur . t fol, a
Radices ntimerorum ,qua- 1 28
Radices numerariz fingulze * duplica-
tx conftituunt paresiumeros fingu
los per ordinem . 4
Radicum vnitate diftantium exagyre
‘gato ‘i aggregatum quadratorum
“apfarimradicum producicur diffe.

rentia ipforum quadratorum, 79
Radicum quotlibet{fi fucricab vnitate
ordinatarum) quod fitex agprega.
to multiplicaro in duplum radicis vl
tima, fi iungarur cum ipfo radicum
aggregato,conflabitrriplum aggre-
gatt omnium quadratorum ex diis
radicibus ingulis fadtotum 119
Radices quotliber(fi fueric ab vnitate
ordinatd ) qued fit ex aggregaro po-
ftremz & fequentis radicum in pro-
dudtum ex eifdem , duplum femper
cftad congericm cxcqu quadrato,
& wridgulo collateralibus poltrema::
+ Et perindem fexcuplum pyramidis
quadratz collateralis, hoc eft,aggre
gati quadratorum ex radicibus ordi-
natis produdtorum. < o120
Radices fingularumrefidui fpecierum,
‘}mlcs fimt quantitates,&qux’ 143
Radices quando’ habeantzqualia no-
mina, & &contrario. U ini1in4
Radicibus quotlibetab vnitate propo-
fltils ; i radix proxim® (equeny nruld
tipliceraggregatumi ex quadrato
chmz&g’gx §imidio iqﬁus po!!rco-
mzjproducetur triplli limmz qua-
dratorum iplarum radicum propo-
fitazum . T EOgE
Radicum’ ab vnitate per ordinem di-
fpofitarum ; virima in{uccedentem
muluplicatay producic numeium ,
cuius dimidinm eft dggregatumip-
farum omnium radicum . o 116
Radix omnis numeraria.cum radice
prxcedenti, facit fibi collateralem
imparem 5 cum {equenti verd [e-
quentem .. i
Radix omnis numeraria muliplicata
in radicem equentem, producicdu.
.+ plum trianguly fibi collateralis « §
Radix omnis du@a in imparem colla-
teralem,, producit hexagonum pri-
mum collateralem . 3
Radix omuis media inter vnitatem &
imparcm in ordine radicum, multi.
plicata in talem imparem, quid pro-
+ ducat, ] hg
Radix omnis {cxcuplicata; & cum vl

tate,

| Refiduum , qux quantitas nuncupe-
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" tate cumyq uc fexcuplo prcedentis
’ trianguli coniundt, quam formam
numetariam confummer. 10
Rationalis tantitm quantitas; guz 86
Rationalis ‘magnitudine quantitas ,
Qe ) At s : 66
Rationalis qudntitas oz vocetur. 128
. rmtiona‘is_\';ro,qnx ibid.
| Radonalis potehtia tantum quantitas,
' qua < > ibid.
[Rationale tam’ potentis : ac Mediale ,
quim potenus dup Medialia portio
_ne, Tunt quandaque ‘poteirs Ratio-
nale,at Mediale,& detneeps 164
‘Rationis datx, toties quoties quis pro-
pouar, muldplicatio’.' 123
Ratiouis dat:_c'rti!'.lri:t, five wifariz,
i plurifariz, yreunque tiuifpiam poftu
" lauerit,xqualitér parritio . 124
Ratiohum clu:mtm propofitarum con
_jundtio, REE. 113
Rationum duarum propofitarum alee-
! rius ab altera {ubtradtio . ibid.
Recifim,qua quantitas vocetur,  §6
Regulariorum  folidorum  formatio
l.c.& feq.
Regulaad habendum cumulum qua-
ratorum a quotcunque ab vnitate
ordinatis radicibus fadtorum . 121
Regolazia ,. flue folida Geometrica,
quot & qux ; i 46
Regulx de figaris zquilateris, -~ 168
Reoulz de folidibus regularibus . 169
Refidua , quornm radices habentinui
cem proportionalia, & commenfil.
rabilia nomina, fortiuntur propor-
rionaliainter f¢ & commen(urabi.

lia nomina . L 153
Refidui fpecies , quarum quantitatum
uadrata fint. 144

wr. §6
Refiduum,fine Apotome quid, 128
Refiduum mediale primum quid. 129
‘Refiduum multiplicans aliqguam quan

dtatem, fi fecerit quantitatem ratio-

nalem ; muldiplicata quantitas Bino
mium eft,cuius nomina proportiona

v

s

lia funt,& commenfurabilia Rcﬁduil

it ominibas . 1
Refiduum fi feccrur per Binomium |
' proportionalium, & :ommt:n[iu:lilu .
rium nominum , prouenict ex diui.
fione Refiduum primum . 154
Refiduum mediale fteundum quid .
ibidérn . .
Relidun ellt excefum aliorum, quim
fuorum membrorum, feruata. eius
definitione) impoflibileclt, 157

Delitera S,

Solida Regularia quomodo formur.

fol.ci : i
Solidorunt’ ¥numquodque ex quibus

confltare debear . i 49
Solidorum definitiones « 5{{
Sphara, cuius diameter rationalis, {i
circunferibat quinque folida regula
ria; am pyramidis, quim ofahe-
dei, & cubi larus,potentia tantum ra
tionaleeft : iplique diamerro longi-
tudine incommenfurabile: L atug
autem & Icofahedri , minor: latus
verd dodeeahedri, Refiduum dex-
wm, 169

De litera T

Tetrahedrum  feu Pyramis, Regula-
g folidum, ex quibus conftruatur,

l.c..

Qgﬁd cft cubus miftus . fol.d.
Tetrahedrus cenralis vnde conficia-
tue . 13
Terrahedrus omnis centralis, potett els
{e cubus cubas ceneralis tertij gene-

tis . ibid.
Tetras fulido eft fimilis . 1
Trianguli primi numerorum linca.
rium conftrudtio . fol.al

Trianguli fecundi numererum line!

arium formatio. fol. 5.6,

Triangulis in mbus continuatis in ot
dinc eriangulorum congeries extre-
morum,vnitate excedit duplum me
dij .

Trianguli latus ad latus quadrati et

codem
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codem circulo defcriptorum: poten-| | . quadratum. W
tialiter,elt fexquialterum, & perinde| | Triangulus omnis centralis conftat
incommenfitrabile. 168| | | collaverali wriangulo, & prazcedenti
Triangulus omnis numerarius dupli- quadrato primi generis.. 33
catus ,efficit numerum jparte altera Tnan§tilus omnis multplicatus in
languiorem fequentem . 5 duplum collaterialis radicis, produ-
Triangulus cum przeedenti triangulo| | . cit aggregatum ex cubok qua drato
. contun&us, perficic quadratum fibi collaterahbus . B 51
collatcralem . 6| { Trias fuperficici fimilis eft, 2
Triangulus omnis quadruplicatus, & $ '
cum vnitate coniun@us, cfficit ag- Delitera V.
gregatum collateralis, & fequentis :
uadratorum . 11| | Vnitatesquomodo difponenda ad ef.
?dcm cumprecedenti quadrato, & formanda folida numeralia. fol.7.&
cum fibicollaterali partealtera lon fequen. : b
giori coniunétas,quem hexagonum| | Vnitas eft principium , 8 conftitucrixf
confummet. ibid.]f ompium numerorum . SR
Triangulusnumerus qui, 8 ex quibus| if Vnicas femper ponitur inRegularibus)
conitet. s ald  folidis :cnzr:ﬁibus i Y |
Triangulus omnis o&uplicatus cum| | Vnitas communis numerornm dimen
vnitate, conficit fequentis imparisl 1 fio. ! A g}

Errata fic corrigito .

|Fol.106.uerfir ultimo,zquum mquus. 1 17.28. extrema cxttemarn.
| 129. 1 Refidum Refiduum, 1§ 4. 30. proueniat. 163 3, minok
maior. . St ' ;
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